


出 版 说 明

为了更好地满足义务教育教学的需求，山东教育出版社等单位受

山东省教育厅委托，以教育部审查通过的义务教育教科书为基础，改

编出版了一套适合五四分段教学使用的义务教育教科书。本书依据

《义务教育数学课程标准（2011年版）》，配合山东教育出版社《义务

教育教科书（五四学制）·数学》（七年级下册）编写而成，供教师教

学时参考使用。

本书力求体现义务教育课程标准精神和教科书的编写意图；从教

师教学实际出发，既有利于教师更好地把握教科书的内容，解决备课

中的实际困难，又留给教师一定独立发挥、独立钻研教科书的个性空

间；根据素质教育的要求，在每一教学环节都注重体现对学生进行知

识与能力、思想与方法、情感态度与价值观的培养；注意吸收数学教

育教学的最新研究成果；符合五四分段教学实际，体现五四学制教育

特色。

本书是在北京师范大学出版社出版的《义务教育教科书·数学教

师教学用书》（八年级上册）的基础上改编而成的。参加本书改编的人

员是韩际清、王德刚、云鹏、柳圣明、刘崇渭、陈杰、赵水祥、辛珍

文，由马复、韩际清主编。  

欢迎广大教师在使用过程中提出修改意见和建议，以利于本书的

不断改进和完善。
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

Պኁࣆڦ

本书Κ据ǒ义务教育数学课程ಖю（2011年版）Ǔ（̿下እሦǒಖюǓ），ᦡ合山东教

育出版社ᄱ应的五四学制ǒ义务教育教科书·数学Ǔ编ᣤᏫੇ，Ι教师̰事教学௑参考.

ʷǌ教科书ྲག

˞̀实ဘǒಖюǓ的课程ᄬಖ，教科书ҧ图ቊ出ݠ下ྲག：

˞学ၷ的数学学习౞ናᡑག� ˞̀Ύඈ˔学生ᦐ能ܵښ数学学习᣿程中ᖍ४త适合ᒭ

 .的发࡙，教科书ଢῚܸ᧚数学活ү的线ጊ，ͻ˞ਫ਼有学生̰事数学学习的出发གࣂ  学

生ښ教科书ਫ਼ଢΙ的学习ৱܒ中，ᤰ᣿ଊጊ与̔ื等活ү，ᖍ४必要的发࡙，᣺҂ǒಖ

юǓਫ਼᝺ቡ的课程ᄬಖ.

Ք学ၷଢΙဘ实ǌ有ᡚǌࠝ有્੍ভ的学习ጉె� 数学ᅼគ的学习，ܸᦐҧර̰学生

实ᬅ出发，用̵ྀ̓৙ੋ感Уᡚ的᫈题ৱܒळ出学习˟题，ࣳଢΙ͕ܳ有ᡚᏫࠝ有数学ե

义的᫈题，࡙̿开数学ଊቃ.   ᤈ࠲有Ұ࡙̆ဘ数学与ဘ实ԣХ̵学科的ᐏ系，ቊ出“数学

ӑ”的᣿程.

˞学ၷଢΙଊጊǌ̔ื的௑ᫎ与ቇᫎ� 有ਓ义的数学学习不能ӭጦΚᠻ模͌与ᝮॺ，

ү੤实᡻ǌᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื˷௧重要的数学学习方式.   ˞൥，教科书ښଢΙ学习ጉె

的Տ௑，ᤇΚ据学生ࣃ有的ᅼគᑀఀ和活үፃᰎ，ଢῚܸ᧚的୲ͻǌ思考与̔ื的఻

̿，ଢ出ܸ̀᧚ࠝ有թ发性的᫈题，᝺ቡ̀“Ϣ一Ϣ”“ਇ一ਇ”“ᝬ一ᝬ”等ಝᄬݠ，͘

Ύ学生ᤰ᣿ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื，形ੇ新的ᅼគ，ӊ઺ॆጪขѷ与方ขǌଡᤘ概ঐ等.   ቦ

Ց的回顾与思考ǌ঴复习˷̿᫈题的形式出ဘ，̿ࣟҰ学生ᤰ᣿思考与̔ื，೛理ਫ਼学的

ᅼគ，थቡኀ合˔ʹᝣᅼྲག的ᅼគፇ౞.

࡙ဘ数学ᅼគ的形ੇ与ऄ用᣿程� ፃԋᅼគ的形ੇ与应用᣿程，࠲有Ѿ̆学生更ڡݞ

理解数学ǌ应用数学，ूܙ学ݞ数学的ηॷ.  थቡ模—ܒ൥，教科书ҧ图᧔用“᫈题ৱڂ 

型—解᧖ǌ应用与઩࡙”的模式࡙开.   ਫ਼有新ᅼគ的学习ᦐ̿ࠫᄱ关᫈题ৱܒ的ᆑቃͻ˞

开ݽ，߲̓௧学生̀解与学习ᤈ̏ᅼគ的有஍ѭКག.   ᬤՑ，ᤰ᣿ࠫ一˔˔᫈题的ᆑᝧ，

ᤪ൦࡙开ᄱ应内ࠔ的学习，ᤈ̏有Ұ̆学生ፃԋᄾ൤的“Ϣ数学”和“用数学”的᣿程，

.൥᣿程中ᤪ൦发࡙数感ǌኀ号感ǌቇᫎ᜺ঐǌፒᝠ᜺ঐǌ应用ਓគ和଎理能ҧ等ښࣳ

໘ᡜ不Տ学ၷ的ԧ࡙ᭊර� 教科书ښδ证基本要ර的Տ௑，˷˞有更ܳ数学学习ᭊර

的学生ଢῚ有஍的᤭य़. “឴一឴”ಝᄬଢῚ有关的数学Ծ料ੋᑀఀᅼគǌ数学ښဘ
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 .的发࡙，教科书ଢῚܸ᧚数学活ү的线ጊ，ͻ˞ਫ਼有学生̰事数学学习的出发གࣂ  学

生ښ教科书ਫ਼ଢΙ的学习ৱܒ中，ᤰ᣿ଊጊ与̔ื等活ү，ᖍ४必要的发࡙，᣺҂ǒಖ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生ښ教科书ਫ਼ଢΙ的学习ৱܒ中，ᤰ᣿ଊጊ与̔ื等活ү，ᖍ४必要的发࡙，᣺҂ǒಖ

Ք学ၷଢΙဘ实ǌ有ᡚǌࠝ有્੍ভ的学习ጉె�

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ք学ၷଢΙဘ实ǌ有ᡚǌࠝ有્੍ভ的学习ጉె� 数学ᅼគ的学习，ܸᦐҧර̰学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

 数学ᅼគ的学习，ܸᦐҧර̰学生

实ᬅ出发，用̵ྀ̓৙ੋ感Уᡚ的᫈题ৱܒळ出学习˟题，ࣳଢΙ͕ܳ有ᡚᏫࠝ有数学ե

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

实ᬅ出发，用̵ྀ̓৙ੋ感Уᡚ的᫈题ৱܒळ出学习˟题，ࣳଢΙ͕ܳ有ᡚᏫࠝ有数学ե

义的᫈题，࡙̿开数学ଊቃ.   ᤈ࠲有Ұ࡙̆ဘ数学与ဘ实ԣХ̵学科的ᐏ系，ቊ出“数学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

义的᫈题，࡙̿开数学ଊቃ.   ᤈ࠲有Ұ࡙̆ဘ数学与ဘ实ԣХ̵学科的ᐏ系，ቊ出“数学

˞学ၷଢΙଊጊǌ̔ื的௑ᫎ与ቇᫎ�

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

˞学ၷଢΙଊጊǌ̔ื的௑ᫎ与ቇᫎ�

ү੤实᡻ǌᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื˷௧重要的数学学习方式.   ˞൥，教科书ښଢΙ学习ጉె

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ү੤实᡻ǌᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื˷௧重要的数学学习方式.   ˞൥，教科书ښଢΙ学习ጉె

的Տ௑，ᤇΚ据学生ࣃ有的ᅼគᑀఀ和活үፃᰎ，ଢῚܸ᧚的୲ͻǌ思考与̔ื的఻
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实ˇႍ和科学੿ష中的应用实Γǌ有ᡚ的ੋ有્੍性的᫈题ᝧ᝷ǌ有关数学ᅼគणͩ的

̮ፁ等，ᄬ的̆ښፌᤈ̏学生̿更ܳ̀解数学ǌᆑቃ数学的఻͘.   教科书中的习题分˞ː

ዝ：一ዝ᭧Ք全ʹ学生，˞̵ྀ̓৙ǌڍࢾ新学的内ࠔ，ҫງࠫᄱ关ᅼគ和方ข的理解ਫ਼

᝺ὙԳ一ዝࣜ“Ą”的题ᄬѷ᭧Ք有ྲ൴数学学习ᭊර的学生，不要ර全ʹ学生ᦐ࠽តԝ

߹ੇ߲̓.

̄ǌ 教ߦำү

数学教学௧数学活ү的教学，௧师生̔ड़ǌ̉үǌСՏ发࡙的᣿程.   学生௧数学学习

的˟̡，教师௧学生̰事数学学习的组ጻᏨǌळ࠮Ꮸ和合ͻᏨ.   有஍的数学教学应े̰学

生的生活ፃᰎ和ࣃ有的ᅼគᑀఀ出发，Ք̵̓ଢΙЍ分的̰事数学活ү的఻͘，ښ活ү中

༏发学生的学习໸能，ΨΎ̵̓ښᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื的᣿程中ᄾ൤理解和ଂଧ基本的数

学ᅼគǌ੿能ԣ数学思ਇ方ข，ᖍ४ࣹฅ的数学活үፃᰎ，ଢᰴ解х᫈题的能ҧ，学͘学

习.  Տ௑Ύ学生ښਓঃҧǌᒭηॷǌ理性ድᇸ等ৱ感与গए方᭧४҂ᓢݞ的发࡙.

教学活ү中，教师应ಪ据学生实ᬅ，ѹᤵ性ڡΎ用教科书，ሥౝ开发和Ѿ用Պመ教

学资ູ，˞学生ଢΙ˘ࠝܳ॑的学习ጉె，ᝨ学生ፃԋ数学ᅼគ的形ੇ与应用᣿程Ὑ要关

ฌ学生的˔ʹࣀप，有஍ڡ实ஷ有ࣀप的教学，Ύඈ˔学生ᦐ४҂Ѝ分的发࡙Ὑ应ಪ据学

生的ᝣᅼྲढ़和ਫ਼学ᅼគ的ྲढ़，༧活᧔用ܳመ教学形式，Ψᤉ学生有஍ڡ学习Ὑ应要ර

学生ښ学习数学和解х᫈题的᣿程中Ѝ分ώҰᝠካ٨（有౎件的ڡӝᴂҵ学生Ύ用ᝠካ

఻），۲Щ̵̓ᤂ用ဘ̽ηৌ੿ష解х实ᬅ᫈题的ਓគ和能ҧ，Ύ̵̓能ܵώҰ新੿షԝ

学习数学ǌ解хᣗ˞ဘ实的᫈题，ࣳВ̰̆事ܸ᧚ጓాǌ重复的఻೚性୲ͻ活ү，Ꮻં更

ܳ的ድҧઆК҂有ਓ义的ଊጊ性活ү中ԝ.

教师ښ教学中要ࡊ可能ܳڡΎ用不Տ的教学媒ʹ，ӊ઺模型ǌૈ图ǌઆॖྟǌैᮃ

（ϸ）ࣜǌᣄ件等，̿˘ࠝ学生感ᅼᝣគࠫ៶的᤭य़，ΨΎ̵̓更ҫ˭ਓଌᤃ数学ǌ更ݞ

.数学学习上ᖍ४更ܳ的ੇҪښ理解数学ǌڡ

ʼǌ ߦ˸ក͉

ក价的ᄬ的௧全᭧̀解学生的学习࿄ц，༏ҵ学生的学习བྷৱ，Ψᤉ学生的全᭧发

࡙.  ក价˷௧教师Ԧ思和ஈᤉ教学的有ҧ੤段.

ࠫ学生数学学习的ក价，应全᭧Ԧ௢学生的学习࿄ц.   ᯫЏ要关ฌࠫ学生学习᣿程的

ក价，ӊ઺学生参与活ү的程ए和行˞᛫ဘǌ合ͻ̔ื的ਓគ和能ҧ等.   ࠫ学生数学思፥

᣿程的ក价，不̩要关ฌ学生௧ա能ሥౝ˟үڡ࿘ቡ思考，Ꮻ˅要关ฌ̵̓ښ学习᣿程中

᛫ဘ出౏的数学思፥ኖ႕ǌඵ平和思፥ֶ质.   ࠫ学生解х᫈题能ҧ的ក价，ӊ઺考ಊ̵̓
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ஔ࣎ஔ学用书

能աፇ合Цʹৱܒଢ出数学᫈题Ὑ能ա࠽ត̰不Տ角ए分ౢ和解х᫈题Ὑ能ա与̵̡合ͻ

解х᫈题Ὑ能աຍംڡ᛫᣺解х᫈题的᣿程，ࣳ解᧖ፇ౧的合理性Ὑ能աࠫ解х᫈题的᣿

程ᤉ行Ԧ思，ࣳᖍ४解х᫈题的ፃᰎ.   ࠫ学生ৱ感与গए的ក价，应ፇ合Цʹ的教学᣿程

和᫈题ৱܒ，ᬤ௑̀解̵̓学习数学的˟ү性ǌᒭηॷǌࠫ数学活ү的Уᡚ和应用数学

ᅼគ解х᫈题的ਓគ.   ࠫ学生ଂଧ基ᆩᅼគ和基本੿能࿄ц的ក价，应ᅌ重考ಊ学生ࠫᅼ

គ与੿能的理解和ᤂ用，Ꮻ不௧ࠫᅼគ的఻೚ᝮॺ和᣿分的੿ࢼ性要ර.   应ेूូ的௧，

ǒಖюǓਫ਼ѵ的教学ᄬಖ௧本学段ፇౌ௑学生应᣺҂的ᄬಖ，不能要රඈ一˔学生ښᄱ应

内ࠔ学习˨Ցቡԁ᣺҂，应Њ᝵̵̓ፃ᣿一段௑ᫎ的ұҧ和ᅼគǌ੿能与ፃᰎ的ሥግᏫᤪ

൦᣺҂.

要᧔用ܳನӑ的ក价方式，ݠ书᭧考តǌ԰តǌͻˊ分ౢǌ课۶᜺ࠣǌ课Ց᝻េǌथ

ቡ数学ੇ᫂ᝮैǌ୩и࠵᝷஡和活үઑշ等，юᆸ̀解学生的数学学习࿄ц.  ᧔用书᭧ښ 

考ត௑，教师要ોིǒಖюǓ的要ර，଍制考តᬲएԣ次数，଍制ࠇ᜺题型的උΓ，ᥘВ

Ϡ题ǌর题和൫ᝮᆶᑀ的题ᄬ.   ࠫ̆፬合与实᡻，学生ᭊ要一定的୲ͻ和思考௑ᫎ，ᤇᭊ

要和Տͧᤉ行ᝧ᝷与̔ื，ॢᬲښ一次书᭧฾ᰎ中߹ੇ.  ൥，教师应ฌ重ក价学生፬合ڂ 

与实᡻学习的᣿程，不߲ંࠂጪК҂书᭧考ត（฾ᰎ）的ᔵڊ˨中.

 .նဘក价ፇ౧௑，应重᜽定性ក价的ͻ用，᧔用定性与定᧚ᄱፇ合的方ขښ  定性ក

价可᧔用កឦ的形式，更ܳڡ关ฌ学生ࣃፃଂଧ̤̀˦，有哪̏ᤉ൦，Ц̤̀ܬ˦能ҧ，

ᤇᭊ要ښ哪̏方᭧ұҧ等，̿Ύក价ፇ౧有Ѿ̆学生ಞቡ学习数学的ᒭηॷ，ଢᰴ学生学

习数学的Уᡚ，Ψᤉ学生的全᭧发࡙.

ǌїགឭ௚پ

�� ஔሙ书ʹΓ

本版教科书̿学生的学习活ү˞出发ག，ԁ࠲教科书ᯫЏ᜽˞学生学习的“学ె”.  

教科书ʹΓ̿“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，不Տቦ˨ᫎ的ʹΓࣳ௄明௭ӝѿ.   ඈ一ቦ的基本ʹ

Γݠ下：

（1）ቦᯫᮆ.  ӊ઺：本ቦՐሦǌ本ቦ˟题图ǌ本ቦळᝓǌ本ቦ学习ᄬಖ.  

（2）ᔪࣰᓬ.  ඈ一ᓬܸᒱӊ઺：

——ᓬՐሦ.  

——᫈题ৱܒ：̿学生ᒭᢶ和ևڊဗܒ中的ᒭཀྵဘ៶ǌ社͘生活ǌ数学ੋХ̵学科中

的᫈题˞ᅼគ学习的ѭКག，ቊ出数学与ဘ实ˇႍǌХ̵学科˨ᫎ的ᐏ系，̿ԣᅼគ̗生

的ႀ౏，ळ发学生的学习൘మ，ࣳळ̵̓࠮的思፥ૉՔ࠲要学习的新ᅼគ.  

——᫈题˙：ႀูКງ，ଢ出一系ѵ有思፥ࡏ次ੋ不Տ理解ງए的᫈题，ҧ图Ύඈ一
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គ与੿能的理解和ᤂ用，Ꮻ不௧ࠫᅼគ的఻೚ᝮॺ和᣿分的੿ࢼ性要ර.   应ेूូ的௧，
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ǒಖюǓਫ਼ѵ的教学ᄬಖ௧本学段ፇౌ௑学生应᣺҂的ᄬಖ，不能要රඈ一˔学生ښᄱ应
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内ࠔ学习˨Ցቡԁ᣺҂，应Њ᝵̵̓ፃ᣿一段௑ᫎ的ұҧ和ᅼគǌ੿能与ፃᰎ的ሥግᏫᤪ
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内ࠔ学习˨Ցቡԁ᣺҂，应Њ᝵̵̓ፃ᣿一段௑ᫎ的ұҧ和ᅼគǌ੿能与ፃᰎ的ሥግᏫᤪ

要᧔用ܳನӑ的ក价方式，ݠ书᭧考តǌ԰តǌͻˊ分ౢǌ课۶᜺ࠣǌ课Ց᝻េǌथ
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ቡ数学ੇ᫂ᝮैǌ୩и࠵᝷஡和活үઑշ等，юᆸ̀解学生的数学学习࿄ц.  ᧔用书᭧ښ 
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Ϡ题ǌর题和൫ᝮᆶᑀ的题ᄬ.   ࠫ̆፬合与实᡻，学生ᭊ要一定的୲ͻ和思考௑ᫎ，ᤇᭊ
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�� ஔሙ书ʹΓ

本版教科书̿学生的学习活ү˞出发ག，ԁ࠲教科书ᯫЏ᜽˞学生学习的“学ె”.  
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ஔ࣎ஔ学用书

ͯ学生ᦐ能આК҂学习活ү中，不Տ的学生有不Տ的ஆᖍ.  

——数学活ү：Κ据学生ࣃ有的ᅼគᑀఀ和活үፃᰎ，᧫ࠫᄱ应学习˟题，Ք学生ଢ

Ι̿ᒭ˟ଊጊǌ合ͻ̔ื等方式ᤉ行的˟ү式学习活ү，ӊ઺“Ϣ一Ϣ”“ਇ一ਇ”“ᝬ一

ᝬ”等.  

——思考与ட理：ᝨ学生ፃԋॆጪǌ概઺等᣿程，ଢང出上ᤘ活ү中的数学学习ࠫ

៶，ࣳ用ᒭྀࣂ৙的方式ǌឦᝓԣ数学ኀ号ԝ᛫᣺.  

——明ఁ：̿ᣗ˞᜻ᔵ的形式᛫᣺˟要的数学ࠫ៶（ݠ重要的ፇ᝷ǌషឦǌ概ঐǌข

ѷ等）.  

——Γ题：直ଌᐏ系ਫ਼学内ࠔ的基ᆩ性᫈题.  

——ᬤ۶ጷ习：与ЏҒ的数学活үੋΓ题关ᐏ的基本᫈题.  

——឴一឴：与学习˟题ࠛѭᄱ关的数学Ծ实ǌဘ实中的数学应用̮ፁ஡ቦੋᡚ֊性

  .有一ኽ࠶஡.  ඈቦᒰֶ࠵

——习题.   ഷՔ分˞：ᅼគ੿能ǌ数学理解ǌ᫈题解хǌᐏ系઩ࣹὙጫՔ分˞：一ᓊ

性᫈题ǌ࠽ត性᫈题（̿“Ą”ಖᝮ）.  

（3）ቦՑ࠵ፇ：回顾与思考.   ̿᝺᫈的方式，ᝨ学生ᤰ᣿思考与̔ื，೛理ਫ਼学的ᅼ

គ，थቡኀ合˔ʹᝣᅼྲག的ᅼគፇ౞.  

（�）ቦ复习题.  复习题与习题ዝͫ，˷̰ഷՔǌጫՔː˔方᭧ᤉ行̀分ዝ.  

�� ஔ࣎ஔ学用书ʹΓ

教师教学用书௉ښळ࠮教师ࣟҰ学生学习.   与教科书ᄱՏ，教师教学用书ʹΓ˷̿

“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，Х基本ʹΓ̿ښ教科书的ʹΓ˞“ጩ”的Ғଢ下，ܙҫ̀ᄱ应

的教的要ጉ，̿ʹဘ“教师টನϢ੦有Ұ̆学生有஍ڡ学”的ૉ࠮思ਇ.   教师教学用书

ඈ一ቦ的基本ʹΓݠ下：

（1）ǒಖюǓ要ර：̮ፁǒಖюǓࠫᄱ关内ࠔ的Цʹ要ර.  

（2）教学ᄬಖ：ᤰ᣿本ቦ教学活ү࣏మ᣺ੇ的ܳ፥课程ᄬಖ.  

（3）᝺ᝠ思路：̮ፁ本ቦ教科书的编иਓ图ǌ编и思路̿ԣ内ࠔ重ॷ等，᫨ᤘ本ቦ内

  .ᫎ的关系˨ࠔ与本册书ੋ全套书Х̵ᄱ关内ࠔ

（�）课௑安ଆथᝬ：ଢ出本ቦЦʹ教学课௑安ଆथᝬ.  

（5）教学थᝬ（঴ʹ）：᧫ࠫ本ቦ教学重ॷԣ要ག，ଢ出一̏ښ教学活ү中的ܫ理方

ขǌฌਓག，̿ԣᤥહХ̵教学资ູ等方᭧的୲ͻ性थᝬ.  

（6）ក价थᝬ（঴ʹ）：᧫ࠫ本ቦ教学内ࠔԣ教学活ү的重ॷǌ要ག，ଢ出˟要的教

学ក价方᭧和方ข.  

（7）Պᓬ（ӊ઺“回顾与思考”）Цʹ教学ឭ明：᧫ࠫඈ一ᓬ（ӊ઺“回顾与思
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教
育

出
版

社——明ఁ：̿ᣗ˞᜻ᔵ的形式᛫᣺˟要的数学ࠫ៶（ݠ重要的ፇ᝷ǌషឦǌ概ঐǌข

——Γ题：直ଌᐏ系ਫ਼学内ࠔ的基ᆩ性᫈题.  

山
东

教
育

出
版

社
——Γ题：直ଌᐏ系ਫ਼学内ࠔ的基ᆩ性᫈题.  

——ᬤ۶ጷ习：与ЏҒ的数学活үੋΓ题关ᐏ的基本᫈题.  

山
东

教
育

出
版

社

——ᬤ۶ጷ习：与ЏҒ的数学活үੋΓ题关ᐏ的基本᫈题.  

——឴一឴：与学习˟题ࠛѭᄱ关的数学Ծ实ǌဘ实中的数学应用̮ፁ஡ቦੋᡚ֊性

山
东

教
育

出
版

社

——឴一឴：与学习˟题ࠛѭᄱ关的数学Ծ实ǌဘ实中的数学应用̮ፁ஡ቦੋᡚ֊性

  .有一ኽ࠶஡.  ඈቦᒰֶ࠵

山
东

教
育

出
版

社

  .有一ኽ࠶஡.  ඈቦᒰֶ࠵

——习题.   ഷՔ分˞：ᅼគ੿能ǌ数学理解ǌ᫈题解хǌᐏ系઩ࣹὙጫՔ分˞：一ᓊ

山
东

教
育

出
版

社

——习题.   ഷՔ分˞：ᅼគ੿能ǌ数学理解ǌ᫈题解хǌᐏ系઩ࣹὙጫՔ分˞：一ᓊ

性᫈题ǌ࠽ត性᫈题（̿“Ą”ಖᝮ）.  

山
东

教
育

出
版

社

性᫈题ǌ࠽ត性᫈题（̿“Ą”ಖᝮ）.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ι̿ᒭ˟ଊጊǌ合ͻ̔ื等方式ᤉ行的˟ү式学习活ү，ӊ઺“Ϣ一Ϣ”“ਇ一ਇ”“ᝬ一

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ι̿ᒭ˟ଊጊǌ合ͻ̔ื等方式ᤉ行的˟ү式学习活ү，ӊ઺“Ϣ一Ϣ”“ਇ一ਇ”“ᝬ一

——思考与ட理：ᝨ学生ፃԋॆጪǌ概઺等᣿程，ଢང出上ᤘ活ү中的数学学习ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社——思考与ட理：ᝨ学生ፃԋॆጪǌ概઺等᣿程，ଢང出上ᤘ活ү中的数学学习ࠫ

——明ఁ：̿ᣗ˞᜻ᔵ的形式᛫᣺˟要的数学ࠫ៶（ݠ重要的ፇ᝷ǌషឦǌ概ঐǌข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

——明ఁ：̿ᣗ˞᜻ᔵ的形式᛫᣺˟要的数学ࠫ៶（ݠ重要的ፇ᝷ǌషឦǌ概ঐǌข

——ᬤ۶ጷ习：与ЏҒ的数学活үੋΓ题关ᐏ的基本᫈题.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

——ᬤ۶ጷ习：与ЏҒ的数学活үੋΓ题关ᐏ的基本᫈题.  

——឴一឴：与学习˟题ࠛѭᄱ关的数学Ծ实ǌဘ实中的数学应用̮ፁ஡ቦੋᡚ֊性

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

——឴一឴：与学习˟题ࠛѭᄱ关的数学Ծ实ǌဘ实中的数学应用̮ፁ஡ቦੋᡚ֊性

——习题.   ഷՔ分˞：ᅼគ੿能ǌ数学理解ǌ᫈题解хǌᐏ系઩ࣹὙጫՔ分˞：一ᓊ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

——习题.   ഷՔ分˞：ᅼគ੿能ǌ数学理解ǌ᫈题解хǌᐏ系઩ࣹὙጫՔ分˞：一ᓊ

（3）ቦՑ࠵ፇ：回顾与思考.   ̿᝺᫈的方式，ᝨ学生ᤰ᣿思考与̔ื，೛理ਫ਼学的ᅼ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（3）ቦՑ࠵ፇ：回顾与思考.   ̿᝺᫈的方式，ᝨ学生ᤰ᣿思考与̔ื，೛理ਫ਼学的ᅼ

គ，थቡኀ合˔ʹᝣᅼྲག的ᅼគፇ౞.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

គ，थቡኀ合˔ʹᝣᅼྲག的ᅼគፇ౞.  

（�）ቦ复习题.  复习题与习题ዝͫ，˷̰ഷՔǌጫՔː˔方᭧ᤉ行̀分ዝ.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（�）ቦ复习题.  复习题与习题ዝͫ，˷̰ഷՔǌጫՔː˔方᭧ᤉ行̀分ዝ.  

�� ஔ࣎ஔ学用书ʹΓ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

�� ஔ࣎ஔ学用书ʹΓ

教师教学用书௉ښळ࠮教师ࣟҰ学生学习.   与教科书ᄱՏ，教师教学用书ʹΓ˷̿

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教师教学用书௉ښळ࠮教师ࣟҰ学生学习.   与教科书ᄱՏ，教师教学用书ʹΓ˷̿

“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，Х基本ʹΓ̿ښ教科书的ʹΓ˞“ጩ”的Ғଢ下，ܙҫ̀ᄱ应

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，Х基本ʹΓ̿ښ教科书的ʹΓ˞“ጩ”的Ғଢ下，ܙҫ̀ᄱ应

的教的要ጉ，̿ʹဘ“教师টನϢ੦有Ұ̆学生有஍ڡ学”的ૉ࠮思ਇ.   教师教学用书

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的教的要ጉ，̿ʹဘ“教师টನϢ੦有Ұ̆学生有஍ڡ学”的ૉ࠮思ਇ.   教师教学用书

ඈ一ቦ的基本ʹΓݠ下：
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东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ඈ一ቦ的基本ʹΓݠ下：

（1）ǒಖюǓ要ර：̮ፁǒಖюǓࠫᄱ关内ࠔ的Цʹ要ර.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（1）ǒಖюǓ要ර：̮ፁǒಖюǓࠫᄱ关内ࠔ的Цʹ要ර.  

（2）教学ᄬಖ：ᤰ᣿本ቦ教学活ү࣏మ᣺ੇ的ܳ፥课程ᄬಖ.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（2）教学ᄬಖ：ᤰ᣿本ቦ教学活ү࣏మ᣺ੇ的ܳ፥课程ᄬಖ.  

（3）᝺ᝠ思路：̮ፁ本ቦ教科书的编иਓ图ǌ编и思路̿ԣ内ࠔ重ॷ等，᫨ᤘ本ቦ内

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（3）᝺ᝠ思路：̮ፁ本ቦ教科书的编иਓ图ǌ编и思路̿ԣ内ࠔ重ॷ等，᫨ᤘ本ቦ内

  .ᫎ的关系˨ࠔ与本册书ੋ全套书Х̵ᄱ关内ࠔ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

  .ᫎ的关系˨ࠔ与本册书ੋ全套书Х̵ᄱ关内ࠔ

山
东

教
育

出
版

社教师教学用书௉ښळ࠮教师ࣟҰ学生学习.   与教科书ᄱՏ，教师教学用书ʹΓ˷̿

山
东

教
育

出
版

社教师教学用书௉ښळ࠮教师ࣟҰ学生学习.   与教科书ᄱՏ，教师教学用书ʹΓ˷̿

“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，Х基本ʹΓ̿ښ教科书的ʹΓ˞“ጩ”的Ғଢ下，ܙҫ̀ᄱ应

山
东

教
育

出
版

社
“ቦ”˞一˔基本ӭͯ，Х基本ʹΓ̿ښ教科书的ʹΓ˞“ጩ”的Ғଢ下，ܙҫ̀ᄱ应

的教的要ጉ，̿ʹဘ“教师টನϢ੦有Ұ̆学生有஍ڡ学”的ૉ࠮思ਇ.   教师教学用书

山
东

教
育

出
版

社
的教的要ጉ，̿ʹဘ“教师টನϢ੦有Ұ̆学生有஍ڡ学”的ૉ࠮思ਇ.   教师教学用书

（1）ǒಖюǓ要ර：̮ፁǒಖюǓࠫᄱ关内ࠔ的Цʹ要ර.  

山
东

教
育

出
版

社

（1）ǒಖюǓ要ර：̮ፁǒಖюǓࠫᄱ关内ࠔ的Цʹ要ර.  

（2）教学ᄬಖ：ᤰ᣿本ቦ教学活ү࣏మ᣺ੇ的ܳ፥课程ᄬಖ.  

山
东

教
育

出
版

社

（2）教学ᄬಖ：ᤰ᣿本ቦ教学活ү࣏మ᣺ੇ的ܳ፥课程ᄬಖ.  

（3）᝺ᝠ思路：̮ፁ本ቦ教科书的编иਓ图ǌ编и思路̿ԣ内ࠔ重ॷ等，᫨ᤘ本ቦ内

山
东

教
育

出
版

社

（3）᝺ᝠ思路：̮ፁ本ቦ教科书的编иਓ图ǌ编и思路̿ԣ内ࠔ重ॷ等，᫨ᤘ本ቦ内

（�）课௑安ଆथᝬ：ଢ出本ቦЦʹ教学课௑安ଆथᝬ.  山
东

教
育

出
版

社

（�）课௑安ଆथᝬ：ଢ出本ቦЦʹ教学课௑安ଆथᝬ.  
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ஔ࣎ஔ学用书

考”）Цʹ的活үੋ᫈题等，ଢ出教学थᝬ，ଢΙᄱ关᫈题的ንವ.  

（8）ᬄै：ଢΙ一˔Ч型教学ವΓԣХក价.  有̏ቦᤇଢΙ一̏学科઩࡙ᅼគ.  

�� Ύ用ឭ明

（1）̰Цʹ୲ͻࡏ᭧ᄺ，不Տ的教师᧫ࠫՏನ的教学内ࠔ可̿有ᒭࣂ的教学方式ǌ方

ข，ᤈࡃ௧教学ѹᤵ性的一መʹဘ.   教师ᤉ行有஍教学ѹᤵ的Ғଢ௧юᆸંଧǒಖюǓ的

要රǌ理解教科书的编иਓ图.  ᥖ॰上ᤘԔѷ的基ᆩ上，ಪ据学生ښ൥，教师教学௑可ڂ 

的实ᬅ࿄ц，ѹᤵ性ڡΎ用本书，ݠஈԫੋణ૱教科书中的Γ题ੋ习题，ڡڂ制ڡࠂѹ᝺

一̏学习ৱܒǌ学习ጉె和教学用Ц.

（2）教科书中ᭊ要学生߹ੇ的任务，ӊ઺ॆጪขѷ（方ข）ǌଡᤘ概ঐ（定义）ǌ঴

ፇਫ਼学内ࠔ的ᅼគፇ౞等.   应ᯫЏᴂҵ学生ᤰ᣿࿘ቡ思考与合ͻ̔ืፌ出Պᒭ的ንವ，教

师ѷښ学生Ѝ分活ү的基ᆩ˨上̮ፁ᜻ᔵ的᛫ᤘ，ͮ不ࠂ要ර学生఻೚ᝮॺ᜻ᔵ的᛫ᤘ，

应ଢϏ̀ښ解不Տንವ的基ᆩ˨上，ඈ˔̡ᤥહత适合ᒭࣂ的ንವ.

（3）教科书中的“឴一឴”ᄬ的̆ښፌࠫ数学有Уᡚ的学生̿更ܳ̀解数学ǌଊቃ数

学的఻͘，௧教学中“ु性”的一መ᛫ဘ.   教学中应明ᆸ：有Уᡚ的学生可̿ᤥહᄱ关ె

料ᤉ行᫞឴和思考，教师ѷ有义务ፌ̵̓ଢΙ必要的ࣟҰ.   习题中ࣜ“Ą”的内̩̩ࠔ᭧

Քᦊ分学生，̿໘ᡜ̵̓ᤉ一൦理解和ᆑቃ有关ᅼគ与方ข的ᭊර，௧ʹဘ教学“ु性”

的Գ一˔方᭧，不应े要ර全ʹ学生ᦐ࠽តԝ߹ੇ߲̓.

（�）本书的ᄬ的ࣟ̆ښҰ教师更ંڡݞଧ教科书，ӊ઺߲的঴ʹᄬಖǌ编и思路ǌ内

 .ፇ౞ǌ教学中应े́̿关ฌ的重ག和ᬲགࠔ  ਫ਼ଢ教学थᝬ̩Ι教师ښ教学᣿程中参考，

  .᠜的ਓ᜹和थᝬࠃΎ用᣿程中߲ࠫଢ出ښమࣹܸ教师࣏

៙៙Ἷ
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版

社
ข，ᤈࡃ௧教学ѹᤵ性的一መʹဘ.   教师ᤉ行有஍教学ѹᤵ的Ғଢ௧юᆸંଧǒಖюǓ的

山
东

教
育

出
版

社
ข，ᤈࡃ௧教学ѹᤵ性的一መʹဘ.   教师ᤉ行有஍教学ѹᤵ的Ғଢ௧юᆸંଧǒಖюǓ的

要රǌ理解教科书的编иਓ图.  ᥖ॰上ᤘԔѷ的基ᆩ上，ಪ据学生ښ൥，教师教学௑可ڂ 

山
东

教
育

出
版

社要රǌ理解教科书的编иਓ图.  ᥖ॰上ᤘԔѷ的基ᆩ上，ಪ据学生ښ൥，教师教学௑可ڂ 

的实ᬅ࿄ц，ѹᤵ性ڡΎ用本书，ݠஈԫੋణ૱教科书中的Γ题ੋ习题，ڡڂ制ڡࠂѹ᝺

山
东

教
育

出
版

社的实ᬅ࿄ц，ѹᤵ性ڡΎ用本书，ݠஈԫੋణ૱教科书中的Γ题ੋ习题，ڡڂ制ڡࠂѹ᝺

一̏学习ৱܒǌ学习ጉె和教学用Ц.
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东
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育

出
版

社
一̏学习ৱܒǌ学习ጉె和教学用Ц.

（2）教科书中ᭊ要学生߹ੇ的任务，ӊ઺ॆጪขѷ（方ข）ǌଡᤘ概ঐ（定义）ǌ঴

山
东

教
育

出
版

社
（2）教科书中ᭊ要学生߹ੇ的任务，ӊ઺ॆጪขѷ（方ข）ǌଡᤘ概ঐ（定义）ǌ঴

ፇਫ਼学内ࠔ的ᅼគፇ౞等.   应ᯫЏᴂҵ学生ᤰ᣿࿘ቡ思考与合ͻ̔ืፌ出Պᒭ的ንವ，教

山
东
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版

社

ፇਫ਼学内ࠔ的ᅼគፇ౞等.   应ᯫЏᴂҵ学生ᤰ᣿࿘ቡ思考与合ͻ̔ืፌ出Պᒭ的ንವ，教

师ѷښ学生Ѝ分活ү的基ᆩ˨上̮ፁ᜻ᔵ的᛫ᤘ，ͮ不ࠂ要ර学生఻೚ᝮॺ᜻ᔵ的᛫ᤘ，

山
东

教
育

出
版

社

师ѷښ学生Ѝ分活ү的基ᆩ˨上̮ፁ᜻ᔵ的᛫ᤘ，ͮ不ࠂ要ර学生఻೚ᝮॺ᜻ᔵ的᛫ᤘ，

应ଢϏ̀ښ解不Տንವ的基ᆩ˨上，ඈ˔̡ᤥહత适合ᒭࣂ的ንವ.
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东
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版

社

应ଢϏ̀ښ解不Տንವ的基ᆩ˨上，ඈ˔̡ᤥહత适合ᒭࣂ的ንವ.

（3）教科书中的“឴一឴”ᄬ的̆ښፌࠫ数学有Уᡚ的学生̿更ܳ̀解数学ǌଊቃ数

山
东

教
育

出
版

社

（3）教科书中的“឴一឴”ᄬ的̆ښፌࠫ数学有Уᡚ的学生̿更ܳ̀解数学ǌଊቃ数

学的఻͘，௧教学中“ु性”的一መ᛫ဘ.   教学中应明ᆸ：有Уᡚ的学生可̿ᤥહᄱ关ె

山
东

教
育

出
版

社

学的఻͘，௧教学中“ु性”的一መ᛫ဘ.   教学中应明ᆸ：有Уᡚ的学生可̿ᤥહᄱ关ె

料ᤉ行᫞឴和思考，教师ѷ有义务ፌ̵̓ଢΙ必要的ࣟҰ.   习题中ࣜ“Ą”的内̩̩ࠔ᭧山
东

教
育

出
版

社

料ᤉ行᫞឴和思考，教师ѷ有义务ፌ̵̓ଢΙ必要的ࣟҰ.   习题中ࣜ“Ą”的内̩̩ࠔ᭧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ኄʹቦ� ̄Ћʷ൓வሮጸ

ʷǌǒಖюǓ᜶ර

1. ଊጊЦʹ᫈题中的数᧚关系和ԫӑ᜻॥，ଂଧ用方程ǌ函数ᤉ行᛫ᤘ的方ข，ʹ͘

模型的思ਇ，थቡኀ号ਓគ.
2. 初൦学͘ښЦʹ的ৱܒ中能̰数学的角ए发ဘ᫈题和ଢ出᫈题，ࣳ፬合ᤂ用数学ᅼ

គ和方ข等解хእӭ的实ᬅ᫈题，ूܙ应用ਓគ，ଢᰴ实᡻能ҧ.
3. 能ಪ据Цʹ᫈题中的数᧚关系ѵ出二元一次方程组，ʹ͘方程௧҉ႇဘ实ˇႍ数᧚

关系的有஍模型.
4. ଂଧ̽К๗元ข和ҫѓ๗元ข，能解二元一次方程组和እӭ的三元一次方程组.
5. ʹ͘一次函数与二元一次方程的关系，͘Ѿ用ॠ定系数ขᆸ定一次函数的᛫᣺式.

̄ǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ̰实ᬅ᫈题中ચ៶出二元一次方程组的᣿程，ʹ͘方程的模型思ਇ，发࡙学生

༧活ᤂ用有关ᅼគ解х实ᬅ᫈题的能ҧ，۲Щ学生ᓢݞ的数学应用ਓគ.
2. ̀解二元一次方程（组）的有关概ঐ，͘解እӭ的二元一次方程组（数字系数）Ὑ

能ಪ据Цʹ᫈题中的数᧚关系，ѵ出二元一次方程组解хእӭ的实ᬅ᫈题，ࣳ能ೝᰎ解的

合理性.
3. ʹ͘一次函数与二元一次方程ǌ二元一次方程组的关系，͘Ѿ用ॠ定系数ขᆸ定一

次函数的᛫᣺式.
4. ̀解解二元一次方程组和三元一次方程组的“๗元”思ਇ，̰Ꮻ初൦理解ӑ“ళ

ᅼ”˞“ࣃᅼ”和ӑ复ా᫈题˞እӭ᫈题的ӑॆ思ਇ.

ʼǌ᝺ᝠন᡹

“一ѭ᫈题ᦐ可̿ᣁӑ˞数学᫈题，一ѭ数学᫈题ᦐ可̿ᣁӑ˞̽数᫈题，Ꮻ一ѭ̽

数᫈题ԡᦐ可̿ᣁӑ˞方程. ڂ൥，一ே解х̀方程᫈题，一ѭ᫈题࠲ᤁѫᏫ解.”ቻӵЈ

的ᤈ段ភᙊཀྵ݂ܸ̀方程的ͻ用，ͮԂឭ明̀方程ͻ˞数学的一˔重要分ஃ，௧҉ႇဘ实

ˇႍ的一˔有஍数学模型. 方程ښெ࣢生活ǌࢺкˊ生̗ǌۢ市᜻ѳˣᒰ国᫹等ᮗ۫ᦐ有ࣹ

ฅ的应用，Տ௑，߲˷௧学习数学ˣᒰྭ理ǌӑ学等Х̵学科ᅼគ的一˔重要基ᆩ.
ፃ学习̀一元一次方程，初൦感受̀方程的模型ͻ用，ࣳሥግ̀一ࣃО年级，学生ښ

̏Ѿ用方程解х实ᬅ᫈题的ፃᰎ. ښ൥基ᆩ上，本ቦ࠲ᤉ一൦ᆑቃ二元一次方程组的有关概

ঐǌ解ข和应用等. ߲௧一元一次方程的ፙ፞和发࡙，Տ௑ԡ௧̭Ց学习线性方程组ԣ平᭧

解ౢї͵等ᅼគ的基ᆩ，ڂ൥，本ቦ的学习࠲Ύ学生ᤉ一൦ʹ͘方程的模型思ਇ，感受̽

数方ข的͖ᡕ性，Տ௑˷࠲有Ұ̆ڍࢾ有理数ǌட式的ᤂካǌ一元一次方程等ᅼគ.
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༧活ᤂ用有关ᅼគ解х实ᬅ᫈题的能ҧ，۲Щ学生ᓢݞ的数学应用ਓគ
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༧活ᤂ用有关ᅼគ解х实ᬅ᫈题的能ҧ，۲Щ学生ᓢݞ的数学应用ਓគ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

঴ʹ᝺ᝠ思路上，本ቦ与一元一次方程ዝͫ，ूូथ模思ਇ，关ฌᅼគ的形ੇ与应ښ

用᣿程. ˞൥，教科书᝺ᝠፙ፞ᥖ॰“᫈题ৱܒ—थቡ模型—解᧖ǌ应用与઩࡙”的模式，

ᯫЏᤰ᣿Цʹ᫈题ৱܒ，थቡ有关方程ࣳॆጪ出二元一次方程和二元一次方程组的有关概

ঐ，ཀྵՑଊጊХՊመ解ข，ࣳښဘ实ৱܒ中ҫ̿应用，ѭ实ଢᰴ学生的应用ਓគ和能ҧ.
Цʹڡ，第 1 ᓬᤰ᣿˘ࠝ的实Γ，थቡ二元一次方程和二元一次方程组，ᝨ学生᜺

ࠣॆጪ出二元一次方程和二元一次方程组的有关概ঐ，̰ࣳ中ʹ͘方程的模型思ਇὙ第 2 
ᓬ，ᮋ理ੇቦڡፌ出ဘ实᫈题的解ን，ᤉᏫᤰ᣿Цʹ方程঴ፇ出二元一次方程组的ːመ基

本方ข——̽К๗元ขǌҫѓ๗元ขὙ第 3 ᓬг次ᤰ᣿ї˔᫈题ৱܒ，ᤉ行ѵ二元一次方

程组解х实ᬅ᫈题的ᝫጷ. ᤈನ，一方᭧ښѵ方程组的थ模᣿程中，ूӑ̀方程的模型思

ਇ，۲Щ̀学生ѵ方程解хဘ实᫈题的ਓគ和能ҧ，Գ一方᭧，࠲解方程组的੿能ᝫጷ与

实ᬅ᫈题的解хᚸ˞一ʹ，ښ实ᬅ᫈题的解х᣿程中ଢᰴ学生的解题੿能Ὑ第 4 ᓬ，ᤰ᣿

ࠫ二元一次方程ǌ二元一次方程组与一次函数关系的ᝧ᝷，थቡ方程与函数的ᐏ系，ळ࠮

学生̰“图形”的角एᄺॠ二元一次方程和二元一次方程组，ࣳᤰ᣿ॠ定系数ข，Ѿ用二

元一次方程组ᆸ定一次函数的᛫᣺式ὙతՑ，ͻ˞ᤥ学内ࠔ，̮ፁ三元一次方程组的基本

解ข.
ႀ̆ǒಖюǓ明ᆸ࠲解三元一次方程组ͻ˞ᤥ学内ࠔ，不ͻ考ត要ර. ڂ൥，教科书

᧔用ӭ࿘ੇᓬ的形式编иஊښ本ቦతՑ一ᓬ，ࣳ̿“*”号ಖᝮ，定ͯ௧ᝨ学有͸ҧ的学生

感受解三元一次方程组的๗元思ਇ，̀解解三元一次方程组的思路，̿Χ࠲౏Ѿ用߲̓解

хእӭ的实ᬅ᫈题.
ࠫ̆二元一次方程组和三元一次方程组的解ข，ੈ̓ҧරກӑХ੿ࢼ和Цʹ൦ᰡ，Ꮻ

ฌ重ଫᇨХ本质思ਇ——๗元，ᝨ学生ʹ͘数学学习和ᆑቃ中的“ӑళᅼ˞ࣃᅼ”的ӑॆ

思ਇ.
题ెᤥહ上，教科书ฌਓ̀题ె的ဘ实性ǌ科学性和ᡚ֊性，௅δ႑̀一̏传ፒ的ښ

内ࠔ（ݠᲜДՏኊ），ԡܙҫ̀一̏更Цဘ实性的᫈题（ܙݠஆᓬஃǌᦡ制ᖹЩֶ等），

Տ௑ᤇฌਓ̀᫈题的ᡚ֊性（ឺ的ӊ᜝ܳǌ᧗程ᇀ上的数等），̿༏发学生的学习Уᡚ.
൥ܱ，教科书ฌਓҫूᅼគᫎ的ᐏ系，ྲѿ௧本ቦ内ࠔ与七年级上册第Оቦ“一次函

数”的ᐏ系. 事实上，一次函数与二元一次方程ࠛѭᄱ关，Զ不᣿ՊᒭΟ重ག不ՏᏫڂ，ࣃ

൥，可̰̿函数的图៶上理解二元一次方程ԣ二元一次方程组的解ὙՏ௑，一次函数᛫᣺

式的ᆸ定௧基̆ː˔౎件，Цʹර解௑ԡ要Ѿ用二元一次方程组. ˞൥，教科书ྲਓ᝺ᝠ̀

第 4 ᓬ“二元一次方程与一次函数”，ଫᇨ二元一次方程与一次函数˨ᫎ的内ښᐏ系，̰

“图形”的角एᄺॠ二元一次方程和二元一次方程组，ࣳᤰ᣿ॠ定系数ข，Ѿ用二元一次

方程组ᆸ定一次函数的᛫᣺式. ᤈನ，࠲函数和方程ጋࠛڡᐏ系ښ一ᡑ，Ύ४一次函数和二

元一次方程组ːቦ内ࠔፌ̡โཀྵ一ʹ的感ᝀ.

ǌិ௑߷ଆथᝬپ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

  2 解二元一次方程组          2 课௑

  3 二元一次方程组的应用         3 课௑

  4 二元一次方程与一次函数         2 课௑

*5 三元一次方程组          2 课௑

回顾与思考           2 课௑

̋ǌ教ߦथᝬ

1. ฌ重学生的活ү，ᴂҵ学生的ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื.
学生ࣃፃЦܬѵ一元一次方程解х实ᬅ᫈题的ፃᰎ基ᆩ，ڂᏫ，学生应有能ҧፃ᣿ᒭ

˟ଊጊ和̔ืѵ出二元一次方程组，解хእӭ的实ᬅ᫈题. ښ教学中， 教师应ळ࠮学生̰

ᢶ᣸ྀ৙的实ᬅ᫈题出发，˟үஆ集感Уᡚ的᫈题ͻ˞学习ె料，ᴂҵ学生ᤉ行ᒭ˟ଊጊ

与合ͻ̔ื，ѵ出二元一次方程组ࣳᤉ行解х. ᝨ学生ښᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื的᣿程中ᖍ४

ᅼគ，۲Щ能ҧ.
2. ฌ重᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ᝨ学生ፃԋ模型ӑ的᣿程.
ѵ出二元一次方程组解хእӭ的实ᬅ᫈题，௧第三学段̽数教学中的一˔重要内ࠔ，

௧数学ᐏ系实ᬅ的一˔重要方᭧. ᤰ᣿ᤈ˔内ࠔ的学习，可̿Ύ学生ଌᝏឱܳဘ实᫈题，ᤉ

一൦۲Щ学生发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ. ڂᏫ，方程教学ᯫЏ应关ฌ方程的

थ模᣿程. 教科书第 1 课௑的ᄬ的ࡃ௧ਇᤰ᣿ࠫܳመ实ᬅ᫈题的分ౢ，ᝨ学生感受方程௧҉

ႇဘ实ˇႍ的有஍模型，教学中应ᝨ学生̰Цʹ实Γ出发，ፃԋ模型ӑ的᣿程，ࣳښ൥基

ᆩ上ચ៶出数学概ঐ. ेཀྵ，教师应ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘ࠝǌ᠛ᤃ

学生生活的ဘ实ৱܒ，ࣳळ࠮学生分ౢХ中的数᧚关系，थቡ方程模型. ൥ܱ，ښ解方程与

应用中˷应更ܳڡ关ฌ学生的थ模᣿程，关ฌ学生能աᮋѾڡѵ出൤ᆸ的二元一次方程组. 
ᅼ᧚ǌళᅼ᧚௧̤˦”“Պ˔᧚˨ᫎ的关系௧̤˦”的᫈ࣃ可Ք学生ଢ出ϸ“题ᄬ中的ݠ

题，ळ࠮学生思考ѵ方程组௑ݠ͵࠭ර等᧚关系，ଢᰴ学生解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕. े
ཀྵ，ࠫ̆ᣗ˞复ా的᫈题，教师ᤇ可̿ፌ́ᤉ一൦的ૉੋ࠮ᤉ行适े的分解. ݠ“二元一次

方程组的应用”一ᓬ中，ࠫ̆᧗程ᇀ上数的᛫ᇨ和Х中一˔等᧚关系：“12：00ᾜ13：00 ᫎ
ුᢼ行᯺的路程 = 13：00ᾜ14：00 ᫎුᢼ行᯺的路程”的ᖍ४，学生可能有̏ڈᬲ，˞൥

教科书ᤰ᣿܍ቇ的方式࠲᫈题ᤉ行̀分解，教学中，教师可̿组ጻ学生ᤉ行适े的ᝧ᝷，

ࠫ学生ښߛ的ᝣᅼᬪᆾ要ᤉ行适े的ळ࠮.
3. ฌਓӑॆ思ਇ的ຖᤩ.
̽К๗元ข和ҫѓ๗元ขᦐ௧解二元一次方程组的基本方ข，Х本质௧“๗元”.“๗

元”ʹဘ̀数学学习和ᆑቃ中“ӑళᅼ˞ࣃᅼ”的ӑॆ思ਇ，Ꮻ˅߲ښళ౏学习ܳ元方程

组ǌܳ元函数的౎件తϙ等ᅼគ௑Ц有ࣹฅ的应用. ڂ൥ښ教学中，教师应ळ࠮学生分ౢ出

解二元一次方程组的本质௧๗元，ԁં“二元”ᣁӑ˞“一元”，ࣳᴂҵ学生用ᒭࣂ的ឦ

ᝓ概઺解方程组的˟要൦ᰡ. ښᝯ߹二元一次方程组的ːመ解ขՑ，应ळ࠮学生ͻ一࠵ፇඋ

ᣗᤈːመ方ข的ࣀѿ与ᐏ系，ʹ͘“๗元”的本质，Ꮻ不要᣿̆ूូ“̽К”和“ҫѓ”

山
东

教
育

出
版

社ฌ重学生的活ү，ᴂҵ学生的ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื

山
东

教
育

出
版

社ฌ重学生的活ү，ᴂҵ学生的ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื

一

山
东

教
育

出
版

社
一元

山
东

教
育

出
版

社
元一

山
东

教
育

出
版

社
一次

山
东

教
育

出
版

社
次方

山
东

教
育

出
版

社
方程

山
东

教
育

出
版

社
程

出

山
东

教
育

出
版

社
出二

山
东

教
育

出
版

社
二元

山
东

教
育

出
版

社
元一

山
东

教
育

出
版

社
一次

山
东

教
育

出
版

社
次方

山
东

教
育

出
版

社
方程

山
东

教
育

出
版

社
程

ᬅ

山
东

教
育

出
版

社

ᬅ᫈

山
东

教
育

出
版

社

᫈题

山
东

教
育

出
版

社

题出

山
东

教
育

出
版

社

出发

山
东

教
育

出
版

社

发

与合ͻ̔ื，ѵ出二元一次方程组ࣳᤉ行解х

山
东

教
育

出
版

社

与合ͻ̔ื，ѵ出二元一次方程组ࣳᤉ行解х

ᅼគ，۲Щ能ҧ

山
东

教
育

出
版

社

ᅼគ，۲Щ能ҧ.

山
东

教
育

出
版

社

.
2

山
东

教
育

出
版

社

2. 

山
东

教
育

出
版

社

. ฌ重᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ᝨ学生ፃԋ模型ӑ的᣿程

山
东

教
育

出
版

社

ฌ重᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ᝨ学生ፃԋ模型ӑ的᣿程

ѵ

山
东

教
育

出
版

社

ѵ出

山
东

教
育

出
版

社

出二

山
东

教
育

出
版

社

二元

山
东

教
育

出
版

社

元

௧数学ᐏ系实ᬅ的一˔重要方᭧山
东

教
育

出
版

社

௧数学ᐏ系实ᬅ的一˔重要方᭧

一൦۲Щ学生发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ山
东

教
育

出
版

社

一൦۲Щ学生发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

课௑

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

课௑

课௑

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

课௑

2

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社2 课௑

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社课௑

，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生应

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

应有

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

有能

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能

教

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学中

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

中，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

， 教

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教师

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

师

ె

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ె料

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

料，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，ᴂ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᴂҵ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ҵ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学

ᝨ学生ښᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื的᣿程中ᖍ४

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᝨ学生ښᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื的᣿程中ᖍ४

ฌ重᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ᝨ学生ፃԋ模型ӑ的᣿程

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ฌ重᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ᝨ学生ፃԋ模型ӑ的᣿程.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.
题

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

题，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௧第

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

第三

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

三学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学

ᤈ˔内ࠔ的学习，可̿Ύ学生ଌᝏឱܳဘ实᫈题，ᤉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ˔内ࠔ的学习，可̿Ύ学生ଌᝏឱܳဘ实᫈题，ᤉ

一൦۲Щ学生发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一൦۲Щ学生发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ

课௑的ᄬ的ࡃ௧ਇᤰ᣿ࠫܳመ实ᬅ᫈题的分ౢ，ᝨ学生感受方程௧҉

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

课௑的ᄬ的ࡃ௧ਇᤰ᣿ࠫܳመ实ᬅ᫈题的分ౢ，ᝨ学生感受方程௧҉

中

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

中应

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

应ᝨ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᝨ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生̰

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̰

ेཀྵ，教师应ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘ࠝǌ᠛ᤃ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ेཀྵ，教师应ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘ࠝǌ᠛ᤃ

学生生活的ဘ实ৱܒ，ࣳळ࠮学生分ౢХ中的数᧚关系，थቡ方程模型

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生生活的ဘ实ৱܒ，ࣳळ࠮学生分ౢХ中的数᧚关系，थቡ方程模型

关

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

关ฌ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ฌ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的थ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

थ

出

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

出ϸ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ϸ“

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

“题

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

题ᄬ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᄬ中

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

中的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的

题，ळ࠮学生思考ѵ方程组௑ݠ͵࠭ර等᧚关系，ଢᰴ学生解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

题，ळ࠮学生思考ѵ方程组௑ݠ͵࠭ර等᧚关系，ଢᰴ学生解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕

ཀྵ，ࠫ̆ᣗ˞复ా的᫈题，教师ᤇ可̿ፌ́ᤉ一൦的ૉੋ࠮ᤉ行适े的分解

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ཀྵ，ࠫ̆ᣗ˞复ా的᫈题，教师ᤇ可̿ፌ́ᤉ一൦的ૉੋ࠮ᤉ行适े的分解

组

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

组的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的应

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

应用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

用”

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

”一

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一

ු

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ුᢼ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᢼ行

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

行᯺

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᯺的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的路

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

路

教

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教科

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

科书

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

书ᤰ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤰ᣿

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᣿

ࠫ学生ښߛ的ᝣᅼᬪᆾ要ᤉ行适े的ळ࠮

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫ学生ښߛ的ᝣᅼᬪᆾ要ᤉ行适े的ळ࠮

山
东

教
育

出
版

社
൥

山
东

教
育

出
版

社
൥基

山
东

教
育

出
版

社
基

ेཀྵ，教师应ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘ࠝǌ᠛ᤃ

山
东

教
育

出
版

社
ेཀྵ，教师应ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘ࠝǌ᠛ᤃ

൥ܱ，ښ解方程与

山
东

教
育

出
版

社൥ܱ，ښ解方程与

元

山
东

教
育

出
版

社
元一

山
东

教
育

出
版

社
一次

山
东

教
育

出
版

社
次方

山
东

教
育

出
版

社
方程

山
东

教
育

出
版

社
程组

山
东

教
育

出
版

社
组

关

山
东

教
育

出
版

社
关系

山
东

教
育

出
版

社
系௧

山
东

教
育

出
版

社
௧̤

山
东

教
育

出
版

社
̤˦

山
东

教
育

出
版

社
˦”

山
东

教
育

出
版

社
”

题，ळ࠮学生思考ѵ方程组௑ݠ͵࠭ර等᧚关系，ଢᰴ学生解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕

山
东

教
育

出
版

社
题，ळ࠮学生思考ѵ方程组௑ݠ͵࠭ර等᧚关系，ଢᰴ学生解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕

ཀྵ，ࠫ̆ᣗ˞复ా的᫈题，教师ᤇ可̿ፌ́ᤉ一൦的ૉੋ࠮ᤉ行适े的分解

山
东

教
育

出
版

社

ཀྵ，ࠫ̆ᣗ˞复ా的᫈题，教师ᤇ可̿ፌ́ᤉ一൦的ૉੋ࠮ᤉ行适े的分解. 

山
东

教
育

出
版

社

二元一次“ݠ .

山
东

教
育

出
版

社

二元一次“ݠ

等

山
东

教
育

出
版

社

等᧚

山
东

教
育

出
版

社

᧚关

山
东

教
育

出
版

社

关系

山
东

教
育

出
版

社

系：

山
东

教
育

出
版

社

：“

山
东

教
育

出
版

社

“1

山
东

教
育

出
版

社

12

山
东

教
育

出
版

社

2

的

山
东

教
育

出
版

社

的ᖍ

山
东

教
育

出
版

社

ᖍ४

山
东

教
育

出
版

社

४，

山
东

教
育

出
版

社

，学

山
东

教
育

出
版

社

学生

山
东

教
育

出
版

社

生可

山
东

教
育

出
版

社

可

教

山
东

教
育

出
版

社

教师

山
东

教
育

出
版

社

师可

山
东

教
育

出
版

社

可̿

山
东

教
育

出
版

社

̿组

山
东

教
育

出
版

社

组ጻ

山
东

教
育

出
版

社

ጻ

的
山

东
教

育
出

版
社

的基
山

东
教

育
出

版
社

基



4

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᤈːመЦʹ੿ࢼ，更不要ಪ据方程的ྲढ़ࠫᤈːመ方ขᤉ行分ዝᤥ用.
4. ࠫЦʹ方ขᤉ行্े的උᣗ与ក判.
教学中，可能有一̏学生习ਅ̆ѵ一元一次方程解х实ᬅ᫈题，应សឭ，ᤈ௧一መౝ

˞൤࣢的ဘ៶，Ꮻ˅有Х͖ᡕ的一᭧（̀࠶一˔ళᅼ数），ڂ൥，ࠫᤈ̏学生，教师ѭ不

可੻ក，Ꮻ应适ेळ̵̓࠮උᣗːመ方ข的关系与ྲག（实质上，ښѵ一元一次方程᝺ళ

ᅼ数௑，ࣃፃ࠲Х中一˔ళᅼ᧚用Գ一˔ళᅼ᧚᛫ᇨ出౏̀，ᄱे̆ࣃፃ߹ੇ̀̽К๗元

ข的Ғї൦，ेཀྵ，ᤈನϢ可能要රЦ有ᣗᰴ的思፥ඵ平），ᝨХᒭ˟ڡͻ出ᤥહ.

Оǌក͉थᝬ

1. 关ฌ学生ښ解х实ᬅ᫈题ǌଊጊ等᧚关系等活ү中的参与程ए和思፥ඵ平.
用ᣗܳ的௑ᫎፃԋ模型ӑ和ᅼគ的形ੇ与应用᣿程. ࠫ上ᤘ࠲本ቦ的学习中，学生ښ

活ү᣿程的考ࠣ，可̰̿̿下方᭧౏ᤉ行：一௧学生ښЦʹ活ү中的આК程ए——能աሥ

ౝ˟ү̰ڡ事Պᮊ活ү，ՔՏ学解᧖ᒭࣂ的ਇข，զԩ̵̡的ਓ᜹和थᝬ. 二௧学生ښ活ү

中的᛫ဘ——能աښ活ү中ᤉ行˟ү思考，᭧ࠫ实ᬅ᫈题௑，࠽ត̰数学的角एᤂ用ਫ਼学

的ᅼគ和方ข࠭ර解х᫈题的ኖ႕，能ա൤ᆸڡ੽出实ᬅ᫈题中的Պመ数᧚的ਓ义ԣХᄱ

̉关系，ࣳ能用数学式ંߕᤈመ关系᛫ᇨ出౏.
2. 关ฌ考ࠣ学生ࠫᅼគ与੿能的理解和应用.
ࠫᅼគ与੿能的ក价，应重᜽学生的理解和ښ新ৱܒ中的应用. ݠ考ࠣ学生能աಪ据

实ᬅ᫈题൤ᆸڡथቡ模型Ὑ能աᤥહ্े的方ข解二元一次方程组Ὑ解方程组൤ᆸ与աὙ

能աೝᰎර४ፇ౧的合理性.
3. 关ฌ学生ѵ方程解х实ᬅ᫈题的ਓគ的ଢᰴ࿄ц.
教学中，ᤇ要关ฌࠫ学生ښ学习᣿程中᛫ဘ的᣿程性ក价，ฌ重۲Щ学生的应用ਓគ. 

学生的̔ښ，͘ʹ组合ͻ学习的形式分ౢ一̏开ஊ性的᫈题，ࣳឭ出ॷ४࠵ᝨ学生̿，ݠ

ื中ࠫХᤉ行ក价，ᝨ学生ᒭ˟ڡ᜺ࠣ生活实ᬅ，ࣳ据൥编制有关应用᫈题，̰学生ਫ਼编

制的应用᫈题中ក判Х应用ਓគ的ඵ平.
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社

题௑

山
东

教
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出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教
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出

版
社

௑

൤

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

൤ᆸ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᆸڡ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

੽ڡ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

੽出

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教
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出

版
社

出实
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社
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教
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社

实ᬅ

山
东

教
育

出
版

社
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教
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出

版
社

ᬅ

̉关系，ࣳ能用数学式ંߕᤈመ关系᛫ᇨ出౏

山
东

教
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出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̉关系，ࣳ能用数学式ંߕᤈመ关系᛫ᇨ出౏.

山
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教
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出
版

社
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东
教
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出

版
社

.
关ฌ考ࠣ学生ࠫᅼគ与੿能的理解和应用
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教
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社
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教

育
出

版
社

关ฌ考ࠣ学生ࠫᅼគ与੿能的理解和应用

重

山
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教
育

出
版

社
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东
教
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版
社

重᜽

山
东

教
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出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᜽学
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教
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出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山
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教

育
出

版
社

的理
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东
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版

社
   

   
   

   
 山

东
教
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版
社

理解
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社
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版
社

解

能
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社
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版
社

能ա
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社
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版
社

աᤥ
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社
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版
社

ᤥહ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

હ্

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

্े

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

े

能աೝᰎර४ፇ౧的合理性

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能աೝᰎර४ፇ౧的合理性.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.
关ฌ学生ѵ方程解х实ᬅ᫈题的ਓគ的ଢᰴ࿄ц

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

关ฌ学生ѵ方程解х实ᬅ᫈题的ਓគ的ଢᰴ࿄ц

要

山
东

教
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出
版

社
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教

育
出

版
社

要关
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东

教
育

出
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社
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东
教

育
出

版
社

关ฌ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ฌࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生ښ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ښ

࠵

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

组࠵
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东

教
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出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教
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出

版
社

组合

山
东

教
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版
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教
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出

版
社

合ͻ
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东
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教
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版
社

ͻ学
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东
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版

社
   

   
   

   
 山

东
教
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出

版
社

学习

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

习

ᤉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤉ行

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山
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教
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出

版
社

行ក
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版
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社

ក价
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社

价，
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社
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版
社

，ᝨ

山
东
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育

出
版

社
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教
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出

版
社

ᝨ

制的应用᫈题中ក判Х应用ਓគ的ඵ平
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东
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出
版

社
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东
教

育
出

版
社

制的应用᫈题中ក判Х应用ਓគ的ඵ平
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东

教
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出
版

社
ա

山
东
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育

出
版

社
ա

学

山
东

教
育

出
版

社
学生
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东

教
育
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版

社
生的

山
东

教
育

出
版

社
的应
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东

教
育
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版

社
应用

山
东

教
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版

社
用ਓ

山
东

教
育

出
版

社
ਓ

४

山
东

教
育

出
版

社
४ʹ

山
东

教
育

出
版

社
ʹ͘

山
东

教
育

出
版

社
͘，

山
东

教
育

出
版

社
ښ，

山
东

教
育

出
版

社
学ښ

山
东

教
育

出
版

社
学

关

山
东

教
育

出
版

社
关应

山
东

教
育

出
版

社
应用

山
东

教
育

出
版

社
用᫈

山
东

教
育

出
版

社
᫈题

山
东

教
育

出
版

社
题，

山
东

教
育

出
版

社
，̰

山
东

教
育

出
版

社
̰
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y  x

方程（组）的ᆑቃ与应

用௧ੈ国Ա̽数学ᆑቃ的一˔

重要内ࠔ .  ቦҒ图ᯫЏնဘ̀

ੈ国ԱካՐ题“ᲜДՏኊ”，

௉ښ఍ᇨੈ国Ա̽数学的ౕ出

Տ௑༏发学生学习的У，ࡃੇ

ᡚ. Ꮻࢻ下方的ї˔方程组和图

៶，ѷଫᇨ̀二元一次方程组

的їመ解ข̿ԣ方程与函数˨

ᫎ的关系. ቦҒ஡字ҧ图ଫᇨ方

程组的ͯڡ和应用，̮ࣳፁ本

ቦ˟要内ࠔ.山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

  

山
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教
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版

社
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出
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  x
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出
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出
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育
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育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ᆑቃ
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山
东
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育

出
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社
   

   
   

   
 山

东
教

育
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社应

数

山
东

教
育

出
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社
   

   
   

   
 山

东
教

育
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版
社

数学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学ᆑ

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

ᆑቃ
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东
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育

出
版

社
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东
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育
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社

ቃ的
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社

的一
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育
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东
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社
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育
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ቦ
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社
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教ߦ目ಖ

1 .  ᤰ᣿ࠫ实ᬅ᫈题的分

ౢ，Ύ学生ᤉ一൦ʹ͘方程௧

҉ႇဘ实ˇႍ的有஍数学模型.
2. ̀解二元一次方程ǌ二

元一次方程组ԣХ解等概ঐ，

ࣳ͘判ல一组数௧不௧౽˔二

元一次方程组的解.

ͻ˞本ቦ的第  1  课௑，本

ᓬ࠲ᤰ᣿˘ࠝ的实Γ，ݠ“ឺ

的ӊ᜝ܳ”“公ڇ᫃ᇾ”等᫈

题，थቡ二元一次方程和二元

一次方程组，ᝨ学生ॆጪ出二

元一次方程和二元一次方程组

的概ঐ，̰ࣳ中ʹ͘方程的模

型思ਇὙښथቡ̀二元一次

方程和二元一次方程组模型˨

Ց，基̆学生的学习ॷ理᜻

॥，学生ᒭཀྵ̗͘生ଊරХ解

的൘మ，ڂ൥，教科书ጋଌᅌ

᝺ᝠ̀一˔“Ϣ一Ϣ”活ү，

ᝨ学生ࠫХ中一˔᫈题——

“公ڇ᫃ᇾ”᫈题ᤉ行ᒭ˟的

ଊጊ，࠽តᖍ४Х解，̰Ꮻ发

࡙̀学生ᒭ˟ଊቃ᫈题的ਓគ

和能ҧ，Տ௑学生ԡᖍ४方程（组）解的概ঐ，感受҂“二元一次方程有௄数解”和“二元一次方

程组解的׭一性”.
ࠫ̆Цʹ᫈题ৱܒ的ᤥહ，ҧ图关ฌХဘ实性和ᡚ֊性，˞൥ᤥહ̀“ឺ的ӊ᜝ܳ”“公ڇ᫃

ᇾ”ᤈನː˔᫈题. ेཀྵ，ښЦʹ教学中，教师可̿ಪ据学生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ѹ᝺更˞˘

ࠝǌ更᠛ᤃ学生生活的ဘ实ৱܒ.

ό1ύळ࠮学生ಪ据Ꮵྦ与࠵马的ࠫភଊጊХ中的等᧚关系：①Ꮵྦ᯳的ӊ᜝数 - ࠵马᯳的ӊ᜝

数 = 2，ŁᏥྦ᯳的ӊ᜝数 + 1 =（࠵马᯳的ӊ᜝数 - 1）×2. ཀྵՑ，ѵ出ե有ਫ਼᝺ళᅼ数的方程.

�第七章 二元一次方程组
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 x y .  

  
  . 

  

  .

 x y x y

x y x y .  

  

linear equation with two unknowns . 

 x y   x y  x y 

 x y   x y  x y  x

y  x y   x y .  

             
x y 

x y 

system of linear equations with two unknowns . 

ό1ύळ࠮学生Џ分ౢХ中的

等᧚关系：ੇ̡与Јቨ̡数˨

和˞ 8，ੇ̡ᇾ款与Јቨᇾ款˨

和˞ 34. ཀྵՑಪ据等᧚关系ѵ出

ե有ਫ਼᝺ళᅼ数的方程.

ਇʷਇ

ᤰ᣿ਫ਼ѵ  4  ˔方程的С性

分ౢ，ॆጪ出下᭧的二元一次

方程的概ঐ. 教学中，可Џᝨ学

生ᤰ᣿᜺ࠣॆጪХ中的С性，

ࣳ用ᒭࣂ的ឦᝓᤉ行ଡᤘ，ཀྵ

Ցг组ጻ学生̔ื.

ᝬʷᝬ

Ύ学生明ᄇᤈː˔方程中

x，y ਫ਼̽᛫的ࠫ៶分ѿᄱՏ，

̰Ꮻ可࠲ːᏨᐏቡ形ੇ方程

组，ᒭཀྵ᣿ບ҂二元一次方程

组的概ঐ.

ό2ύ事实上，Сե有ː˔ళᅼ数的ї˔一次方程组ੇ的一组方程，ᦐ௧二元一次方程组. 教科

书中ྲૉ“ː˔”，௧考ᘽ҂߲త˞࣢᜹，Ꮻ˅Ғ஡ਫ਼४҂的ᦐ௧ː˔方程ਫ਼组ੇ的. ൥ܱ，组ੇ

方程组的Պ˔方程˷不必ᦐՏ௑ե有ː˔ళᅼ数. ेཀྵ，教学中不必Ք学生ག明ᤈ一ག，˷不必ࠫ

学生ᤉ行有关二元一次方程组概ঐ的考ಊ，Զ要学生能ܵښЦʹ᫈题ৱܒ中理解二元一次方程组ԁ

可. 应សૉ出的௧，方程组Պ方程中Տ一字ඇ必ᮌ̽᛫Տ一˔᧚.

ό1ύ

ό2ύ

1   二元一次方程组�
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ϢʷϢ

ᤰ᣿“Ϣ一Ϣ”，ᝨ学生

ʹ͘二元一次方程有᝵ܳ解，

Ꮻႀ（1）（2）可᜺ࠣ出ː˔二

元一次方程的公С解，̰Ꮻᒭ

ཀྵ࠮К下᭧的二元一次方程组

的解的概ঐ.

ᬤ۶ጷ˸

本课௑˟要ᝨ学生ፃԋ̰

实ᬅ᫈题中ચ៶出二元一次方

程组的᣿程，感受方程的模型

思ਇὙՏ௑，ᝨ学生̀解二元

一次方程ǌ二元一次方程组ԣ

Х解的概ঐ.
1. ᝺࠵明˼̀᭧ϙ 50 分的

ᥫᇾ x ౦和᭧ϙ 80 分的ᥫᇾ y 
౦，ѷ可ѵ方程组

0.5x + 0.8y = 6.3，
x + y = 9.

2.（2）（4）.
3.（3）.

�第七章 二元一次方程组
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1.（1）4x + 7y = 76Ὑ
   （2）4Ὑ

   （3）5.
2.（2）.
3.（1）᝺សိ有ႄ生 x Ր，ݙ

生 y Ր，ѷ可ѵ方程组

              

x + y = 45，
x = 2y - 9.

（2）᝺有 x ˔Տ学，y ˔ቸ

ᝮ本，ѷ可ѵ方程组

              

5x + 8 = y，
8x - 7 = y.

4. 二元一次方程组
x + y = 0，
x - y = 2

    的解௧
x = 1，
y = -1.

Цʹ᣿程႕.

明᝺ඈ千Бᔱ౧和೗的价࠵ .5

ಫ分ѿ˞ x 元，y 元，Ꮻ࠵

ˠ᝺ඈ千Б೗和ᔱ౧的价ಫ

分ѿ˞ x 元，y 元，ڂ൥，

̵̓ਫ਼ѵ方程组中，Տ一˔ 
x 的ਓ义不Տ，ेཀྵਫ਼ѵ方

程组˷ࡃ不ᄱՏ̀.
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�第七章 二元一次方程组

教ߦ目ಖ

1. ͘用̽К๗元ข和ҫѓ

๗元ข解二元一次方程组.
2 .  ̀解解二元一次方程

组的“๗元”思ਇ，初൦ʹ͘

“ӑళᅼ˞ࣃᅼ”的ӑॆ思ਇ.

第ښ  1  ᓬथቡ二元一次方

程组的基ᆩ上，本ᓬᮋ理ੇቦ

ᆑቃ二元一次方程组的解ڡ

ข：̽К๗元ข和ҫѓ๗元ข.
̽К๗元ขǌҫѓ๗元ข

的本质௧๗元——ѓ࠶ళᅼ数

的˔数，ӑ二元一次方程组˞

̽.ፃ学习᣿的一元一次方程ࣃ
Кข与ҫѓขԶ௧๗元的一̏

Цʹ੿能，教学中应ฌਓҫ̿

ʹ͘ .  ेཀྵ，ᤰ᣿一定᧚的ᝫ

ጷΨᤉ学生有关੿能的ᖍ४ᤇ

௧ӡ分必要的，ͮᆑቃ᛫明，

形式ӑ的੿能ᝫጷᬲ̿༏发学

生的学习Уᡚ，˞൥教科书中

̩᝺ᝠ̀ 2 课௑学习̽К๗元

ขǌҫѓ๗元ข，Ꮻҧ图ښ

Ց፞的Պᓬ中࠲解方程的੿能

ᝫጷ与实ᬅ᫈题的解хᚸ˞一

.ଢᰴ学生的解题੿能ڡ实ᬅ᫈题的解х᣿程中，௄形ښ，ʹ

第 1 课௑，ᆑቃ̽К๗元ข. 教科书ᯫЏ੾ଌ上ᓬఀڤ“ឺ的ӊ᜝ܳ”，ࣳᝨ学生思考͘解̤

˦方程，࠲͵ݠ二元一次方程组ӑ˞ࣃፃ学᣿的一元一次方程，̰ᏫښЦʹ᫈题的解х中初൦感

受̽К๗元ข，ХՑᤰ᣿ࡏ次ຒᤉ的ː˔Γ题，ᤉ一൦ᤉ行̽К๗元ข解二元一次方程组的ڍࢾᝫ

ጷ，తՑࠫਫ਼应用的方ขᤉ行ட理与ଢང.

ό1ύଢᇨ学生能ա࠲二元一次方程组ᣁӑ˞ࣃፃ学᣿的一元一次方程᫈题，ᝨ学生初൦ʹ͘ӑ

ॆ思ਇ.
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2   解二元一次方程组�

Γ 1ǌΓ 2

本ᓬː˔Γߕ的安ଆʹဘ

Џ௜Ցᬲ的Ԕѷ. Γ 1 的方程

Łx = y+3，ࣃፃ࠲ x ᛫ᇨੇե

有 y 的̽数式，直ଌ̽Кԁ可

๗ԝ一˔ళᅼ数. ᏫΓ 2 ѷᮌЏ

ᤉ行ঽ等ԫ形. ښᤈ̏Γ题的教

学中，教师可̿ᴂҵ学生ᤰ᣿

ᒭ˟ଊጊ与̔ื࠽តර解. ൥ܱ

Պ学生“๗元”的Цʹ方ข可

能不Տ，教学中不必ूර解ን

᣿程的ፒ一.

ᝬʷᝬ

ႀ上᭧Γ 1ǌΓ 2 ː˔实

Γ，ᝨ学生ʹ͘解二元一次方

程组的基本思路௧๗元，ࣳ用

ᒭࣂ的ឦᝓ概઺出解方程组的

˟要൦ᰡ.
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�第七章 二元一次方程组

ᬤ۶ጷ˸

   （1）
x = 4，
y = 8Ὑ

   （2）
x = 5，
y = 15Ὑ

   （3）
x = 9，
y = 2Ὑ

   （4）
x = 3，
y = 0.

˸ᮥ���

1.（1）
x = -1，
y = -1Ὑ

   （2）
x = 3，
y = 2Ὑ

   （3）
x = 2，
y = -1Ὑ

   （4）
m = 3，
n = 2.

2. 上一课௑，学生ᤰ᣿ѵˡଊጊ४҂̀ː˔方程的公С解，˟要௧Ѿ用方程组解的定义ර解的，Ꮻ

本ᓬ学生用̽К๗元ขර解，毫௄Ⴁ᫈更Ц一ᓊ性.᝺ᝠ本题，൤௧࣏మ学生ᤰ᣿方ข的ࠫඋ感

受҂学习新方ข的必要性.
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2   解二元一次方程组�

ᤰ᣿第 1 课௑̽К๗元ข

的学习，学生ࣃፃ能ܵ解一ᓊ

的二元一次方程组. ͮ有௑̽К

๗元ข可能උᣗጓా，Ꮻ˅ҫ

ѓ๗元ข࠲ښ౏的ᅾ᫼ᤂካ中

有ᅌࣹฅ的应用，ڂ൥本课௑

ᤉ一൦学习二元一次方程组的

ҫѓ๗元ข.
和第 1  课௑一ನ，教科书

ᯫЏ੾ଌ上一课௑，ଢ出一˔

二元一次方程组，要ර学生

思考ݠ͵๗元，ेཀྵ学生可能

习ਅ̆Ѿ用上一课௑的̽К๗

元ขὙͮ考ᘽ҂方程本ᢶ的ྲ

ढ़，˷᝵ᦊ分学生ళ必࠲ y ߹
全解出，直ଌ४҂ 5y = 2x + 
11Ὑेཀྵ可能ᤇ有学生͘发ဘ

5y 与 -5y ˨ᫎ的ྲ൴关系，直

ଌᄱҫ๗ԝ y，ᤈ实ᬅ上ࡃ௧

ਫ਼់的ҫѓ๗元ข. ଌᅌ，教科

书᝺ᝠ̀ː˔ࡏ次ຒᤉ的Γ题

ᤉ行ڍࢾᝫጷ. తՑ，гࠫ解方

程组的基本思路和˟要൦ᰡᤉ

行঴ፇ.

˞解хស᫈题，ࣳᤉ行解ข的̔ื，̿学生的解ขڡ˟Цʹ教学中，教师应ᯫЏ要ර学生ᒭښ

基ᆩ࡙开Ց፞的教学. ݠ౧学生෥有出ဘҫѓ๗元的ਇข，教师гळ࠮学生思考“ː˔方程中ళᅼ

数的系数有̤˦ྲढ़，能ա᝺ข直ଌ๗ԝ౽˔ళᅼ数”，̰Ꮻ४出ҫѓ๗元ข的思路.
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ஔ࣎ஔ学用书
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      y . 
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��第七章 二元一次方程组

Γ4

ळΓ与Γ 3 ᤰ᣿ː˔方程

的ҫѓԁ๗ԝ̀一˔ళᅼ数，

ᣁӑ˞一元一次方程，Γ 4 ᤰ
᣿እӭ的ҫѓ௄ข᣺҂上ᤘᄬ

的，дจଢᧈ学生思考࠲͵ݠ

Хᣁӑ˞Γ 3 的形式，ʹ͘ӑ

ॆ思ਇ. ेཀྵ，ښЦʹ୲ͻ中，

๗元的方ข可̿௧ܳನ的，ݠ

Γ 4 ˷可̿᝺ข๗ԝ y . 教学中

可̿ᝨ学生ᒭ˟ڡᤥહਫ਼要๗

ԝ的ళᅼ数.

ᝬʷᝬ

ႀ上᭧ː˔实Γ，ᝨ学生

ʹ͘解二元一次方程组的基本

思路௧๗元，ࣳ用ᒭࣂ的ឦᝓ

概઺出解方程组的˟要൦ᰡ.
学߹̽Кข和ҫѓขՑ，

ᤇ可ळ࠮学生ࠫᤈːመ方ข

ᤉ行උᣗ，ʹ͘Х实质ᦐ௧๗

元，ԁᤰ᣿๗ԝ一˔ళᅼ数， 
ӑ“ 二元”˞“一元”. ᤈ᧗

“๗元”思ਇ௧教学的重ག，

Ꮻ不ࠫࠂ学生ଢ出有关᫈题解

х的ᤴए与解ข的Χૹ性等要ර. ڂ൥，教学中应ᴂҵ学生ᤥહ不Տ的方ข解二元一次方程组，ཀྵ

Ցࠫ不Տ方ขᤉ行උᣗ，ᤪ൦ሥግᄱ关ፃᰎ，ͮ要ᥘВ“套题型”的ϚՔ.

ᬤ۶ጷ˸

   （1）
x = -1，
y = -5Ὑ

  （2）
x = -2，
y = -3Ὑ

   （3）
s = -1，
t = 3Ὑ

  （4）
x = -3，
y = -4.
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2   解二元一次方程组��

឴ʷ឴

ᝨ学生初൦̀解ᝠካ఻ර

解二元一次方程组的基本思ਇ

和Цʹ൦ᰡ，ᤉ一൦ʹ͘๗元

思ਇ，Տ௑，开᫫学生᜽᧙ . 
有Уᡚ的学生可能͘Ѿ用ᝠካ

఻ǌᝠካ٨ᤉ行࠽តර解，ၵ

ᒰ有的学生ᤇࠫ͘三元̿上的

方程组ᤉ行࠽ត，ᤈ̏活үፃ

ᰎࠫ学生的发࡙ӡ分重要.
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��第七章 二元一次方程组

˸ᮥ���

1.（1）
x = 5，
y = 2Ὑ

   （2）
x = 2，
y = 5Ὑ

   （3）
x = 1

2
，

y = -3Ὑ

   （4）
x = 5，
y = 7.

用ҫѓ๗元ข解二元一

次方程组௑，一ᓊ可̿Џં方

程组ԫ形гѾ用ҫѓ๗元，ݠ

（4）ԫ形Ց˞
3x - y = 8，
3x - 5y = -20.

2. 解˞
x = 5，
y = 2，

Цʹ᣿程႕. ː

መ方ข的СՏགᦐ௧᝺ข๗

ԝ一˔ళᅼ数，Ύ二元᫈题

ᣁӑ˞一元᫈题.

3.（1）
x = 5，
y = 3Ὑ

（2）学生的方ข可̿ܳನ，

可̿࠲方程组中઺号

内Պᮊ࡙开४҂方程组
2x � 8y = 16，
-2x � 8y = 0，

г解४ፇ౧
x = 4，
y = 1Ὑ

ेཀྵ，˷可能有ᦊ分学生发ဘ

（1）（2）ː࠵题˨ᫎ的ᐏ系，直ଌѾ用第（1）࠵题ፇ᝷४҂
x � y = 5，
x - y = 3，

ᤉᏫර解. ᝺ᝠ

本题的ᄬ的̆ښळ࠮学生ᒭ˟ڡᤉ行方ข的උᣗ，ҧ图ଫᇨ一定的டʹ૱元思ਇ和ӑॆ思ਇ.
4. Ϝ᝺ᤈː˔数分ѿ˞ x 和 y，ݠ౧ᅼ᥋̀ᤈː˔数的和与ࡃ，ࣀ可̿४҂一˔二元一次方程组，

̰Ꮻර出 x 和 y 的ϙ.
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3   二元一次方程组的应用��

教ߦ目ಖ

ᝨ学生ፃԋ和ʹᰎѵ方程

组解х实ᬅ᫈题的᣿程，ʹ͘

方程（组）௧҉ႇဘ实ˇႍ的

有஍数学模型，۲Щ学生的数

学应用能ҧ.

本课௑ԣХՑː课௑，ᤰ

᣿ї˔ဘ实᫈题ৱܒ，࡙ဘᤂ

用二元一次方程组解х实ᬅ᫈

题的一ᓊ᣿程，ቊ出方程组ͻ

˞数学模型应用的ࣹฅ性和有

஍性 .  ᤰ᣿ᤈ三课௑内ࠔ的᝺

ᝠ，一方᭧ښѵ方程组的थ模

᣿程中，ूӑ̀方程的模型思

ਇ，۲Щ̀学生ѵ方程解хဘ

实᫈题的ਓគ和能ҧὙԳ一方

᭧，࠲解方程组的੿能ᝫጷ与

实ᬅ᫈题的解хᚸ˞一ʹ，ښ

实ᬅ᫈题的解х᣿程中，ᤉ一

൦ଢᰴ学生解方程组的੿能. ښ
题ె的ᤥહ上，教科书ฌਓ̀

题ె的ဘ实性ǌ科学性和ᡚ֊

性，教学中，教师可̿ಪ据学

生的生活实ᬅ和ᝣᅼ实ᬅ，ᤥ

હ更᠛ᤃ学生实ᬅ的ጉెᤉ行

教学. ښ内ࠔ的编ଆᮋऀ上，教科书ᥖ॰̀ႀ௜҂ᬲ的Ԕѷ（等᧚关系̰直ଌᖍ४҂ώҰ᛫ಫǌ܍

ቇ等ᤉ行分ౢ४҂），ቊ出थቡ方程组的Պመኖ႕. 
൥ܱ，ښᤈї课௑的教学中，教师应更ܳڡ关ฌ学生的थ模᣿程，关ฌ学生能աᮋѾڡѵ出൤

ᆸ的二元一次方程组. ݠ可Ք学生ଢ出“题ᄬ中的ࣃᅼ᧚ǌళᅼ᧚௧̤˦”“Պ˔᧚˨ᫎ的关系௧

̤˦”等᫈题，Ύ̵̓形ੇ解х实ᬅ᫈题的一ᓊ性ኖ႕. ࠫ̆Ц有一定ᬲए的᫈题，教师可̿Ϣ适

े的分解ੋ组ጻ学生ᆑᝧ.

̡̓ᤂ用方程组解хե有ܳ˔ళᅼ数的᫈题ࣃ有ॢ᫂的ԋԾ，中国传ፒ数学ښ方程ԣ方程组的

ᆑቃ方᭧˷有᝵ܳੇ౧. 本课௑ᤥહ的ї˔᫈题౏ູ̆ੈ国Ա̽数学ᗃͻ中的ᄱ关ᝮᣒ，ᤰ᣿ᤈ̏

内ࠔΎ学生ښᤂ用二元一次方程组解х实ᬅ᫈题的᣿程中，感受҂数学஡ӑ的ོᬝ.
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ͻ˞二元一次方程组应用的第 1 ᓬ内ࠔ，本课௑๘ԣ的等᧚关系උᣗእӭ，方程组的

模型ᄱࠫඋᣗࠔ௜थቡ. 本课௑的教学௉ښळ出用二元一次方程组解х实ᬅ᫈题，ᝨ学生ܸ

ᒱ̀解用二元一次方程组解х实ᬅ᫈题的基本൦ᰡ：理解题ਓ，࠭੽等᧚关系，᝺ళᅼ数

ѵ方程组，解方程组.

ό1ύᯫЏնဘ有ᡚ的Աካ题“ᲜДՏኊ”，ਓښ༏发学生的学习Уᡚ.
本题的ንವ˞Ნ 23 Զ，Д 12 Զ.
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3   二元一次方程组的应用��

ᬤ۶ጷ˸

ស题出ᒭǒ˵ቦካషǓԄМ

方程ό七ύ，Х解˞：ඈ݀

ྦϙ“᧛”
34
21

ː，ඈԶᎽ直

“᧛”
20
21

ː. ଢᇨ：可᝺ඈ

݀ྦϙ“᧛”x ː，ඈԶᎽ

ϙ“᧛”y ː， ѷ有方程组

 
5x � 2y = 10，
2x � 5y = 8.

˸ᮥ���

1. 可̿Ѿ用二元一次方程组ර

解的᫈题，实ᬅ上ᦐ可̿用

一元一次方程̿ԣ࠵学的ካ

ష方ขර解，ڂᏫ，ᦊ分学

生可能感受不҂学习二元一

次方程组的必要性 .  ˞൥，

本ᓬ᝺ᝠ̀ᤈನ一˔课ܱ习

题，ҧ图ᝨ学生感受Պመ方

ข˨ᫎ的内ښᐏ系和ࣀѿ，

̰Ꮻ̗生උᣗݞ的ᅼគᐏ

ፇ，能ಪ据实ᬅৱцᤥહΎ

用不Տ的方ข，Տ௑˷可̿

感受҂新ᅼគ学习的必要性. ेཀྵ，教学中˷可̿要ර学生ښ课۶ᤉ行ᤈ̏方ข的උᣗ.
下᭧的ವΓ˷᝵ࠫ教学有一定的参考价ϙ.

ವΓὉדመ方ขݞ὎

ᤈ௧̄Ћʷ൓வሮጸᄊʷᓬऄ用ិ. ښ学ၷᒭ˟ᤥહவขᝍх̀ੈڎԱЧՐᮥþᲜДՏኊÿ὆学

ၷԻ̿Ѭѿ用࠵学ካషவขǌʷЋʷ൓வሮ֗వቦѸѸ学˸ᄊ̄Ћʷ൓வሮጸරᝍ὇ὊࣳনᏦᤈ̏

வขᄊጓእሮए֗ᄱ̉ᫎᄊТጇՑὊ教师ᤉʷ൦նဘ̀ʾ᭧ᄊ᫈ᮥὊ᜶ර学ၷᒭ˟ᤥહவขᝍх὘

þ̭దྦ̋ὊᎽ̄Ὂᄰ᧛ӡː. ྦ̄ὊᎽ̋Ὂᄰ᧛Мː. ྦᎽՊᄰ᧛ї͵Ὕÿ

ХՑ学ၷᄊලઑ˗Ὂԧဘї˫ਫ਼ద学ၷᦐᑟѵ̄Ћʷ൓வሮጸὊᦊѬ学ၷѵᄊ௧ʷЋʷ൓வښ

ሮὊᏫԶదї˔学ၷ用࠵学ᄊካషவขᖍ४ንವ.
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ʾ᭧௧ᦊѬ学ၷࠫїመவขᄊក͉὘

ၷ 1὘࠵学ᄊவขඋᣗݬࢼὊੈॢ΄఩ᤈ˔Տ学. ͮவሮவขඋᣗ੧ࠄ.
ၷ 2὘࠵学ᄊவข෥ద̤˦̀ˀᡑὊԶ௧வሮவขᄊᝍን᣿ሮ��

ၷ 3὘̄Ћʷ൓வሮጸᄊவขత۳వὊѵʷ˔ళᅼ஝Զ௧࠲ʷ˔౎͈Џ用଀̀.
ၷ 4὘̄Ћʷ൓வሮጸᄊவขతእӭὊ߲ͮᄊ൦ᰡܳ̀̏. ࠄᬅʽὊ෥దʷ˔ፐࠫݞᄊ

வข.
学ၷᄊក͉ࣃፃࠫவขᄊ͖ӑˁᤥહϢ̀ʷ˔උᣗݞᄊរ᧖. ௧ᄊὊ෥దፐࠫݞᄊவ

ขὊඈ˔学ၷԻ̿ᤥહతᤠՌᒭࣂᄊவข.

2. ᤈಪ፤ߕ有 25 ࡇ，ဗፉܸಞ一ևᭊ要 7 ࡇ.

    ଢᇨ：可᝺፤ߕ有 x ࡇ，ဗፉܸಞ一ևᭊ要 y ࡇ，ѷ有方程组
3y � 4 = x，
4y - 3 = x.

3. 有 7 ̡，ྭ价 53 元.

    ଢᇨ：可᝺有 x ̡，ྭ价 y 元，ѷ有方程组
8x - 3 = y，
7x + 4 = y.

山
东

教
育

出
版

社ข

山
东

教
育

出
版

社ขᄊ

山
东

教
育

出
版

社ᄊ͖

山
东

教
育

出
版

社͖ӑ

山
东

教
育

出
版

社ӑˁ

山
东

教
育

出
版

社ˁᤥ

山
东

教
育

出
版

社ᤥહ

山
东

教
育

出
版

社હ

ขὊඈ˔学ၷԻ̿ᤥહతᤠՌᒭࣂᄊவข

山
东

教
育

出
版

社ขὊඈ˔学ၷԻ̿ᤥહతᤠՌᒭࣂᄊவข

ဗፉܸಞ一ևᭊ要，ࡇ

山
东

教
育

出
版

社
ဗፉܸಞ一ևᭊ要，ࡇ

ଢᇨ：可᝺፤ߕ有

山
东

教
育

出
版

社

ଢᇨ：可᝺፤ߕ有 x 

山
东

教
育

出
版

社

 x ࡇ，ဗፉܸಞ一ևᭊ要

山
东

教
育

出
版

社

ဗፉܸಞ一ևᭊ要，ࡇ

山
东

教
育

出
版

社

7

山
东

教
育

出
版

社

7 ̡，ྭ价

山
东

教
育

出
版

社

̡，ྭ价 53

山
东

教
育

出
版

社

53

    

山
东

教
育

出
版

社

    ଢᇨ：可᝺有

山
东

教
育

出
版

社

ଢᇨ：可᝺有

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社˔

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社˔ፐ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ፐࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ࠫݞ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ݞᄊ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ᄊ

෥

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

෥ద

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

దፐ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ፐࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ݞࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ݞ

ѷ有方程组，ࡇ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ѷ有方程组，ࡇ
3

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

3y 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

y 3y 3

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

3y 3 �

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

�

4

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

4

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

元，ѷ有方程组

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

元，ѷ有方程组
8

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

8x 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x -

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

- 3

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

3 = y

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

 = y，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，

7

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

7x + 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x + 4

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

4 = y

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

 = y

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社



஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

21

 .  

.     .   .  . 

    

 x g y g

 x g  y g

 x g y g

      
. x . y 

     x . y 

      
x y       

x y 

     y

         y . 

 y         x . 

  g   g. 

1.    . 

 .  

 x y  x y . 

3   二元一次方程组的应用��

教ߦ目ಖ

ᝨ学生ᤉ一൦ፃԋ和ʹ

ᰎѵ方程组解х实ᬅ᫈题的᣿

程，ʹ͘方程（组）௧҉ႇဘ

实ˇႍ的有஍数学模型，۲Щ

学生的数学应用能ҧ.

本课௑ᝨ学生ᤉ一൦ፃԋ

用二元一次方程组解х实ᬅ᫈

题的൦ᰡ和方ข，ৱܒԣΓǌ

习题中的等᧚关系ک不௜直ଌ

ᖍ४，ᭊ要ώҰѵ᛫ᤉ行分

ౢ，੽出᫈题中ਫ਼ᘔ๰的等᧚

关系.
教学中，教师应Ѝ分发ښ

૙学生ᒭ˟学习的ሥౝ性，ळ

学生Џ࿘ቡ思考发ဘ᫈题中࠮

的等᧚关系，г与Տͧᤉ行合

ͻ̔ื .  教师应更ܳڡ关ฌ学

生的थ模᣿程，关ฌ学生能ա

ᮋѾڡѵ出൤ᆸ的二元一次方

程组，ښ൥基ᆩ上ቊ出解题᣿

程，ҫू学生解方程组的੿能

ᝫጷ.

ό1ύ᝺ԝ年঴̗ϙ˞ x ʺ元，঴ஃ出˞ y ʺ元，ѷ̭年঴̗ϙ˞（1 + 20%）x ʺ元，঴ஃ出˞

（1-10%）y ʺ元，ႀ౎件可४方程组
x - y = 200，

（1 + 20%）x -（1 - 10%）y = 780.
解४

x = 2 000，
y = 1 800.

Γ 2

᛫ಫ中第一行：0.5x ӭͯ，0.7y ӭͯ，（0.5x + 0.7y）ӭͯὙ

第二行：x ӭͯ，0.4y ӭͯ，（x + 0.4y）ӭͯ.
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ஔ࣎ஔ学用书

2.   km .   h

.  h   h   h .  

 x km y km  x y . 

  h

  h

1. 

     
x y 

x y .

. 

2.   

 .    

   .  

3.   m .  

  s .    s 

.  

��第七章 二元一次方程组

ᬤ۶ጷ˸

1. 一ိ有 48 ̡，二ိ有 52 ̡.
   ଢᇨ：可᝺一ိ有 x ̡，二

ိ有 y ̡，ѷ有方程组

x + y = 100，
87.5%x + 75%y = 81%（x + y）.

2. 第一መৱц：᛫内Κ次2）܍ 
+ 2.5）x，2.5y，（2 + 2.5）x 
+ 2.5y，Хϙ˞ 36Ὑ第二መ

ৱц：᛫内Κ次3܍x，（2 + 
3）y，3x +（2 + 3）y，Хϙ

˞ 36.
    ႁᤴए˞ 6 km ��� h ，˳ᤴए˞

    3.6 km ��� h .

˸ᮥ���

1 . ̓ੈ，数学学习中ښ 

ཀྵ要关ฌ数学模型的थ౞᣿ڍ

程ǌ数学模型的数学解х᣿

程，ᤈ̏ᦐ௧Ѿ用数学ᅼគ分

ౢ᫈题ǌ解х᫈题的基ᆩ. ͮ学

生数学应用ਓគ的发࡙，ᤇᭊ

要学生有一˔数学的ᅋ光，̰

ጭጓ复ా的ဘ៶中ᄺ出数学关

系，૎出数学本质. ˞൥，ᬔ̀նဘܸ᧚数学的应用，ᝨ学生感受数学应用的ࣹฅܱ，可能ᤇᭊ要

发࡙学生应用数学解х᫈题的ᒭ˟ਓគ. 教学中可̿ᝨ学生˟ү࠭ර有关数学模型的ᑀఀ. 本题的᝺

ᝠਓ图൤௧ݠ൥. Цʹ教学中，可̿ᤰ᣿适े的方式ᝨ学生̔ืՊᒭ编制的᫈题，ፌ学生ଢΙ一˔

̔ื的平Լ，ᤈ௅௧ࠫ学生的一˔ᅖΨ，˷能˘ࠝ学生ࠫ有关ᅼគᑀఀ的ᝣគ，Ꮻࠫ教师Ꮻᝓ，ᤈ

Տನ˷௧一˔不可ܳ४的教学资ູ.
2. ស஻຤团ምͱ̀三̡ᫎ 8 ᫎ，ː̡ᫎ 13 ᫎ.

    ଢᇨ：可᝺ምͱ三̡ᫎ x ᫎ，ː̡ᫎ y ᫎ，ѷ有方程组
3x + 2y = 50，
90x × 3 + 120y × 2 = 5 280.

3. ႁǌ˳的ᤴए分ѿ௧ 25
6

 m ��� s ǌ 55
6

 m ��� s .

    ଢᇨ：可᝺ႁǌ˳的ᤴए分ѿ˞ x m ��� s ǌy m ��� s ，ѷ有方程组
30（x + y） = 400，
80（y - x） = 400.
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3   二元一次方程组的应用��

ፃ᣿Ғːᓬ的学习，学生

ࠫ用二元一次方程组解х实ᬅ

᫈题的൦ᰡ和方ข有̀基本的

̀解. 与Ғːᓬᄱඋ，本ᓬᤥહ

的᫈题数᧚关系更˞复ా，教

科书̿൥˞ᣒʹ࡙ဘ̀分ౢ数

᧚关系ǌथቡ方程组的᣿程和

ኖ႕，ښ൥基ᆩ上ॆጪѵ方程

组解х实ᬅ᫈题的一ᓊ൦ᰡ.
教学中，教师可Ք学生ښ

ଢ出“题ᄬ中的ࣃᅼ᧚ǌళᅼ

᧚௧̤˦”“Պ˔᧚˨ᫎ的关

系௧̤˦”等᫈题，ᴂҵ学生

ଊቃ不Տ的分ౢǌ解х᫈题的

方ข，Ύ̵̓形ੇ解х实ᬅ᫈

题的一ᓊ性ኖ႕，必要௑教师

可̿ࠫ᫈题Ϣ适े的分解ੋ组

ጻ学生ᤉ行ᆑᝧ.

ό1ύ“᧗程ᇀ上的数”ᤈ一ఀڤᣗ˞有ᡚ，߲௅௧一˔数字᫈题，ԡ和行程有关，ͮᄱࠫᏫᝓ

有一定的ᬲए.˞൥教科书ᤰ᣿܍ቇ的方式࠲᫈题ᤉ行̀分解. 解хᤈ˔᫈题的关᪄௧：一௧੽出等

᧚关系：12：00 ~ 13：00 ᫎ୕੬ᢼ行᯺的路程 = 13：00 ~ 14：00 ᫎ୕੬ᢼ行᯺的路程，12：00 ௑࠵

明ᄺ҂的᧗程ᇀ上的ː˔数字˨和௧ 7Ὑ二௧用 x，y ൤ᆸڡ᛫ᇨ出三˔௑҉࠵明ਫ਼ᄺ҂的数ԣ上᭧

的等᧚关系. ՊቇΚ次˞（1）10x + y，x + y = 7Ὑ（2）10y + x，（10y + x）-（10x + y）Ὑ（3）100x + y，
（100x + y）-（10y + x）Ὑ（4）12：00 ~13：00 ᫎ୕੬ᢼ行᯺的路程与13：00 ~ 14：00 ᫎ୕੬ᢼ行᯺的

路程ᄱ等， 可ѵ方程（10y + x）-（10x + y）=（100x + y）-（10y + x）.

ό1ύ
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x y .
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y .

   . 
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  .  

��第七章 二元一次方程组

Γ 3

本题中的等᧚关系˞：一

௧ː˔ːͯ数的和௧  68Ὑ二

௧ԫӑՑ的ː˔四ͯ数的ࣀ˞

2 178. ᤈ̏学生௜̆࠭ර. ͮ
᛫ᇨᤈː˔四ͯ数௧本题͵ݠ

的ᬲག.
ՊቇΚ次˞  100x  + y，

100y + x.
教师应ᴂҵ学生Џᒭ˟ଊ

ቃ，ݠ౧学生理解题ਓǌ᛫ᤘ

题ਓᆸ有ڈᬲ，可Џ̿Цʹ的

数字˞Γҫ̿解᧖，ᤉᏫळ࠮

学生思考：ᔪ᝺ᤈː˔数分ѿ

˞ x，y，ѷ४҂的四ͯ数可ݠ

͵᛫ᇨὝࣟҰ学生൤ᆸڡ᛫ᤘ

ᤉᏫѵ出্े的方程.

ᝬʷᝬ

ळ࠮学生回顾本ቦՊ˔᫈

题的解х᣿程，ॆጪ出ѵ二元

一次方程组解х实ᬅ᫈题的一

ᓊ൦ᰡ. ᤈ᧗不一定要明ఁ一˔

ӡ分Цʹ的൦ᰡ，Զ要学生能

̀解ᤈ˔᣿程ԁ可，不必要ර

学生的回ን᜻ᔵӑǌፒ一ӑ.

ᬤ۶ጷ˸

ᤈ˔ːͯ数௧ 56.

ଢᇨ：可᝺ӡͯ数字௧ x，˔ͯ数字௧ y，ѷ有方程组
10x + y - 3（x + y）= 23，
10x + y = 5（x + y）+ 1.
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4   二元一次方程与一次函数��

˸ᮥ���

1. 本题的᝺ᝠਓ图ǌ教学ܫ理

थᝬ，与习题 7.5 第 1 题ᄱՏ.
2. ː˔ҫ数分ѿ௧ 21，32 .

ଢᇨ：可᝺࠵明ښ x Ց᭧ܳ

ѝ一˔ 0，ښ̝࠵ y Ց᭧

ܳѝ一˔ 0，ѷ有方程组

10x + y = 242，
x + 10y = 341.

用 11 mڹ上ᮣ࠵ .3 i n ，下ڹ用 
5 m i n . 
ଢᇨ：可᝺ᮣ࠵上ڹ用 x m i n  

下ڹ用 y m i n ， ѷ有方程组

x + y = 16，

4.8 × x
60

 + 12 × y
60

 = 1 880
1 000 . 

4. ᭊ要价ಫ˞  18  元  /  千Б的

ዾ౧ 62.5 千Б，价ಫ˞ 10 
元  / 千Б的ዾ౧ 37.5 千Б.
ଢᇨ：可᝺ᭊ要价ಫ˞  18 
元  /  千Б的ዾ౧ x 千Б，价

ಫ˞ 10 元 / 千Б的ዾ౧ y 千
Б，ѷ有方程组

x + y = 100，
18x + 10y = 15 × 100.

本ᓬ分˞ː课௑，

第 1 课௑的教学ᄬಖ௧：

1. Ύ学生初൦ʹ͘二元一次方程（组）与一次函数的关系.
2. 能̰“图形”的角एᄺॠ二元一次方程和二元一次方程组.
3. ͘Ѿ用ॠ定系数ขᆸ定一次函数的解ౢ᛫᣺式.

本课௑௉ښᤰ᣿二元一次方程（组）与一次函数关系的ଫᇨ，थቡ方程与函数的ᐏ系，ळ࠮学

生̰图形的角एᄺॠ二元一次方程和二元一次方程组，ࣳᤰ᣿ॠ定系数ข，Ѿ用二元一次方程组ᆸ

定一次函数的᛫᣺式. ڂ൥，教科书ᯫЏᤰ᣿ࠫ二元一次方程关系式与一次函数的ࠫඋ分ౢ，ᝨ学

生ᝣគ҂：̰“数”的角एᄺ，方程与函数ଡᤘ的௧Տನ的关系Ὑ̰“形”的角एᄺ，߲̓ࠫ应解
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��第七章 二元一次方程组

（ག）组ੇ的图៶ᄱՏ，४҂

二元一次方程图៶的ྲढ़. ཀྵՑ

̿൥˞基ᆩ，४҂：一ᓊڡ，

̰图形的角एᄺ，ᆸ定ː౎直

线̔ག的گಖ，ᄱे̆රᄱ应

的二元一次方程组的解Ὑ解一

˔二元一次方程组，ᄱे̆ᆸ

定ː౎直线̔ག的گಖ.
̰图形的角एᄺ二元一次

方程组可̰̿直᜺上ᖍ४᫈题

的解，ͮ直᜺的方ขड़ड़ࣳ不

юᆸ，有௑ᤇᭊ要̰直᜺的图

៶上ᖍԩюᆸηৌ，ᤈ᧗ࡃ๘

ԣර图៶ࠫ应的̽数᛫᣺式的

᫈题. ˞൥，第 2 课௑ᯫЏ᝺ᝠ

̀一˔Цʹ᫈题，要ර学生思

考ХЦʹ解ข，ښ解ข的̔ื

中，必有学生不໘ᡜ̰̆图形

४҂的ᤃͫፇ౧，ڂᏫᭊ要࠭

ර图៶ࠫ应的̽数᛫᣺式，ᤈ

ನࡃӡ分ᒭཀྵڡ᣿ບ҂一次函

数̽数᛫᣺式的ᆸ定᫈题，ཀྵ

Ցгᤰ᣿一定的Γǌ习题ҫ̿

.ڍࢾ

ό1ύᤰ᣿学生的思考和୲

ͻ，ҧ图ଫᇨ出方程与函数图៶˨ᫎ的ᐏ系，थቡᡑ“数”——二元一次方程组与“形”——函数

的图៶（直线）˨ᫎ的ࠫ应，۲Щ学生初൦的数形ፇ合的ਓគ和能ҧ.

ϢʷϢ

ᤉ一൦ʹ͘方程与函数图៶˨ᫎ的ᐏ系，ᝨ学生明ᆸ：̰图形的角एᄺ，ᆸ定ː౎直线̔ག的گ

ಖ，ᄱे̆රᄱ应的二元一次方程组的解Ὑ解一˔二元一次方程组，ᄱे̆ᆸ定ː౎直线̔ག的گಖ.

ਇʷਇ

学生̰“形”上௜̆发ဘᄱ应的函数图៶——直线ᄱ̉平行， Ꮻ̰“数”的方᭧˷不ᬲᄺ出
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4.
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. 

4   二元一次方程与一次函数��

෥有一组数Տ௑适合ᤈː˔方

程 . మ学生ᤰ᣿ᤈ一发ဘᤉ࣏ 

一൦ʹ͘二元一次方程与一次

函数图៶˨ᫎ的关系，方程组

的解与函数图៶̔ག˨ᫎ的关

系，̰“数”“形”ː˔方

᭧初൦ʹ͘౽̏方程组的௄解

性，ᤉ一൦发࡙学生的数形ፇ

合的ਓគ和能ҧ.

ᬤ۶ጷ˸

1. 
x = 1，
y = 2.

2. ෥有， 一次函数 y = 2 - x和
y = 5 - x 的图៶平行. ࣏మ学

生ᤉ一൦ʹ͘二元一次方程

（组）与一次函数图៶˨ᫎ

的关系.

˸ᮥ���

1. ̔གگಖ˞ 4
3

 , 1  .

2. 
x = 1，
y = -2，

b= -4.

3. 
x = 1，
y = 2，

a = 2，b = 3.

4.（1）Զ要ː˔方程不能Տ௑ੇቡ，ស方程组ࡃ௄解Ὑ

   （2）௄解的二元一次方程组ࠫ应的一次函数图៶ᄱ̉平行.

本课௑的教学ᄬಖ˞：

1. 理解ͻ函数图៶的方ข与̽数方ขՊᒭ的ྲག.
2. ଂଧѾ用二元一次方程组ᆸ定一次函数的᛫᣺式.
3. ᤉ一൦理解方程与函数的ᐏ系，ʹ͘ᅼគ˨ᫎ的௿᥆ᐏ系和ᅼគ˨ᫎ的ᄱ̉ᣁӑ.
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��第七章 二元一次方程组

ᝬʷᝬ

௉ښᤉ一൦ҫू方程与函

数的ᐏ系. ࠫ̆ᤈ˔᫈题，ႀ̆

学生ښҒ一课௑ࣃፃ有̰̀图

形的角एᄺ二元一次方程组的

ፃᰎ，ڂ൥ᣗ˞ᒭཀྵ的Ϣข௧

ႇ图៶，ͮႇ图的ፇ౧ܳ௧ᤃ

ͫ的，ᬲ̿ድᆸ，ڂᏫ͘考ᘽ
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ႁǌ˳Պᒭ的 s 与 t ˨ᫎ的函数

᛫᣺式等. ˞൥，ښ学生ᝧ᝷的

基ᆩ上，教科书ଢῚ三˔Տ

学的思路，ᝨ学生ᤉ行思考和

උᣗ，ᤉᏫᖍ४̰图៶等ηৌ

ᆸ定一次函数᛫᣺式的方ข，
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的ᐏ系.
Цʹ教学中，可̿Џᝨ学
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ื方ವǌඋᣗ方ವ，ښᤈ̏活

ү᣿程中үগڡ生ੇᄱ关方ข.

Γ
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௧：Џи出ե字ඇ系数的函数
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4   二元一次方程与一次函数��

ᬤ۶ጷ˸

1. 
x + y = 4，
2x - y = -1.

2. y = 0.5x + 14.5. े x = 4 ௑，

y = 0.5 × 4 + 14.5 = 16.5
（c m ）. 

˸ᮥ���

1.（1）y = 7.5x + 0.5Ὑ
   （2）75.5 c m .
2. ಖю内ඵ价和ᡔ᣿ಖюᦊ分

的ඵ价分ѿ௧ඈቡ方米 2 元 

和ඈቡ方米 4 元. 学生的方ข

௧ܳನ的，可̿ᤰ᣿ѵ二࠲

元一次方程组ǌѵ一元一次

方程ǌѾ用函数图៶̿ԣ࠵

学ካష方ข等ර解.
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 x  y  z

   

x y z 

x y 

x y z .

x y z   x y z  

 linear equation 

with three unknowns . 

system of linear equations with three unknowns . 

.

    

x y z       

x y        

x y z .       

 * .

��第七章 二元一次方程组

教ߦ目ಖ

1. ፃԋ三元一次方程组解

的ଊጊ᣿程，ᤉ一൦ʹ͘“ӑ

ళᅼ˞ࣃᅼ”的ӑॆ思ਇ.
2. ͘用̽К๗元ข和ҫѓ

๗元ข解三元一次方程组，ᤉ

一൦ʹ͘“๗元”的思ਇ.

൤ݠቦҒ᝺ᝠ思路中ਫ਼

ឭ， 本ᓬ˞ᤥ学内ࠔ，定ͯ௧

ᝨ学有͸ҧ的学生感受解三元

一次方程组的๗元思ਇ，̀解

解三元一次方程组的思路，̿

Χ࠲౏Ѿ用߲̓解хእӭ的实

ᬅ᫈题. Ꮻ学生Ғ᭧ࣃፃ学习̀

ර解二元一次方程组的ːመ基

本方ข——̽К๗元ข和ҫѓ

๗元ข，̀解̀“๗元”的思

ਇ，ᤈ̏学习ፃᰎ˞ଊጊ三元

一次方程组的解ขଢῚЍ分

的基ᆩ. ڂ൥，本课௑重ག̆ښ

ळ࠮学生ᒭ˟ଊጊ三元一次方

程组的解ข，ښ活ү᣿程中ᤉ

一൦ʹ͘“๗元”的思ਇ.

ό1ύৱܒᤥԩ的内ࠔඋᣗእӭ，Χ̆ᣗঌڡळ出三元一次方程和三元一次方程组. ௅ཀྵ本课௑的

重ག௧感受“๗元”的思ਇ，̀解ᤂ用๗元ขර解三元一次方程组的思路，ڂ൥，̰生活实Γ҂三

元一次方程组的थ模ࡃ不ࠂͻ˞教学重ག. ेཀྵ，考ᘽ҂教ెடʹ᮳ಫ的一ᒱ，ᤈ᧗ᤇ௧ଢῚ一

˔ৱܒ，ͮৱܒᄱࠫእӭ，有Ұ̆ࡊঌѵ出方程组，ᤪ൦᣿ບ҂方程组的解ขଊጊ.

ό2ύዝඋҒ᭧二元一次方程组ᄱ关概ঐ的学习，教科书Κ次ळК̀三元一次方程ǌ三元一次方

程组和三元一次方程组解的概ঐ.
 一ᓊڡ，Сե有三˔ళᅼ数的ї˔一次方程组ੇ的一组方程，ᦐ௧三元一次方程组. ᭊ要ฌਓ

的௧，方程组Պ方程中Տ一字ඇ必ᮌ̽᛫Տ一˔᧚.
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ό3ύዝඋ二元一次方程组的解题思路，ፌ出解三元一次方程组的思路，ᝨ学生ᤉ一൦ʹ

͘“ӑళᅼ˞ࣃᅼ”的ӑॆ思ਇ：ᤰ᣿“๗元”，࠲“三元”ӑੇ̀“二元”，ંࡃ新᫈

题ӑॆੇੈ̓ࣃፃ͘解х的᫈题̀.
教学中，教师˷可̿直ଌዝඋ二元一次方程组的解ข——̽К๗元ข和ҫѓ๗元ข，

ᝨ学生࠽ត用ᤈːመ方ข解三元一次方程组.
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    x y .       

   

    y z       

    y z .       

y z 

y z 

  
y

z .

 y    x . 

x y z  .

x

y 

z .

 x

 y  z

. 

. 

.

��第七章 二元一次方程组

ϢʷϢ

三元一次方程组ႀ̆ళᅼ

数的ܙҫ，更能ʹဘ๗元的思

ਇ， ᤰ᣿๗元，ં三元一次方

程组ᣁӑ˞二元一次方程组，

ᤉᏫᣁӑੇ一元一次方程ᤉ行

ර解. ͮݠ͵๗元ǌЏ๗哪˔元

௧ᭊ要ಪ据Цʹ᫈题ᝣᄾ考ᘽ

的.
教科书նဘ的方ข௧ᤰ᣿

“̽К๗元ข”๗ԝళᅼ数 x，
̰Ꮻ४҂二元一次方程组. 事实

上， Цʹ“ ๗元”的方ข可̿

有ܳመ. 本题˷可̿ᤰ᣿“̽К

๗元ข”Џ๗ԝళᅼ数 y ੋ z，
४҂二元一次方程组Ὑेཀྵ，

ᤇ可̿ᤰ᣿“ҫѓ๗元ข”，

ł ๗ԝళᅼ数 z，४҂ + ① ݠ

二元一次方程组 .  教师ښ教学

中应ᴂҵ学生ᤥહ适合ᒭࣂ的

方ขᤉ行ර解，ͮᭊ要ूូ的

௧：不ኮ᧔用的௧哪መ方ข，

关᪄的思ਇᦐ௧“๗元”.

ᝬʷᝬ
ᝨ学生Ԧ思上᭧解三元一次方程组的ර解᣿程，ʹ͘不Տ解ข的СՏྲག，概઺解三元一次方

程组的基本思路.
教科书̿಴图的形式ፌ出解三元一次方程组的基本思路，明ᆸ不Տ解ข的СՏ˨ܫᦐ௧“๗

元”，ࣳቊ出与二元一次方程组解ข˨ᫎ的ᐏ系.
ᒰ̆ᤥԩ哪መ๗元ข，Џ๗哪˔元，ѷ要᜽Цʹ᫈题和不Տ学生Ꮻ定.
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5   三元一次方程组��

ᬤ۶ጷ˸

1. 275.
ଢᇨ：可᝺ᤈ˔三ͯ数˔

ͯǌӡͯǌᄈͯ上的数字分

ѿ௧ x，y，z，ѷ有方程组

x + z = y，
7z = x + y + 2，
x + y + z = 14.

2. 

x = 10，
y = 9，
z = 7.

˸ᮥ���

1.（1）

x = - 1
3
，

y = 8
3
，

z = 5
3

.

   （2）

x = 2，
y = -3，

z = 1
2

.

2. 

x = 3，
y = 2，
z = 5.

3. 七年级 231 ̡，М年级 220 ̡，˵年级 200 ̡.
    ଢᇨ：可᝺七年级ǌМ年级ǌ˵年级的̡数分ѿ௧ x ̡ǌy ̡ǌz ̡，ѷ有方程组

    

x + y + z = 651，
y =（1 + 10%）z，
x =（1 + 5%）y.

4. Ԕ౏的三ͯ数௧ 631.
    ଢᇨ：可᝺ᤈ˔三ͯ数˔ͯǌӡͯǌᄈͯ上的数字分ѿ௧x，y，z，ѷ有方程组

    

y = x + 2，
z = 2y，
x + 10y + 100z = z + 10y + 100x + 495.
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可ᴂҵ学生ᤥહ不Տ的方

ขර解. Ύ学生更ڡݞʹ͘“๗

元”的思ਇ方ข. 

��第七章 二元一次方程组

ᬤ۶ጷ˸
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1.（1）

x = 1，
y = 1，
z = 1.

   （2）

x = 2，

y = 3
2
，

z = 5
2

.

2. 3. ଢᇨ：a = 1
2
，b = - 3

2
，

    c = 1.

ᮏˁনᏦڀ

᝺ቡ“回顾与思考”的ਓ

图௧ᤂ用᫈题的形式ࣟҰ学生

೛理本ቦਫ਼学ᅼគ，थቡ一定

的ᅼគʹ系.
教学௑可̿ᯫЏᴂҵ学生

࿘ቡ思考，ᒭࣂ回顾ਫ਼学的内

ត回ን教科书中ଢ出࠽ࣳ，ࠔ

的᫈题. ࠫښ᫈题ᤉ行回ን௑，

教师应关ฌ学生ᤂ用ᒭࣂ的ឦ

ᝓ解᧖ንವ的᣿程，关ฌ学生

ᤂ用Γߕឭ明ᒭࠫࣂ有关ᅼ

គ的理解，Ꮻ不௧እӭ复ᤘ书

上的ፇ᝷，学生的ንವԶ要合

理，教师ᦐ应ፌ́ᐰ定. ཀྵՑ开࡙࠵组̔ื和全ိ̔ื，Ύ学生ښԦ思与̔ื的᣿程中ᤪຒथቡᅼ

គʹ系. ښ学生Ѝ分思考和̔ื的基ᆩ上，教师ळ࠮学生СՏथቡ಴౶图. 下᭧௧一˔Ι参考的ᅼគ

ፇ౞಴图.

˘ࠝ᫈题ৱܒ——二（三）元一次方程组

ե义

解ข

应用

̽К๗元ข

ҫѓ๗元ข

解二（三）元一次方程组的基本方ข௧̽К๗元ขǌҫѓ๗元ข，基本思ਇ௧๗元：ӑ三元˞

二元，ӑ二元˞一元. 应用二（三）元一次方程组解х实ᬅ᫈题的关᪄̆ښ൤ᆸ੽出᫈题中的等᧚

关系，ѵ出方程ࣳ组ੇ方程组，Տ௑ฌਓೝᰎ解的合理性. ښ回顾与思考的教学中，务必重᜽学生
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的ˡΓ，重᜽学生ښ实ᬅ᫈题ৱܒ中ࠫ概ঐǌ方ขਓ义的理解，ࣳ关ฌ学生ਫ਼ˡΓߕ的合

理性ǌ科学性和新ᮣ性，̰Ꮻࠫ学生的ᝣᅼ࿄ц和应用ਓគͻ出্े的ក判.
下᭧的Ч型Γ题Ι参考.
Γ ౽ᦥ店ࠇ੝ᦊ有三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝ǌԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝，ஆᠠಖю˞三̡ᫎ 150 元 / ᫎ，

ԥ̡ᫎ 140 元 / ᫎ.
˞ծळ຤ࠇ，实行团ʹКͱ五ઉ

3 3

͖ৼଐஷ. 一˔ 46 ̡的஻຤团͖ৼరᫎ҂សᦥ店К

ͱ，ͱ̀一̏三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝和ԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝. ᔪඈᫎࠇ੝൤ݞͱ໘，˅一ܹСᔉԝͱࠗ

ᠠ 1 310 元，ѷ஻຤团ͱ̀三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝和ԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝Պܳ࠶ᫎὝ

ѬౢὉ本题˟要考ಊ学生应用二元一次方程组解х实ᬅ᫈题的能ҧ. 思考的角ए不

Տ，ᤥહ的ళᅼ数ǌѵ出的方程组˷不Տ.
ᝍὉ解ข一：᝺三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝和ԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝Պͱ̀ x ᫎǌy ᫎ，ಪ据题ਓ，४

3x + 2y = 46，
150 × 0.5x + 140 × 0.5y = 1 310.

解४
x = 10，
y = 8.

ን：三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝ǌԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝Պͱ̀ 10 ᫎ和 8 ᫎ.
解ข二：᝺三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝和ԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝Պͱ̀x̡ǌy̡，ಪ据题ਓ，४

x + y = 46，

150 × 0.5 × x
3

 + 140 × 0.5 × y
2

 = 1 310.

解४
x = 30，
y = 16.

30
3

 = 10（ᫎ）， 16
2

 = 8（ᫎ）.

ን：三̡ᫎ௿ᤰࠇ੝ǌԥ̡ᫎ௿ᤰࠇ੝Պͱ̀ 10 ᫎ和 8 ᫎ.
঴ፇ：本题ፌ出̀ːመ解ข，解ข一更直ଌ一̏，解ข二˷不复ా，Տ௑߲թ发ੈ̓

可̿ԫ૱角एԝ思考和解х᫈题.

ᮥ˸ܭ

1. C .

2.（1）
x = 5，
y = 5Ὑ

   （2）
x = 2，
y = 7Ὑ

   （3）
x = 5

8
，

y = - 9
8
Ὑ

   （4）
x = -  11

13
，

y = - 23
13

Ὑ
   （5）

x = 2，
y = 3，
z = 5.
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2. 

x y 

x y 
  

x y 

y x 
  

x y 

x y 

x y 

x y 
   

z x  y

x y z  

x y z  .

3. 
x 

y

x 

y
 ax y b  a  b . 

4.  ax bx c  x   . 

 a b c 

 x  .

5.  l l   _______________ . 

    

                       x  
 

O 

y

A

l

l

6.  l l   A.   A . 

7. 
x 

y .

                          x      
 
O 

y

l
l

8.   cm     cm

9.  

 c
m

  

7. ᤈನ的方程组ॢܳ，ݠ
x + y = 2，
2x - y = -8

等， 本题ਓښҫू学生ࠫ方程组的解的ᝣគ.

8. ᫂方形的᫂和ࠕ分ѿ˞ 15 c m  和 7 c m .

    ଢᇨ：可᝺᫂方形的᫂和ࠕ分ѿ˞ x c m  和 y c m ，ѷ有方程组
2（x + y）= 44，
3y - x = 6.

9. ᫂方形ڡᆒ的᫂和ࠕ分ѿ˞ 45 c m  和 15 c m .
    ଢᇨ：可᝺ڡᆒ的᫂和ࠕ分ѿ˞ x c m  和 y c m ，ႀ图可ᅼ，᫂௧ࠕ的 3 φ， ѷ有方程组

    
x + y = 60，
x = 3y.

复习题��

3. a 与 b 的ϙ分ѿ˞ 5 和 2.
4. ᤈ᧗实ᬅ上௧用“ॠ定系数

    ข”ර a，b，c 的ϙ.
   （1）a = 1，b = -4，c = -5Ὑ
   （2）x = 0 ௑，ϙ˞ -5.

5. 
x - y = -1，
2x - y = 1.

6. 可Џ分ѿර出直线 l1，l2 的方

程. ݠ᝺ l2 的方程˞ y = kx + 
b， ڂ˞ l2 ፃ᣿ག（0，5）， 

（1，3），ਫ਼̿
5 = b，
3 = k + b.

解४
k = -2，
b = 5.

ԁ l2 的的方

程˞ y = -2x + 5. Տ理可ර出 
l1 的方程˞ y = x. ᐏቡ，४

y = x，
y = -2x + 5.

 解४
x = 5

3
，

y = 5
3

.

    ਫ਼̿ག A 的گಖ˞ A（ 5
3
，

    5
3
）.
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��第七章 二元一次方程组

10. A = 40c，B = 70c.
11. ႁ组一ܹ生̗500˔，˳组

一ܹ生̗600˔.
ଢᇨ： 可᝺ႁ组一ܹ生̗ 
x ˔ֶ̗， ˳组一ܹ生̗ y 
˔ֶ̗， ѷ有方程组

       
6x = 5y，
300 + 4x + 100 = 4y.

12 .  ᓕښ᭢ඵ中的ᤴए˞  18 
k m  / h ，ඵืᤴए˞ 2 k m  / h .
ଢᇨ：可᝺ᓕښ᭢ඵ中的ᤴ

ए˞ x k m  / h ，ඵืᤴए˞ 
y km  / h ， ѷ有方程组

      
4（x + y）= 80，
5（x - y）= 80.

13. 实ᬅ生̗ඵሺ 11.5 t，࠵᳡5.5 t.
ଢᇨ：可᝺ស˄ˊਗ਼ԝ年ᝠѳ生̗ඵሺ x գ，࠵᳡ y գ，ѷ有方程组

       
x + y = 15，

（1 + 15%）x + （1 + 10%）y = 17.

.ᤉ价 155 元，定价˞ 200 元ֶ׸ .14

      ଢᇨ：可᝺សֶ׸ᤉ价˞ x 元，定价˞ y 元，ѷ有方程组
y - x = 45，
8（85% y - x）= 12（y - 35 - x）.

15. ႁǌ˳ֶ׸ᤉ价分ѿ˞ 150 元和 200 元.
      ଢᇨ：᝺ႁǌ˳ֶ׸ᤉ价分ѿ˞ x 元和 y 元，ѷ有方程组
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0.7（1 + 40%）x + 0.9（1 + 40%）y = 399，
（1 + 40%）x +（1 + 40%）y = 490.

16. ႁࣜᨑ 37 1
2
，˳ࣜᨑ 25.

      ଢᇨ：可᝺ႁࣜᨑ x，˳ࣜᨑ y， ѷ有方程组
x + y

2
 = 50，

2
3

 x + y = 50.

17. ᝺一ိǌ二ိ̡数分ѿ˞ x ̡和 y ̡，ѷ有 x + y = 102，
12x + 10y = 1 118.

解४
x = 49，
y = 53.

ਫ਼̿，一

ိǌ二ိ分ѿ有 49 ̡和 53 ̡. ᐏ合ᡑ౏᠔ᇾ能ᄵ 1 118 - 102×8 = 302（元）.

18. 方程组
-2x + y = 3，
4x - 2y = -6

有௄数ܳ组解，方程组ਫ਼ࠫ应的ː˔一次函数的图៶（ː౎直

线）重合. 本题௉ښᝨ学生ᤉ一൦ʹ͘方程组的解与ᄱ应图៶˨ᫎ的关系，感受方程组

有௄数ܳ组解的౎件.
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ᬄै ЧیವΓកౢ

ᝨߦၷښଊቃǌՌͻˁ̔ื˗ᤉᛡ஝ܭߦ˸
úú一节̄Ћ一൓方程ጸ复˸课的实ै与កౢ

᝺ᝠ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ ဍࠝᔮ

កౢ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ ဍࠝᔮ

一ǌ学ৱѬౢ

师：Տ学̓，̭ܹ一ᡑ复习ᆑቃ二元一次方程组ԣХ解ขᤈ一ቦ的内ࠔ. ௥ܹੈࣃፃឰ

的ᅼគࣂឰ一ͯՏ学࡙ᇨ一下ᒭښ二元一次方程组ᤈᦊ分ᅼគᤉ行̀ॆዝǌட理. ဘંࠒܸ

ॆዝட理的ৱц，哪一ͯЏ౏Ὕ

ᤈ᧗教师௧要ර学生࡙ᇨᒭࣂ的ੇ౧，Ꮻ不௧要ර学生回ን教师ଢ出的᫈题，ં学生

ᄾ൤ͻ˞学习的˟ʹ౏ࠫॠ，Ѝ分发૙̀学生的˟ʹͻ用.
生1（ᄇљԤ）：ੈ௧ો教科书的编иᮋऀட理的（࡙ᇨԼ࡙ᇨ）（႕）.
生2（ᥴࢼ）：ੈ௧̰二元一次方程的டʹፇ౞ᤉ行ட理的，ੈ分˞四ᦊ分：

（1）二元一次方程（组）的有关概ঐ 

二元一次方程

二元一次方程组

二元一次方程的解

二元一次方程组的解

解二元一次方程组

（2）二元一次方程组的解ข 
ҫѓ๗元ข

̽К๗元ข

图៶ข

（3）二元一次方程与一次函数˨ᫎ的关系：一˔二元一次方程的图៶௧一౎直线. ڂ
൥，二元一次方程组解的ৱцࡃ可ႀ平᭧上方程组ࠫ应的ː౎直线的ͯᎶ关系ᆸ定. ː౎直

线平行௑方程组௄解Ὑː౎直线ᄱ̔௑方程组有一˔解Ὑː౎直线重合௑方程组有௄ቄܳ

组解. Ԧ᣿౏˷ੇቡ.
（4）二元一次方程组的应用：① රॠ定系数的ϙ（Γ႕）ὙŁ 解应用᫈题（Γ႕）

等.
师：ːͯՏ学̰不Տ的角एࠫ本ቦᅼគᤉ行̀ॆዝட理，ᦐॢ不ᩲ. ͮඋᣗᏫᝓ，Ϳ̓

更؞ൔ哪ͯՏ学的Ὕ

生͕：ᥴࢼՏ学（生2）Ἷ

师：第一ͯՏ学௧ો教科书的ᮋऀᤉ行ட理，ᤈࠫ̆初学ட理的Տ学˷௧一መ࣢用的

山
东

教
育

出
版

社
᝺ᝠ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ

山
东

教
育

出
版

社
᝺ᝠ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ

កౢ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ

山
东

教
育

出
版

社កౢ὘ࢶپᄵੇᦐ࣊ᴝ෼ᰃӝ教育ࡍ教ᆑࠉ

一ǌ学ৱѬౢ

山
东

教
育

出
版

社
一ǌ学ৱѬౢ

师：Տ学̓，̭ܹ一ᡑ复习ᆑቃ二元一次方程组ԣХ解ขᤈ一ቦ的内ࠔ
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方ข，ͮ௧第二ͯՏ学的ட理ંଧͱ̀ᤈቦᅼគ的டʹፇ౞，ࠫݝඈ一መৱцᤇˡΓፌ́

̀ឭ明，理解४更ҫງ҉. ːͯՏ学ᦐ不ᩲἿܸ̿ࠒՑгᤉ行ட理঴ፇ௑要Ք̓ݝ学习. ᤈ
᧗，ੈ˷ࠫᤈ一ቦ的ᅼគᤉ行̀ॆጪட理，ဘࠒܸښ可̿ᄺ一ᄺ（ܳ媒ʹ࡙ᇨ，ፇ౧与

学生的උᣗ，ᤇ不ݠ第二ͯՏ学的ݞ）. Տ学̓可̿ᄺ出，教师ட理的ᤇ不ݠͿ̓ட理的

Ӄ̆思考，ܳүᑨǌү੤，一定͘有重要的发ဘࠒՏ学̓උ教师ᤇᐓ明. Х实Զ要ܸ，ݞ

和ஆᖍ的.
Џႀ学生ᒭࠫࣂសᦊ分ᅼគᤉ行ॆጪ঴ፇ，ښ课۶上࡙ᇨՑгᤰ᣿师生的СՏក价ξ

൤，̰ᏫࣟҰ学生थቡடʹ性的ᝣᅼ಴౶，߹ؓᝣᅼፇ౞ὙՏ௑，学生的˟ү性和ሥౝ性

४҂̀Ѝ分的发૙，උԶႀ教师ᝯ解学४˟үǌ理解ງ҉.
ॷ理的安全和ᒭႀ௧学生ѹᤵ性思፥的必要౎件. 教师̿一˔参与Ꮸ的ᢶ份ሥౝ参与̔

ื与ក价，ࣳһ̆੾ᝣᒭࣂ的不ᡜ，Ύ学生感҂教师̵ࠫ̓஗开̀ॷখ，可̞可ஜ，̰Ꮻ

Ύ学生ᖍ४̀一መॷ理的安全和ᒭႀ，˞学生ܸᐿڡଊጊǌሥౝ̔ื，ᖹᤵ̀ࠕ౛的ॷ理

ဗܒ和ඟ˟ǌ平等ǌ和ៈ的课۶ဗܒ.
师：ဘ̓ੈښ౏ᄺ下᭧的一˔Γߕ：

Γ� 解方程组：

x + y
2

 + 
x - y
3

 = 7，

x + y
2

 - 
x - y
3

 = 3.

తՑՊ，ݞ组内̔ื，උᣗ哪መ解ข࠵学习ښර解，ཀྵՑࣂ᧚用ܳመ解ขᒭࡊЏࠒܸ

组଎出తݞ的解ขښ全ိ̔ื.
Ѿ用࠵组学习的形式，ፌඈ˔学生ଢΙ更ܳ合ͻ̔ื的఻͘，Ύ课۶᭧Ք全ʹ学生४

҂̀ᄾ൤的ᗀ实.
（学生解题，࠵组内̔ืǌᝧ᝷，教师ࢸ᜽ǌૉ࠮）

师：ੈᄺܸࠒᦐࣃ४出̀ស题的解ን，有̏组的解ขੈᦐ෥ਇ҂，ဘښឰՊ组࡙ᇨͿ

̓的͖ሒੇ౧.࡙ښᇨ௑要ර要与ѿ̡的解ข不ᄱՏ.
生 3（一组）：ੈ̓௧Џ用ԝ分ඇં方程组ӑእட理Ց用ҫѓ๗元ขර४解ን的.
生 4（三组）：ੈ̓ښӑእட理Ց用的௧̽К๗元ขර४解ን的.
生 5（四组）：ੈ̓用的௧૱元ข.̾ x + y = m，x - y = n，ཀྵՑර解.

生 6（二组）：ੈ̓෥有直ଌ૱元，Ꮻ௧ં 
x + y
2

 和 
x - y
3

 ᄺੇ一˔டʹ，ᤰ᣿ॷካࡃ

可४҂ 
x + y
2

 = 5，
x - y
3

 = 2. ႀ൥४
x + y = 10，
x - y = 6.

гᤰ᣿ॷካԁ४方程组的解˞
x = 8，
y = 2.

（全ိᒭ发ڡᴂଂ）

师：ܺೢ̀Ἷᤇ有෥有Х̵解ขὝ

（学生ᦐሥౝᤉ行思考）

生 7（三组）：ંԔ方程组ӑእՑ用图៶ข解.
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

生 8（四组）：૱元Ց用图៶ข解.
生 8 的发ᝓ௭ཀྵ௧受҂̀生 7 的թ发. ښᄱ̉̔ืǌᝧ᝷᣿程中，学生的思ਇښᇌ

ୣ，思፥的༧感ǌѹ新的༢ᔉ不ல௭ဘ.
师：Տ学̓的发ᝓॢݞ，ંᏥ师ਇ要ᝯ的ᦐឭ̀. ဘࠫࠒܸښ四˔组४出的四መ不Տ解

ขᤉ行一˔ក价，ᄺ哪˔组的解ขతݞ.
ંក价ጪК学生的学习᣿程˨中，用ក价౏༏发学生的学习Уᡚ，̰ᏫΎក价ੇ˞Ψ

ᤉ学生˟ү学习的一ᦊ分. Տ௑ᤰ᣿ࠫїመ不Տ解ข͖Ү的උᣗ和᧝ѿ，可۲Щ学生思፥的

੻判性和Щੇ解题ՑԦ思的ᓢݞ习ਅ.
生 9（五组）：ੈᝣ˞，一组和三组的解ขॢڂ，ݞ˞ᤈ௧解二元一次方程组的࣢用

方ข. ੈ̓组˷ᦐ௧用的ᤈːመ解ข.
生 10（О组）：ੈᝣ˞四组的解ข更ݞ. ᙊཀྵ一组和三组的解ข௧࣢用的解ข，ͮᝠ

ካᣗጓ. 四组的解ขᤰ᣿૱元，Ύ形式更እӭ̀，Χ̆ᝠካ，˅不௜出ᩲ.
生 11（一组）：ᙊཀྵ૱元Ց形式要እӭ一̏，ͮ要解ː次方程组，ܙҫ̀解方程组的

次数，ࣳ不一定ࡃእӭἿ
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̀૱元的ਇขͮ෥有૱元，Ꮻ௧ં 
x + y
2

 和 
x - y
3

 ᄺੇ一˔டʹᤉ行ර解，ட˔解的᣿程

基本上෥有үቸࡃ४出̀ንವ，ࣳ˅不௜出ᩲ.
生 5：ੈ˷ᝣ˞二组的解ขඋੈ̓组的ݞ.
生 11：ੈᡂՏ生 6 的ਓ᜹. ੈᤇਇឭ一ག. 本题ᬔ̀తݞ的解ขܱ̿，ੈᝣ˞，本题用

图៶ข解௧త不ݞ的解ข. ڂ˞，ेͿႇݞ图៶௑，ੈࣃፃ解出ንವ̀. 用图៶ข解，不ͮ

ᠠ௑，Ꮻ˅ႀ̆ႇ的图៶不юᆸ，४出的解ᤇԶ௧一˔ᤃͫ解Ꮻ不௧юᆸϙ.
教师ԔЏ的᝺ᝠԶ௧ਇᤰ᣿උᣗក出త͖ሒ的解ข，Ꮻ学生不ͮក出̀త͖解ข，Ꮻ

˅ࠫඈመ解ข的͖Үᤇᤉ行̀ᄱ̉උᣗក价，߹全ᡔ出̀教师的᝺ਇ. 实ᬅ上学生的ក价੦

௧全᭧ǌ公൤和త有价ϙ的. ښ᝵ܳ௑ϋ，学生的అਦड़ड़要ᡔ᣿教师Ἷ

师：Տ学̓分ౢ४ॢݞ. ᤰ᣿උᣗǌ分ౢ，ܸࠒ௧աᦐᝣ˞第二组的解ขతݞὝ

生͕：第二组的解ขతݞἿ

师：ੈᡂՏܸࠒ的ਓ᜹. Х实，Պ组的解ข有Պᒭ的ྲག，̵̓分ѿ௧̰不Տ的角एᤉ

行的. 第二组Տ学的解ข௧ښᝣᄾࠆ题ǌ̳ጺ᜺ࠣ题ᄬྲढ़的基ᆩ上，ᤂ用̀ːመ数学思ਇ

方ข̰Ꮻঌᤴǌюᆸڡ४出̀᫈题的解ን. ᤈːመ数学思ਇ方ข௧“૱元的思ਇ”和“டʹ

的思ਇ”. 第二组Տ学的解ንፌੈ̓一˔ॢݞ的թᇨ：ښ解题௑，一定要ᝣᄾࠆ题，̳ጺ᜺

ࠣ题ᄬ的ྲढ़，༧活ᤥ用解题的方ข，্ࣳेڡᤂ用数学思ਇ方ข౏ૉ࠮解题，可ଢᰴੈ

̓的解题஍率. ᔪ᫂రᤈನᤉ行下ԝ，可形ੇᓢݞ的数学思፥ኖ႕，ଢᰴ解题能ҧ.
数学思ਇ方ข௧数学的ድᰳ和༧᱈，௧数学ᅼគښ更ᰴࡏ次上的ચ៶和概઺. Ѿ用数学

思ਇ方ข౏ૉ࠮数学学习和解题，ड़ड़能ଢᰴ学生的数学学习஍率，᣺҂事ӧҪφ的஍౧. 
ͮ数学思ਇ方ข不௧຤ሏ̆数学ᅼគ˨ܱ的，Ꮻ௧ຖᤩښ数学ᅼគ的发生ǌ发࡙和ᤂ用的
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˅ࠫඈመ解ข的͖Үᤇᤉ行̀ᄱ̉උᣗក价，߹全ᡔ出̀教师的᝺ਇ. 
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᝵ܳ௑ϋ，学生的అਦड़ड़要ᡔ᣿教师Ἷښ

山
东

教
育

出
版

社

᝵ܳ௑ϋ，学生的అਦड़ड़要ᡔ᣿教师Ἷښ
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第二组Տ学的解ข௧ښᝣᄾࠆ题ǌ̳ጺ᜺ࠣ

山
东

教
育

出
版

社

第二组Տ学的解ข௧ښᝣᄾࠆ题ǌ̳ጺ᜺ࠣ题ᄬྲढ़的基ᆩ上，ᤂ用̀ːመ数学思ਇ
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᣿程˨中的. ᤈࡃ要ර教师要有ᄬ的ڡԣ௑঴ፇଢང，࠲数学思ਇ方ข的学习有఻ڡᚸК学

生的数学学习᣿程˨中. ᤈ᧗，教师ંᒭࣂᎶ̆一˔参与Ꮸ的ᢶ份，参与学生的ᝧ᝷，ࣳ࠲

学生ᝧ᝷中出ဘ的数学思ਇ方ขԣ௑ڡᤉ行঴ፇଢང，Ύ学生ᝣគ҂数学思ਇ方ขښ数学

学习中的重要价ϙ和ͻ用，̰Ꮻ࠲数学思ਇ方ข的学习有఻ڡຖᤩХ中，Ύட˔ᝧ᝷和学

生的ᝣគ上Ӥ҂一˔新的ᰴए.

师：Ѹ੦方程组的解˞
x = 8，
y = 2.

ဘ̓ੈښԦ᣿౏思考：解˞
x = 8，
y = 2

的方程组，ᬔΓ

1 ܱᤇ有哪̏ὝͿ̓能աᒭࣂ编一᥋与Γ 1 的方程组的解ᄱՏ的数学᫈题Ὕᄺឺ编的᫈题

新ᮣǌ࿘ྲ，形式ܳನ.
教师௧学生学习活ү的组ጻᏨ和ळ࠮Ꮸ，൥ܫ教师̰Ԧ᭧ଢ出᫈题，ळ࠮学生г次આ

К҂新的ଊጊ活ү中ԝ.
（学生ሥౝڡ思考ǌଊቃὙ教师ိښ级ࢸ回ૉ࠮，௑Ꮻͻ˞顾᫈回ን学生ଢ出的᫈

题，௑Ꮻፌ́学生必要的ૉ࠮，௑Ꮻ参与学生的ᝧ᝷ǌ̔ื）

生 12：͵Ꮵ师，ੈᝣ˞解˞
x = 8，
y = 2

的方程组ᬔΓ 1 ܱᤇ有：

（1）
x + y = 10，
x - y = 6Ὑ

Ὑ （2）
2x + y = 18，
x - 3y = 2.

师：௧աԶ有ᤈː˔方程组Ὕ

生 12：不௧，ᤇ有ॢܳ˔.

生 13：ࣃᅼ | x - 4y | + x + y - 10 = 0 ，ѷ x = _______ ，y = _______ .
师：ᤈ௧Ѿ用᭤᠇数的性质̿܍ቇ题的形式编制的习题，ॢݞἿ（ં题иښᳬ౜上）

ᤇ有Х̵形式的ՙὝ

生 14：有Ἷੈ编̀一᥋题：

.ᅼ：-3axby 与 7a4ybx - 6 ௧Տዝᮊ，ර̽数式 2x2 - 3y + 1 的ϙࣃ
师：ݞἿᤈͯՏ学௧ંՏዝᮊ的概ঐ与解方程组ᚸ˞一ʹ编制的，ॢ有新ਓ（ં题и

.（ᳬ౜上ښ

生 15：ੈ编制̀一᥋ᤥહ题：下ѵ方程组中，解˞
x = 8，
y = 2

的方程组௧（ ）.

（A ）
x + y = 10，
x - 2y = 4Ὑ

  （B ）
x + y = 1，
x - y = 2Ὑ

  （C ）
x + 2y = 11，
3x - 2y = 18Ὑ

  （D ）
x - 2y = 5，
3x - 2y = 8.

师：ॢݞἿ与͕不Տ.（ં题иښᳬ౜上）

生 16：ੈᤇ有一᥋题：

௧աښߛட数 m，n Տ௑Ύ关̆ x，y 的方程组

x + m
2

 + 
y + n
2

 = 8，

（5x - 7y）m = 36
和

mx - 2y = 4，
2x + ny = 26

的解ᦐ˞
x = 8，
y = 2.

.౧෥有，ឰឭ明理ႀݠ౧有，ឰර出 m，n ϙὙݠ
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考

题，௑Ꮻፌ́学生必要的ૉ࠮，௑Ꮻ参与学生的ᝧ᝷ǌ̔ื）
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题，௑Ꮻፌ́学生必要的ૉ࠮，௑Ꮻ参与学生的ᝧ᝷ǌ̔ื）

生
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

师：̵出的௧一᥋ଊጊ性᫈题，ॢ有ѹਓ.（ଂܦ）ᤈመ题型௧ᤃї年中考ត题中ፃ

࣢᥅҂的，߲ࠫ考ࠣՏ学̓的ଊቃ能ҧӡ分有Ѿ，ڂ൥，ܸࠒ要ฌਓᤈመ题型的解ข和ͻ

用.（ં题иښᳬ౜上）

̿上ܸࠒᦐ௧ᅌᅋ̆解˞
x = 8，
y = 2

Ꮻ编制的习题，有ឺ编制的习题ᭊ要用Γ 1 的方程

组౏ර解的Ὕឰ上ᳬ౜౜书ǌᝯ解.
生 6：有Ἷੈ编̀一᥋஡字题.（上ᳬ౜౜书习题）

有一˔ːͯ数，߲ӡͯ上的数字与˔ͯ上的数字和的一ӧҫ上ӡͯ上的数字与˔ͯ上

的数字的ࣀ的 1
3

 等̆7Ὑ߲ӡͯ上的数字与˔ͯ上的数字和的一ӧѓԝӡͯ上的数字与˔

ͯ上的数字的ࣀ的 1
3

 等̆3. රᤈ˔ːͯ数.

 .௧Γ 1 的方程组ࡃ౧分ѿ᝺ӡͯ上的数字˞ x，˔ͯ上的数字˞ y，४҂的方程组ݠ
ਫ਼̿，ᤈ˔ːͯ数௧82.

生 17：ੈ编̀一᥋应用题.（上ᳬ౜౜书习题）

一˔ኊߕ᧗有一̏Ნ和Ღ. ࣃᅼᲜ的঴数和Ღ的঴数的和的 1
2

 与Ნ的঴数和Ღ的঴数

的ࣀ的 1
3

 ᄱ3ࣀ ԶὙᲜ的঴数和Ღ的঴数的和的 1
2

 与Ნ的঴数和Ღ的঴数的ࣀ的 1
3

 一С

Ѹ7 ݞ Զ，᫈：ᤈ˔ኊߕ᧗的Ნ和ᲦՊ有ܳ࠶ԶὝ

生 18：ੈਫ਼编的题不௧Ѿ用Γ 1 的方程组౏解，̯ͮཀྵ௧用二元一次方程组౏解

的.（上ᳬ౜౜书习题）

有一˔ᤂᣥ᫳੾ӊ̀一ࠒ公司ᤂ᤟᠎ྭ的ˊ务.第一次ᤂ᤟ 18 t ，ึ̀一ᣚܸӵᢼ和 5
ᣚ࠵ӵᢼὙ第二次ᤂ᤟ 30 t ，ึ̀一ᣚܸӵᢼ和 11 ᣚ࠵ӵᢼ，ࣳ˅ː次ਫ਼ึ的ᢼᦐѸݞ装

໘. ᫈：ːመᢼ型的ᣒ重᧚Պ௧ܳ࠶Ὕ

师：ᤈͯՏ学෥有ࡍ限̆ੈ̓ଢ出的᫈题，Ꮻ௧ͻ̀ᤉ一൦的઩࡙. 思路开᫫，ࣳ˅

ਫ਼编的᫈题，ឦᝓ᛫ᤘຍം，思፥ˑ៟，ॢ不ᩲἿ（ଂܦ）

生：͵Ꮵ师，ੈᤇ有Ἷੈᤇ有Ἷ��

ᤈ௑，下课ᨣ̀־，教师ԣ௑ڡͻ̀঴ፇ. ᝵ܳ学生˞ᒭࣂ的ੇ౧෥有४҂࡙ᇨᏫ਷

ঢ়不ࣃ.
师：Տ学̭ܹ̓思路开᫫，思፥活ᡤ，Ѝ分发૙和࡙ᇨ̀Ϳ̓的ᐓ明੦అ. Ϳ̓编制

的᝵ܳ᫈题，ੈ课Ғᦐ෥有ਇ҂，ॢ̀不ᡑἿੈ̭Ցᤇ要ՔՏ学̓学习（їԲእᆁ的༏ҵ

性ក价ឦᝓ，ં教师Ꮆ̆与学生Տ等的ͯᎶ，ઢᤃ̀师生˨ᫎ的ᡰሏ，ܙᤉ̀师生ৱ感Ὑ

Տ௑，ԡ̀ूܙ学生的ੇࡃү఻，༏发̀学生学习和ଊቃ数学的Уᡚ与ሥౝ性）. ႀ̆௑

ᫎ关系，有᝵ܳՏ学的ੇ౧ᤇ෥有४҂࡙ᇨ，ڂ൥，̭ܹ的ͻˊࡃ௧ඈ˔Տ学ᒭࣂ编五᥋

形式不Տͮᦐ要用҂二元一次方程组౏解的习题，编ݞՑи出߲的解ን᣿程，ᄺឺ编४ݞ. 
Տ௑঴ፇᤈ一ቦ的˟要题型和解题᜻॥ǌᒭښࣂ学习ᤈ一ቦ௑的ॷ४ʹ͘ੋᏨᒭࣂ的新发
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᤈ᧗教师的ͻˊ࣋Ꮆ，不௧ᬤΧགї᥋习题ᝨ学生Ϣ，Ꮻ௧ᝨ学生ᒭࣂ编题ǌ解ን和

঴ፇ，ښԦ思঴ፇ中，ଢᰴ学生的学习஍率，Ψᤉᓢݞ的数学学习习ਅ和方ข的Щੇ.

二ǌកౢ

ᤈᓬ课，ງງڡᝏү̀ਫ਼有与͘教师. 课Ց，ੈ和͵Ꮵ师ᤉ行̀̔ื，̵ឭ：“ᤈᓬ

课߹全出̆ੈ的ਇ៶˨ܱ. ੈԔЏ᝺ᝠ˞˟要ᤰ᣿教师的ᝯ解和Պመ题型的ጷ习౏复习ࢾ

ᤈ一ቦ的ᅼគ与੿能. 上次ੈզ̀Ϳ的थᝬՑ，ଢ出̭ܹ̀的᝺ᝠ方ವ. ឭ实ភ，ੈे௑ڍ

ॷ中෥有अ. ྲѿ௧Պመ不Տ题型的编制，ੈᝣ˞学生不可能编४ᥧ˦全᭧ǌງК. Ꮻ课۶

上学生的᛫ဘእ直ᝨੈ৳ᝳ. ਇ不҂学生的思፥ᥧ˦活ᡤ，能ҧᥧ˦ू. ̵̓ਫ਼编的习题ዝ

型不ͮ᜸ᄦ̀ੈ᝺ᝠ的ዝ型，Ꮻ˅有̏ᤇᡔ出̀ੈ的思考. 学生ᄾ௧ܺᐓ明̀Ἷ”

ᬤՑ，ੈԡ组ጻ学生ᤉ行̀ऐេ. 学生的Ԧ௢更௧བྷཊ. ˅զզ̵̓的ॷܦ：“̿Ғ的

复习课，全ႀᏥ师ᝯ，ੈ̓ॢܳՏ学զ一͘Јࡃ分ஙድҧ，有一̏学生ಪ本ࡃ෥有զ. 课
Ցͻˊ᝵ܳՏ学෥有ᝣᄾڡ࿘ቡ߹ੇ，有一̏ᤇ઀ѿ̡的，一ቦ复习߹Ց᝵ܳᅼគ෥有ᄾ

൤बຍം，ᤚᤚዺዺ的.”“̭ܹ的课，课ҒᏥ师ᝨੈ̓ᒭࣂЏࠫᤈ一ቦᤉ行ட理，Ꮻ˅ឭ

课۶上要࡙ᇨ，ܸࠒᦐᝣᄾڡᤉ行̀复习ட理. ᬔ̀ᒭࣂᄺ书上的内ܱࠔ，ੈ̓ᤇᏢ᫞̀

一̏参考资料，与Տ学ᤉ行̀ᝧ᝷. ᤈನᏥ师ᤇ෥有上课，ੈ̓ࠫᤈ一ቦ的ᅼគԣᄱ̉˨

ᫎ的关系ࡃ基本上复习和̀解̀. 课۶上гᤰ᣿࡙ᇨܸࠒ的ட理和教师的ᝯ解，Ύੈ̓௅

ᄺ҂̀҂ᒭࣂ的不ᡜ，ԡ学习҂̀ѿ̡的方ข，ᤉ一൦ҫງ̀ࠫᤈ一ቦᅼគ的理解与ଂ

ଧ，印៶ӡ分ງ҉. ྲѿ௧ᝨੈ̓ᒭࣂ编题，ܸࠒሥౝ性ᦐॢᰴ，ᦐښᝣᄾڡᤉ行.”“ेզ

（ᄺ）҂ѿ̡编४ॢ有新ਓ௑，˷թ发̀ᒭࣂ的思路，̗生̀一̏新的ਇข.”“̿ҒᏥ师

͵Ꮆ的Պመ不Տዝ型的习题，ੈ̓Զ௧˞̀߹ੇͻˊ，̰෥有ᝣᄾԝਇ一ਇ߲̓˨ᫎ有࣋

ᐏ系和᜻॥. ̭ܹᤰ᣿ੈ̓ᒭࣂ编制࡙ࣳᇨ̀Պመ不Տ的ዝ型，Ύੈ̓ᄺ҂̀ᤈ̏不Տዝ

型习题的解题᜻॥和ᄱ̉˨ᫎ的ᐏ系，ੈ̓ᝀ४ᤈ̏题እӭܳ̀.”“Ꮵ师，̭Ց的课ᦐ应

សᤈನ上，ᝨੈ̓ЏᒭࣂԝϢ一Ϣ，г̔ื，ᤰ᣿̔ื，可̿̉ᄱթ发，ᤈನੈ̓ஆᖍ要

ܸ४ܳ.”
复习课ݠ͵ʹဘ新课程的教学理ঐ，ஈԫ学生的学习方式，ଢᰴ复习课的஍率，௧

新课程តᰎ中ᭊ要ᆑቃ的课题. ښ᝺ᝠᤈᓬ课௑，ੈ̓ښ明ᆸ复习课的ᄬ的ǌ任务的Ғଢ

下，̿۲Щ学生能ҧǌΨᤉ学生发࡙˞ૉ࠮思ਇ，ᥖ॰复习课教学Ԕѷ中的系ፒ性Ԕѷ

和˟ʹ性Ԕѷ，̿学生的“学”˞出发ག，࠲“ᒭ˟ଊቃǌ合ͻ̔ื”的学习方式᠖ቈ

̆课的ݽጼ，ࣳ࠲ក价与教师的教和学生的学有఻ڡᚸ˞一ʹ. 实᡻证明，复习课中，

Զ要教师ᣁԫ᜺ঐ，᝺ᝠ合理，组ጻ४े，্ेڡᤂ用ក价的༏ҵ与Ψᤉͻ用，“ᒭ˟ଊ

ቃǌ合ͻ̔ื”的学习方式可̿Ѝ分༏发和ូү学生学习的ሥౝ性和˟ү性，ᖍ४理ਇ

的复习஍౧.
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

፬Ռˁࠄ᡻� ᯀÿఞՌᤠݓʷ൜þד

ʷǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ̰实ᬅ᫈题中ચ៶出一次函数，˟ү࠭੽一次函数的生活ᑀఀ等活ү，感受一

次函数的ࣹฅ应用，ଢᰴ应用ਓគǌ˘ࠝ数学活үፃᰎ，ࣳଢᰴथ模ਓគ和थ模能ҧ.
2. 感受一次函数中“k”“b”的ਓ义，ଢᰴࠫ一次函数的ᝣគ.

̄ǌ᝺ᝠন᡹

本课题的ਓ图௧，ᝨ学生ፃԋ应用一次函数的ᅼគǌ方ข和᜺ག分ౢ᫈题ǌ解х᫈题

的᣿程，̿ࣟҰ学生ᤉ一൦ʹ͘一次函数的模型思ਇ，理解ᄱ关的ᅼគ与方ข，˘ࠝ数学

活үፃᰎ，ଢᰴथ模ਓគ和थ模能ҧ.
学生ښО年级下学ర学习̀“ԫ᧚˨ᫎ的关系”，̰数学的角एᆑቃ᣿ԫӑ的᧚，ࣳ

ᝧ᝷߲̓˨ᫎ的关系Ὑ本学రԡ学习̀函数的概ঐ，ࣳᆑቃ̀一次函数的图៶ǌ᛫᣺式的

ᆸ定ԣХ应用等，学生ࣃ初൦Ц有概઺函数关系的能ҧὙͮ教科书中的ৱܒᄱࠫᣗ˞እ

ӭ，ښဘ实Ꮻ复ా的ৱܒ中ચԩ一次函数模型ࣳѾ用߲解х实ᬅ᫈题，ࠫ学生௧一˔્

੍，ͮ˷更有Ұ̆发࡙学生的能ҧ，˞൥，教科书ᤥહ̀“哪一款套餐更合适”ᤈ一ጉె.
哪一款੤఻资ᠠ的“套餐”更合适，ӡ分ဘ实，Хፇ౧̡ࠫ̓的ࢺͻǌ生活Ц有ૉ࠮

ਓ义. 要解ንᤈ˔᫈题， ᭊ要学生ښᄾ实的ৱఀ中，分ౢՊመॖڂ־ጉ，ᆸ定˟要关ฌ的

ጉ，ᤉᏫᆸቡ数学模型ǌ解х᫈题Ὑᤈನ的᣿程，ሏ不开学生的࿘ቡ思考，Տ௑更ᭊ要ڂ

Տͧ的合ͻ̔ื，ݠᤉ行ូಊ᝻េ等Ὑ解х᫈题的᣿程，௅௧ࠫ学生有关一次函数ᅼគ的

一次፬合ೝ᫞，ԡ可̿ॢࣟڡݞҰ学生ʹᰎᆑቃ᣿程，̀解ᆑቃ方ข，۲Щ᫈题ਓគ，ᝯ

ቃ科学গए，ଢᰴथ模能ҧ，༏发ѹ新ድᇸ.
ಪ据函数᛫᣺式ᒭ行౞ᤵ适合的应用ৱܒ，可̿更ڡݞ实ဘႀਓ义理解҂ᒭ˟थ౞的

ᮻᡤ，ᤉ一൦ҫງࠫ“生活数学ӑǌ数学᜻॥ӑǌ数学生活ӑ”的ʹᰎ，஌൥，教科书త

Ցԡ编制̀一˔“Ϣ一Ϣ”的活ү，ळ࠮学生ᒭ˟࠭੽生活中的一次函数的ᑀఀ，ҧ图发

࡙学生的数学应用ਓគ，形ੇ数学ڡᄺॠˇႍ的ᅋ光.

ʼǌ教ߦथᝬ

1. ಪ据学生ৱц，༧活ᤥԩ教学方式.
本课题学习的重ག௧ᝨ学生ፃԋ᣿程ǌ感ৢ方ข. ፃ᣿О年级的学习，学生ࣃፃሥግ̀

ᣗ˘ࠝ的课题ᆑቃፃᰎ，ڂ൥，ښ学生学ҧ᝵可的ৱц下，ࡊ可能更ڡݞ发૙学生的˟ʹ

性，थᝬᝨ学生组ੇ课ܱᆑቃ࠵组，ᒭ˟ᆑቃ，ࣳ୩иᆑቃઑշ，ᤉᏫᤉ行ိ级的̔ืǌ

កགὙेཀྵ，考ᘽ҂本课题的复ా性ǌಖю的ܳನ性等，˷可᧔用教师ळ࠮下的课۶学习

方式. Цʹᤥ用哪መ教学方式，ឰ教师ಪ据学生ЏҒ的活үৱц和学ҧඵ平，༧活ܫ理.
学生ᆑቃЦʹ的ᑀఀ࠮下的课۶学习，थᝬ安ଆː课௑. 第 1 课௑ळ࠮౧᧔ԩ教师ळݠ

᫈题“哪一款套餐更合适”Ὑ第 2 课௑，ښ第 1 课௑的基ᆩ上，ලઑՊ组的ᆑቃੇ౧，ᤉ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

行ိ级གក，ࣳᤉ一൦ᆑቃ“ᝬ一ᝬ”的᫈题，࠭੽更ܳ的生活ᑀఀ. ेཀྵ，˷可̿࠭࠲੽

生活中有关ᑀఀ的任务ͻ˞第 2 课௑的课Ғͻˊ，ڂ൥，第 2 课௑߹全ࡃ௧一˔ලઑǌ̔

ื与កౢࢺͻ.
2. ҫूࠫ学生学习的ૉ࠮.
“哪一款套餐更合适”๘ԣ的᧚උᣗܳ，一̏学生ࠫХ中的一̏షឦ不ၵ̀解，ॖ־

不ኮ᧔ԩ课ܱ学 .࠮൥应ҫूࠫ学生的ૉڂ，ᬲڈጉ˷උᣗܳ，Хथ模᣿程ࠫᦊ分学生有ڂ

习ᤇ௧课۶教学的形式，ฌਓळ࠮学生Ѝ分ᝣគᑀఀ，ᝣគᑀఀ௧解х᫈题的基ᆩ. ेཀྵ，

ᝣគᑀఀ，教师可̿适௑ڡፌ́ࣟҰǌ解᧖，˷可̿ᤉ行ိ级学生的̔ื，ื̔ښ中形ੇ

൤ᆸ的ᝣគ.
3. 关ฌ学生ࠫ“k”“b”的ဘ实ਓ义的理解.
生活ৱܒ中的函数，Х参数ड़ड़Ц有ဘ实ਓ义，ᝣគᤈ̏参数的ဘ实ਓ义，௅可̿

ҫງ学生ࠫស函数的理解，ԡ可̿ळᮗ学生ፇ合ᤈ̏参数的ဘ实ਓ义更ݞ的解х᫈题，ڂ

൥，ࠫ̆Ц有ဘ实ᑀఀ的一次函数᫈题，ᭊ要关ฌ学生ࠫХ中参数“k”“b”的ဘ实ਓ义的

理解.
4. ಪ据学生ৱц，༧活ᤥԩᆑቃጉె.
本课题学习的஡本Զ௧ଢῚ一˔教学ጉెԣХΎ用方Ք，Պͯ教师߹全可ಪ据ᒭࣂ

的教学实ᬅ，ᤥહХ̵生活中的一次函数，ݠটನᤉ行组合᠔ྭ可̿Ύᔉᠠ更࠶Ꮻԡྭ有

ਫ਼ϙ等.

ǌក͉थᝬپ

1. 关ฌࠫ学生活ү᣿程和课题ᆑቃઑշ的ក价.
本课题的ក价重ॷ௧：

（1）ក价合ͻ࠵组的౞ੇԣ分ࢺ௧աຍఁ明ᆸ，ඈ˔ੇր௧աՊࡊਫ਼能Ὑࠫ࠵组ੇր

的合ͻਓគϢ出ក价.
.组߹ੇ的课题ઑշϢ出ក价࠵ࠫ（2）
᧫ࠫՊ合ͻ࠵组߹ੇ的课题ઑշᤉ行ក价，थᝬ᧔用四˔ក价等级： A ， B ， C ， D ，

分ѿࠫ应：͖ሒǌᓢݞǌ中等ǌ基本合ಫ. 一ᓊৱц，ࡊ᧚不ፌ́不合ಫ的ក价，ᬔ᭤Х与

D  级ඵ平有明௭ࣀप. 下᭧的等级᛫ဘଡᤘ，Ι教师参考：

D  等级：෥有ಪ据᫈题ᑀఀଢ出᫈题，ͮᤥહ̀ᦊ分ηৌ，ࣳ߹ੇ̀一̏基本任务，

᛫ᤘᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，Х中ᦊ分൤ᆸ. ಪ据ਫ਼ႇ的：ݠ

图៶，ᤥહ的套餐ښߛ᫈题. Զ能ᦊ分ᖍ४数学模型的解（ӊ઺ࠫ解的᛫᣺ښߛᣯ不᣺ਓဘ

៶）. 能ᤥહᦊ分ηৌ，ᦊ分൤ᆸڡ分ౢឭ明一መਫ਼适用的๗ᠠᏆʹ.
C  等级：෥有ಪ据᫈题ᑀఀଢ出᫈题，ͮ能ܵᤥહ解х᫈题ਫ਼ᭊηৌ. ܍иᤰភ௑᫂与

ᠠ用的函数关系，基本൤ᆸڡ߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶（可能ښߛ᛫ᤘ不ຍ的ဘ៶）. ಪ据ਫ਼

ႇ的图៶，ᤥહ൤ᆸ的套餐. 能基本൤ᆸڡᖍ४数学模型的解，ͮ᛫ᤘ౎理不௧ॢຍം，关

᪄གઅ४不௧ॢ҂ͯ. 能基本൤ᆸڡឭ明їመਫ਼适用的๗ᠠᏆʹ.
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 山

东
教

育
出

版
社

数的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ဘ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ဘ实

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

实ਓ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ਓ义

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

义

生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫХ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Х中

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

中参

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

参数

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

数

教

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学ጉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ጉె

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ెԣ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ԣХ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ХΎ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ύ

函

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

函数

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

数，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ݠ，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

টݠ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

টನ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ನ

关ฌࠫ学生活ү᣿程和课题ᆑቃઑշ的ក价

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

关ฌࠫ学生活ү᣿程和课题ᆑቃઑշ的ក价

本课题的ក价重ॷ௧：

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

本课题的ក价重ॷ௧：

）ក价合ͻ࠵组的౞ੇԣ分ࢺ௧աຍఁ明ᆸ，ඈ˔ੇր௧աՊࡊਫ਼能Ὑࠫ࠵组ੇր

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

）ក价合ͻ࠵组的౞ੇԣ分ࢺ௧աຍఁ明ᆸ，ඈ˔ੇր௧աՊࡊਫ਼能Ὑࠫ࠵组ੇր

的合ͻਓគϢ出ក价

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的合ͻਓគϢ出ក价.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.
组߹ੇ的课题ઑշϢ出ក价࠵ࠫ（

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

组߹ੇ的课题ઑշϢ出ក价࠵ࠫ（

᧫

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᧫ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫՊ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Պ合

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

合ͻ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ͻ࠵

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

࠵

分ѿࠫ应：͖ሒǌᓢݞǌ中等ǌ基本合ಫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

分ѿࠫ应：͖ሒǌᓢݞǌ中等ǌ基本合ಫ

D

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

D 级ඵ平有明௭ࣀप

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

级ඵ平有明௭ࣀप

D

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

D

᛫ᤘᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，Х中ᦊ分൤ᆸ：ݠ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᛫ᤘᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，Х中ᦊ分൤ᆸ山：ݠ
东

教
育

出
版

社
）ក价合ͻ࠵组的౞ੇԣ分ࢺ௧աຍఁ明ᆸ，ඈ˔ੇր௧աՊࡊਫ਼能Ὑࠫ࠵组ੇր

山
东

教
育

出
版

社
）ក价合ͻ࠵组的౞ੇԣ分ࢺ௧աຍఁ明ᆸ，ඈ˔ੇր௧աՊࡊਫ਼能Ὑࠫ࠵组ੇր

˔

山
东

教
育

出
版

社

˔ក

山
东

教
育

出
版

社

ក价

山
东

教
育

出
版

社

价等

山
东

教
育

出
版

社

等级

山
东

教
育

出
版

社

级：

山
东

教
育

出
版

社

：

一ᓊৱц，ࡊ᧚不ፌ́不合ಫ的ក价，ᬔ᭤Х与

山
东

教
育

出
版

社

一ᓊৱц，ࡊ᧚不ፌ́不合ಫ的ក价，ᬔ᭤Х与

下᭧的等级᛫ဘଡᤘ，Ι教师参考：

山
东

教
育

出
版

社

下᭧的等级᛫ဘଡᤘ，Ι教师参考：

હ

山
东

教
育

出
版

社

હ̀

山
东

教
育

出
版

社

̀ᦊ

山
东

教
育

出
版

社

ᦊ分

山
东

教
育

出
版

社

分η

山
东

教
育

出
版

社

ηৌ

山
东

教
育

出
版

社

ৌ

᛫ᤘᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，Х中ᦊ分൤ᆸ山：ݠ
东

教
育

出
版

社

᛫ᤘᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，Х中ᦊ分൤ᆸ：ݠ

Զ能ᦊ分ᖍ४数学模型的解（ӊ઺ࠫ解的᛫᣺ښߛᣯ不᣺ਓဘ
山

东
教

育
出

版
社

Զ能ᦊ分ᖍ४数学模型的解（ӊ઺ࠫ解的᛫᣺ښߛᣯ不᣺ਓဘ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

B  等级：ಪ据᫈题ᑀఀଢ出᫈题，能ܵᤥહ解х᫈题ਫ਼ᭊηৌ，෥有᫨ᤘຍം˞̤˦

ᤥહᤈ̏ηৌ. 能ܵ܍иᤰភ௑᫂与ᠠ用的函数关系，߹ੇ上ᤘՊ函数的图៶，߹全൤ᆸ，

᛫ᤘຍఁ. 能ܵಪ据ਫ਼ႇ的图៶，ᤥહ൤ᆸ的套餐，ࣳ能እ要ឭ明Ϳ˞̤˦ᤥહᤈመ套餐. 
能߹ட൤ᆸڡᖍ४数学模型的解，᛫ᤘ౎理ຍം，关᪄གઅ४ॢ҂ͯ. 能ஆ集ηৌ，能߹ட

൤ᆸڡឭ明Պመਫ਼适用的๗ᠠᏆʹ.
A  等级：ښ B  等级的基ᆩ上，Ц有࿘ྲ᜹解ੋѹ新性思考. 能ஆ集ηৌ，߹ட൤ᆸ

分ౢឭ明Պመਫ਼适用的๗ᠠᏆʹ，能发ဘ一̏解хՏዝ᫈题的᜻॥ੋᏨ能ࠫՏዝ᫈题ڡ

̗生ᐏਇ.
2. ฌਓࠫ࠵组内ੇր的ក价.
下᭧௧一˔Ꮵ师᝺ᝠ的学生ក价᛫，Ι参考. ेཀྵ，Ꮵ师̓应ಪ据ᒭࣂ课۶学习的方式

制定更˞᠛合的ក价᛫.

ក͉ઑշ（学ၷ用）

组࠵
ੇր

Րށ 分ࢺ
课Ғюܬ

（໘分10分）
合ͻ̔ื

（໘分10分）
ᒭࣂ任务߹ੇ

ৱц（໘分10分）
合ᝠ

A ᠇责分ౢె料中的ηৌ，
ࠫਫ਼ᭊηৌϢ出х定

B ႇ图៶

C ଢ出一̏थᝬ

D иઑշ，࡙ᇨੇ౧分ౢ
˔性ӑथᝬ

组合࠵
ᝠ४分

山
东

教
育

出
版

社
ᆩ

山
东

教
育

出
版

社
ᆩ上

山
东

教
育

出
版

社
上，

山
东

教
育

出
版

社
，Ц

山
东

教
育

出
版

社
Ц

๗

山
东

教
育

出
版

社๗ᠠ

山
东

教
育

出
版

社ᠠᏆ

山
东

教
育

出
版

社Ꮖʹ

山
东

教
育

出
版

社ʹ，

山
东

教
育

出
版

社，能

山
东

教
育

出
版

社能

ฌਓࠫ࠵组内ੇր的ក价

山
东

教
育

出
版

社
ฌਓࠫ࠵组内ੇր的ក价

下᭧௧一˔Ꮵ师᝺ᝠ的学生ក价᛫，Ι参考

山
东

教
育

出
版

社
下᭧௧一˔Ꮵ师᝺ᝠ的学生ក价᛫，Ι参考

制定更˞᠛合的ក价᛫

山
东

教
育

出
版

社

制定更˞᠛合的ក价᛫.

山
东

教
育

出
版

社

.

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

组࠵

山
东

教
育

出
版

社

组࠵
ੇր

山
东

教
育

出
版

社

ੇր
Րށ

山
东

教
育

出
版

社

Րށ

A

山
东

教
育

出
版

社

A

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社
餐

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社
餐

能ஆ集ηৌ，能߹ட

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能ஆ集ηৌ，能߹ட

ৌ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ৌ，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，߹

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

߹ட

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ட൤

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

൤ᆸ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社
ᆸ

ੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ੋᏨ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ꮸ能

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫՏ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Տዝ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ዝ

ेཀྵ，Ꮵ师̓应ಪ据ᒭࣂ课۶学习的方式

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ेཀྵ，Ꮵ师̓应ಪ据ᒭࣂ课۶学习的方式

ក͉ઑշ（学ၷ用）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ក͉ઑշ（学ၷ用）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

分）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

分）
合ͻ̔ื

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

合ͻ̔ื
（໘分

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（໘分10

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

10

иઑշ，࡙ᇨੇ౧分ౢ

山
东

教
育

出
版

社
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ό1ύਓ图̿一˔实ᬅ的Γ

ळᡑ学生ࠫဘ实᫈题的关，ߕ

ฌ与思考，˞ᤉ一൦的ଊቃϢ

юܬ，߹ੇ课题࠮К .  教师可

̿课Ғૉ࠮学生ᤰ᣿ಊ资料ੋ

实ᬅ᧔᝻等方式，࡙开实᡻ូ

ಊ，ஆ集有价ϙ的ηৌ，ࣳࠫ

ஆ集҂的ηৌᤉ行እӭឭ明，

ᤈನ有Ұ̆学生更ڡݞ理解᫈

题ৱܒԣ课题的˟௉，有஍ଢ

ᰴ课۶ଊቃ஍率.

ό2ύ൥ܫնဘ一˔ጉెͻ˞

师生分ౢ᫈题的ᣒʹ，方Χ师

生ࡃՏ一˔资ູᤉ行ᆑቃ. 教学

中可̿ಪ据ेڡ的实ᬅৱцᤥ

હ更᠛ѭ的数据，˷可̿ښ学

生ஆ集数据基ᆩ上ᝨ̵̓ᒭ˟

ᤥહ数据.
与˨Ғᣗ˞እӭ的᫈题ᑀ

ఀ不Տ，学生൥次᭧˚的᫈题

要ဘ实ǌ复ా४ܳ .  哪̏௧࣢

᧚Ὕ哪̏௧ԫ᧚Ὕটನ平ᛦ和

᛫᣺߲̓˨ᫎ的关系Ὕ学生ॢ

可能௄ਫ਼适̰，˞൥教师可̿

ଢΙ一̏ࣟҰ，ݠळ࠮学生̰

综合与实践 哪一款“套餐”更合适��

ό1ύ

ό2ύ

̀解ࠒ᫂的ЦʹភᠠৱцϢᡑὙᏫ˞̀ࣟҰ有஍ڡட理ភᠠৱц，ԡ不ݱଢΙፌ学生一˔᛫ಫ等. 
：学方ವ࠮下᭧௧౽˔Ꮵ师᝺ᝠ的ݠ

的੤఻˞ನ本，ូಊᤌ፞五˔月౏੤఻ᤰភ௑ᫎ的ৱц.（下᭧˞ನ本᛫ಫ）ݥݥੋྚྚ̿（1）

本ڡᤰភ௑ᫎ
（分）

本ڡᤰភᠠ用
（元）

᫂᤭ᤰភ௑ᫎ
（分）

᫂᤭ᤰភᠠ用
（元）

ᤰភ঴௑ᫎ
（分）
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（2）߹ੇࠫ教师ਫ਼ଢΙ资

ᠠࠈ传ӭ的ηৌ解឴ǌ分ౢ，

࿘ቡ思考“ඈ月的资ᠠ受哪̏

传ӭ中ࠈὝ”，̰资ᠠ־ጉॖڂ

ચԩ有关的数᧚关系，थቡᄱ

应的᛫᣺式，ҒᎶចல，˞下

一ဗᓬੳຍ学生理解上的ᬪᆾ.

ϢʷϢ

ৱܒ中ڂጉᣗܳ，˞方Χ

学生合理ڡᤥહ与Ύ用，ፌଊ

ቃଢΙ线ጊஃેᏫଢ出上ᤘ4 
˔᫈题，ਓښळ࠮学生Ϣ҂：

发ဘǌ理解ਫ਼关ฌ的ηৌࣳ用

ኀ号նဘὙಪ据Պ组ྲ定要ර

ᤥહ合适的方式分ౢ解᧖ηৌ.
组合ͻ生生̉ү可̿实࠵

ဘፃᰎС̚，ࣳΎ᫈题͖ӑ集

中ǌ更Ц有Ч型性，δᬪ课۶

教学஍ᄞ .  教师要ळ࠮学生ᒭ

˟思考ਫ਼ᤥ定的ԫӑ᧚与ᠠ用

˨ᫎ的关系，ॖ־ਫ਼ᤥ定ᠠ用

的˟要ԫ᧚௧̤˦，ဘښԫ᧚

ᡔ出一˔សݠ͵解х等，ࣳᴂ

ҵ学生ଊᝧ൥ࠫ᫈题ፇ౧的ॖ

.

 .

k b

 .

.

k b

 A  

B C 

 .

k b .  

k b k b

 .

.

��综合与实践 哪一款“套餐”更合适

ጉ的ࣰ੸——解хե有ڂԝ଀᭤本质͵ݠ的ဘ៶，思考ښߛᢶፃԋ中关ฌဘ实生活中ᆸ实̞ښὙ־

ܳ˔ԫ᧚的᫈题௑，可̿分ౢᤈ̏ԫ᧚˨ᫎ的关系，̰中ᤥ出有̽᛫性的ԫ᧚ͻ˞ᒭԫ᧚，ᤉᏫ࠭

ර可̿Ԧ௢实ᬅ᫈题的函数，ͻ˞解х᫈题的数学模型.
可̿ώҰᤈನ一˔᛫ಫ，ʹဘ˟Էᤰភ௑ᫎ与ᠠ用˨ᫎ的数᧚关系Ὑ

套餐Րሦ ᝠᠠ方式 ˟Է௑ᫎ与ᠠ用的函数关系
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ஔ࣎ஔ学用书

ࠫ̆᫈题“Ϳࠒᤈᦊ੤఻的Ύ用ৱц，̿࠲本ڡᤰភ˞˟，ᤇ௧᫂᤭ᤰភᣗܳὝ”一

̏ိ级实ᬅូಊ发ဘ有下᭧一̏ৱц：① ܸܳ数学生ូಊ的ፇ౧௧，੤఻的Ύ用̿本ڡᤰ

ភ˞˟，஌ও႕᫂᤭˟Էৱцᤉ行ᆑቃὙ Ł ˔ѿ学生的ូಊፇ౧௧，੤఻的Ύ用̿᫂᤭ᤰ

ភ˞˟Ὑł ᤇ有学生的ូಊፇ౧௧，Պ˔月份本ڡᤰភ௑ᫎ和᫂᤭ᤰភ௑ᫎᄱࣀ不ܳ，ԁ

本ڡᤰភᠠ基本稳定，᫂᤭ᤰភᠠ˷基本稳定，ႀ൥关ฌ҂月平کᤰភ௑ᫎԣ平کᠠ用的

Ύ用. ൥ܱ，ښᤈ˔᫈题中学生ᦐ͘发ဘ有ː˔ԫ᧚，有的学生ᤇ͘考ᘽ҂ᆁηࠫ঴资ᠠ的

.־ॖ
教师ࠫ学生ଢ出的用ขᤪ一གក，ࣳڊፉ与“ඈ月资ᠠ”ᄱࠫ应的ᒭԫ᧚分ౢ. 课۶ࠔ

᧚ඌብ有限，Цʹ的学ৱ˷͘有不࠵的ࣀप，学生ஆ集ட理的ৱц可能有ᮕ᝺ৱц中的一

መੋїመ，教师不必全ᦊ๘࿩，ಪ据教学实ᬅ中学生发࡙的可能ৱц，ڊፉ教学ᄬಖ，અ

ͱ一ːመᆑቃᤩग़ԁ可.
本ဗᓬᤉ一൦ࣟҰՏ学̓感受ဘ实᫈题数学ӑ的ᤉ程，感受函数ͻ˞一መ数学模型

的Տ学，߹全可̿ஊ੤ᝨ̵̓ᒭ行ݞ分ౢ解х实ᬅ᫈题中的重要ͻ用. ࠫ̆学习程एᣗښ

᝺ᝠ解х᫈题的方ข：ӊ઺ࠫ数据的分ౢǌܫ理形式ǌ数学模型的ᤥԩ与应用等Ὑࠫ̆ᜂ

ү等ॠ型的学生要ܳᤉ行ӭ࿘的师生̔ื——“ࠫᤈ˔᫈题Ϳট˦ᄺὝ”“ᤇ可能Ϣ出̤

˦Ὕ”ښ��师生平等的ᝧ᝷中༏ᡑ学生思考，̰᫈题ଢ出和᫈题解х的᣿程中ᖍ४˔性ӑ

的ੇҪʹᰎ.
可能出ဘৱц ①：可᝺本ڡᤰភ௑ᫎ˞ x 分᧿，ᤰភᠠ用˞ y 元，ѷ

  y A  = 0.2x + 10（x≥200）Ὑ

  y B  = 0.18x（x≥389）Ὑ

  y C  = 0.15x + 6（x≥440）.
k ˞本ڡ˟Էඈ分᧿的ᠠ用，b ˞෥有本ڡᤰភ௑的ᠠ用.
学生ښᆸ定ᒭԫ᧚的ԩϙᔵڊ௑可能͘᥅҂ڈᬲ，教师要ଢᇨ学生关ฌඈ一套餐中的

.ฌܬ
可能出ဘৱц Ł：੤఻的Ύ用̿᫂᤭ᤰភ˞˟，ࠫඈ月本ڡᤰភᠠ用ԩ平کϙ̽КὙ

᫂᤭ᤰភ௑ᫎ˞ x 分，（࣢᧚˔m ௧ੈ̓Ϝ᝺的一）ᠠ用˞ m 元کᤰភ平ڡ౧ੈ̓᝺本ݠ
᧿，঴ᤰភᠠ用˞ y 元，ѷ

  y A  = 0.28x + 10 + m（m≥40）Ὑ

  yB  = 0.3x + m（m≥60，x≥34）Ὑ

  yC  = 0.3x + 6 + m（x ≥ 
66 - m
0.3

）.

k ᛫ᇨ᫂᤭ᤰភඈ分᧿的ᠠ用，b ᛫ᇨ᫂᤭ᤰភ˞ 0 ௑的঴ភᠠ.
学生不一定͘ਇ҂ં本ڡᤰភᠠ用ԩ平کϙ̡̽，受 ① 的ॖ־，学生ॢ可能͘ਇ҂ও

႕本ڡ˟Էৱц，ᤈ௑ᭊ要教师ࠫ学生ᤉ行্े的ळ࠮：任͵̡ښΎ用੤఻௑ᦐ͘有一定

᧚的本ڡᤰភ，஌ᤪຒਇ҂ Ł ᤈመৱц.
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᝬʷᝬ
ᴂҵ学生ፇ合ਫ਼४҂的函数图៶，̰数和形ː方᭧ҫງࠫ一次函数的ᝣᅼ.
ፇ合Պᒭ的生活ፃᰎ发᛫˔性ӑ᜺གὙथᝬૉ࠮学生ࠫ本课的ᆑቃ᣿程ᤉ行Ԧ思ǌ঴

ፇ，初൦概઺数学थ模的一ᓊ方ข. ̿࠵组˞ӭͯ制ͻ课题ઑշ，课题ઑշե̿下ї方᭧内

理与分ౢ Ġ 发ဘ数学关系 Ġ 数学थ模 Ġ ර解数学模型ࣳកͥ解ܫဘ实᫈题 Ġ 数据：ࠔ

的合理性 Ġ ઩࡙应用.
下᭧௧౽学生的ፇ౧：

ಪ据图៶，

े x≤300 ௑，ᤥહ套餐 A  తѳካὙ

े 300< x ≤400 ௑，ᤥહ套餐 B  తѳካὙ

े x>400 ௑，ᤥહ套餐 C  తѳካ.

ϢʷϢ

ळ࠮学生࠭੽更ܳ的ᑀఀ̰中感ᅼ生活中一次函数模型的应用̿ԣಪ据函数᛫᣺式ᒭ行

౞ᤵ适合的应用ৱܒ，̿更ڡݞ实ဘႀਓ义理解҂ᒭ˟थ౞的ᮻᡤ，ଢᰴ学生的应用ਓគ.
̩̰᛫᣺式ᄺ，一次函数ႀːᦊ分组ੇ，一ᦊ分௧࣢数ᮊ b，ᤈ˔᧚௧不ԫ的᧚，与

ᒭԫ᧚෥关系ὙԳ一ᦊ分௧一次ᮊ kx，߲和ᒭԫ᧚ੇ൤උὙ ळ࠮学生解᧖Цʹᑀఀ中，

“k”“b”ਫ਼̽᛫的ե义，ࣳፇ合学习ʹᰎҫ̿分ౢǌᆑቃǌхኖ，第 2 ˔᫈题可̿Ύ学

生ࠫ一次函数模型的理解Ϣ҂更ງКጺᒱ.

˸ᮥ

႕.
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ኄМቦ� ࣱᛡጳᄊదТ᝽௚

ʷǌǒಖюǓ᜶ර

1. ʹ͘ᤰ᣿合ৱ଎理ଊጊ数学ፇ᝷，ᤂ用໦ፂ଎理ҫ̿证明的᣿程，ܳښመ形式的数

学活ү中，发࡙合ৱ଎理与໦ፂ଎理的能ҧ. 
2. ᤰ᣿Цʹ实Γ，̀解定义ǌ命题ǌ定理ǌ଎᝷的ਓ义. 
3. ፇ合Цʹ实Γ，͘ӝ分命题的౎件和ፇ᝷. 
4. ᅼ᥋证明的ਓ义和证明的必要性，ᅼ᥋证明要合˫᤿ᣤ，ᅼ᥋证明的᣿程可̿有不

Տ的᛫᣺形式，͘፬合ข证明的ಫ式. 
5. ̀解ԦΓ的ͻ用，ᅼ᥋Ѿ用ԦΓ可̿判ல一˔命题௧ᩲឨ的. 
6. ଂଧ基本的证明方ข. ଂଧࠫᮇ角ᄱ等ǌՏ角（等角）的͸角ᄱ等ǌՏ角（等角）的

ᛪ角ᄱ等的性质. 
7. ଂଧ基本事实：ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧Տͯ角ᄱ等，ᥧ˦ᤈː౎直线平

行. 
8. ଂଧ平行线的性质定理：ː౎平行线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，Տͯ角ᄱ等. *̀解平行线

性质定理的证明. 
9. 证明平行线的判定定理：ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧内ᩲ角ᄱ等（ੋՏஸ内

角̉ᛪ），ᥧ˦ᤈː౎直线平行Ὑଊጊࣳ证明平行线的性质定理：ː౎平行直线ᜂ第三౎

直线ਫ਼੕，内ᩲ角ᄱ等（ੋՏஸ内角̉ᛪ）. 
10. ̀解平行̆Տ一౎直线的ː౎直线平行. 

̄ǌ教ߦ目ಖ

1. 理解证明的必要性和᝺Ꮆ基本事实的必要性，ʹ͘଎理的ˑ៟性和ፇ᝷的ᆸ定性，

初൦ಞቡ൦൦有据的଎理ਓគ，发࡙଎理能ҧ. 
2. ᤰ᣿ЦʹΓ̀ߕ解定义ǌ命题ǌ定理的ե义，͘ӝ分命题的౎件和ፇ᝷. 
3. ፇ合Цʹ实Γ，能ᤰ᣿ԦΓ判ல一˔Ϝ命题. 
4. 初൦ʹ͘公理ӑ思ਇ，ࣳ̀解本套教科书ਫ਼᧔用的基本事实Ὑ᫞឴有关ǒԔ本Ǔ和

公理ӑ的Ծ实，感受公理ӑ方ขࠫ数学发࡙和Ψᤉ̡ዝ஡明ᤉ൦的价ϙ. 
5. ፃԋࠫᮇ角定理ǌː直线平行的有关判定定理ǌː直线平行的有关性质定理ǌ三角

形内角和定理ԣХ଎᝷等定理的证明᣿程，初൦ଂଧ፬合ข证明的ಫ式Ὑ能Ѿ用ᤈ̏定理

解хእӭ的᫈题. 

ʼǌ᝺ᝠন᡹

ǒಖюǓښ“图形的性质”中，උᣗܳڡΎ用̀“ଊጊࣳ证明��”的᛫ᤘ，˷ࡃ

௧要ښ一定的ৱܒ中，ळ࠮学生ώҰࣃ有的ᅼគ和ፃᰎ，ώҰ图形的直᜺，ᤰ᣿୲ͻǌ

តᰎ，ᤂ用合ৱ଎理ੋ图形ᤂү等方ข，ଊጊ发ဘ图形可能Ц有的性质，ᤈ与ӭጦ的ፌ出
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ښᅼǌර证ǌ证明”的方式ᆑቃ图形性质௧有ӝѿ的. ːᏨᄱඋ，ҒᏨ更ҫ有Ѿ̆学生ࣃ“

ᖍԩ有关ᅼគ的᣿程中，不லଢᰴᆑቃї͵图形性质的能ҧ，发࡙ѹ新ਓគ和ѹ新能ҧ. ˞
̀实ဘǒಖюǓ的ᤈ一ਓ图，本套教科书ᤥહ̰̀“ː᫽段”（ଊጊ᫽段与证明᫽段）᣿

ບ҂合二˞一（᣸ଊጊ᣸证明）的ܫ理方式. ࠫ“ᄱ̔线与平行线”和“三角形”的学习

᧔ԩ̀分ː˔᫽段学习的方式Ὑࠫ̆“平行四᣸形”“ྲ൴平行四᣸形”等，᧔ԩଊጊҫ证

明的方式，˷ࡃ௧ळ࠮学生ᤰ᣿᜺ࠣǌ฾᧚ǌ୲ͻǌ实ᰎ等活үଊቃፇ᝷，Տ௑ࠫᤈ̏ଊ

ቃ的ፇ᝷ᤉ行ˑಫ的଎理᝷证. ᤈನ的ܫ理方式，初ݽ᫽段，ᤰ᣿᜺ࠣǌ฾᧚ǌ୲ͻǌ实ᰎ

等ଊጊ活ү，发ဘ有关ፇ᝷Ὑښᤈನ的活ү᣿程中，学生ᤰ᣿̞ᢶଊቃ活ү，࡙开合ৱ଎

理，合ৱ଎理能ҧ和ଊቃ发ဘ能ҧ४҂ॢݞ的发࡙，˟ʹ性˷४҂̀Ѝ分的发૙Ὑႀ̆初

͵ፇ᝷的ଊቃ上，ї͵学习的ឦᝓ᛫ᤘ等ᬲག४̿分解，有Ѿ̆ᬌͰїښ᫽段，重ॷஊݽ

К᫃教学的ᬲए，༏发学生的学习Уᡚ. 
本ቦ௧证明的ᡑݽ᫽段，学生ЏҒࣃፃᤰ᣿᜺ࠣǌ฾᧚ǌ实ᰎǌ୲ͻ等活үଊቃ४҂

̀一̏ї͵ፇ᝷，学生˷࠽តᤉ行̀一̏ᰎ证和ឭ理，基本ᝣ可ᤈ̏ፇ᝷，ͮඌብ不௧证

明. 本ቦᯫЏ要ᝨ学生明ᆸᝣគ҂，ᤈ̏ଊቃ的ፇ᝷ᭊ要ҫ̿证明ὙཀྵՑ明ᆸ证明ᭊ要一

˔ភឦʹ系，˞൥ࡃ有̀ਫ਼់的定义ǌ命题等ὙХ次，证明ᭊ要ᆸ定一̏出发ག，˞൥，

ᭊ要೛理有关ፇ᝷，ᤥહ౽̏ፇ᝷ͻ˞证明的出发ག（实ᬅ上ᤈࡃ௧౞थࡍᦊ的公理ʹ

系）Ὑ有̀ᤈ̏证明的出发ག，下᭧ᒭཀྵࡃ应Κ次证明一̏ЏҒଊቃ४҂的定理，ښ证明

᣿程中，初൦ଂଧ证明的要ර和ಫ式，г次ᝣគ҂证明的ˑ៟性，Ϣ҂൦൦有据，发࡙学

生的଎理能ҧ. 基̆ᤈನ的考ᘽ，ࡃ有̀下᭧їᓬ内ࠔ：

第 1 ᓬૉ出定义ǌ命题的ե义，˞Ց᭧的基本事实ǌ定理ݖ定基ᆩ. 
第 2 ᓬឭ明“要判ல一˔数学命题௧ա൤ᆸ，̩̩Κ᭥实ᰎǌ᜺ࠣੋॆጪ௧不ܵ的，

必ᮌ一൦一൦ǌ有ಪ有据ڡᤉ行଎理”，ूូ证明的必要性. 
第 3 ᓬૉ出基本事实ǌ定理的ե义，考ᘽ҂学生的年ᴔྲག，ᤈ᧗෹用̀̿ड़ੱܸ公

理ʹ系的Ϣข，˞Ց᭧的证明ݖ定基ᆩ. Տ௑，̮ፁ̀ൗї᧗४的ǒԔ本Ǔ. 
第 4 ᓬፌ出̀平行线的判定的基本事实和定理. 
第 5 ᓬፌ出̀平行线的性质定理. ࠫ̆“判定”和“性质”，Զ要ර学生᥅҂Цʹৱ

ц͘用ࡃ可̿̀. 
第 6 ᓬࠫ三角形内角和定理ԣ内角与ܱ角的关系ᤉ行̀证明. ᭊ要ूូ的௧，᣿ԝԶ

௧ᤰ᣿直᜺ੋୠጮ等Цʹ୲ͻᝣគ̀ᤈ一定理，Ꮻᤈ᧗ѷፌ出̀ˑಫ证明. Տ௑，第一次ښ

平᭧ї͵中安ଆ̀不等关系的ܫ理和证明. 
本ቦ௧证明的ᡑݽ᫽段，ڂ൥，උᣗ关ฌࠫ证明ਓ义的理解和ࠫ证明᣿程中ಫ式᜻ᔵ

的要ර. ڂ൥，本ቦ的证明题ᦐ要රႇ出ᄱ应的图形，и出Цʹ的ࣃᅼǌර证，ࣳ˅ښ证明

᣿程中要රฌ明证明的Κ据. ᤈನϢ的ᄬ的௧，࣏మЩੇ学生൦൦有据的习ਅ，形ੇˑ៟的

科学গए. ेཀྵ，ښՑ᭧ї˔ቦᓬ，学生ᤪ൦Щੇ൦൦有据的习ਅ˨Ց，˷可̿不гϢᤈನ

的要ර. 
本ቦܳ数ፇ᝷௧Ғ᭧ࣃፃଊቃ᣿的，ेཀྵ˷有ᦊ分新的ፇ᝷. ࠫ̆ࣃፃଊቃ᣿的ፇ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

᝷，学习的重ॷᒭཀྵ௧ᤈ̏ፇ᝷的证明，ͮࠫ̆ᤈ̏内ࠔ，教科书˷不௧直ଌնဘ证明，

ड़ड़௧Џळᮗ学生回顾有关ፇ᝷的发ဘ᣿程，࣏మᤰ᣿回顾发ဘ᣿程，ळ发证明的思路. ࠫ
̆新的ፇ᝷，教科书ܳ௧Џळᮗ学生ᤰ᣿活ү发ဘፇ᝷，ᤉᏫѾ用Ғ᭧的定理ᤉ行证明. ঴
˨，教科书᝺ᝠ中，ᬔ̀关ฌ学生证明᣿程ܱ，˷关ฌ证明思路的发ဘ᣿程和ፇ᝷的发ဘ

᣿程. 
ᭊ要ឭ明的௧：

“ː直线平行，Տͯ角ᄱ等”ࣳ不௧基本事实，ڂ൥要රፌ́证明. ͮᤈ˔证明ᄱࠫඋ

ᣗ复ా，᧔用̀Ԧ证ข，ڂ൥，ોིǒಖюǓ的要ර，教科书࠲Хͻ˞ᤥ学内ࠔ. Տನ，Ԧ

证ข，ᙊཀྵ௧ǒಖюǓ中要ර̀解的内ࠔ，ͮ本ቦ学习中̩有ᤈ˔ᤥ学内ࠔ๘ԣԦ证ข，

Ց᭧ᤉ行ښ࠲൥，थᝬ本ቦ不要ӭ࿘ᝧ᝷Ԧ证ข，ಪ据本套教科书的டʹ᝺ᝠ，Ԧ证ขڂ

˄᫃ᆑቃ. 
公理ӑʹ系的证明重要Κ据˨一௧公理，ႀ̆ᅼគ的ࡍ限和ᝣᅼ程ए的ॖ־，本套教

科书෥有Ύ用ൗඝї͵ʹ系中的公理，Ꮻ௧ಪ据ǒಖюǓᤥહ̀˵౎基本事实ͻ˞公ᝣ的

事实，不ҫ̿证明，直ଌϢ˞证明的Κ据，ሦ˨˞基本事实. 

ǌិ௑߷ଆथᝬپ

1 定义与命题            2 课௑

2 证明的必要性             1 课௑

3 基本事实与定理            1 课௑

4 平行线的判定定理            1 课௑

5 平行线的性质定理            1 课௑

6 三角形内角和定理            3 课௑

   回顾与思考             2 课௑

̋ǌ教ߦथᝬ

1. 关ฌࠫ证明必要性的理解和证明ਓគ的थቡ. 
要ᝨ学生ᅼ᥋数学ᭊ要证明，数学˨ܱ的Х̵事ྭ，˷应សᤝቃХᎆႀǌ᫈˔˞̤

˦Ὑʹ͘公理ӑ方ขښ数学和̡ዝ஡明中的ͻ用. 证明的必要性，不̩要̰ї͵的角एፌ́

ᝣគ，ᤇ要̰̽数ၵᒰХ̵学科ǌ实ᬅ生活等角एҫ̿ᝣគ. ᝨ学生ᝣគ҂，ឭភҩ事要有

ಪ有据. ࠫ̆࿯฾ǌ实ᰎǌ୲ͻ等४҂的ፇ᝷一定要ፌ́证明. 
2. Ъ顾ଊጊ与证明，发࡙学生଎理能ҧ. 
଎理能ҧ的发࡙应᠖ቈ̆ட˔数学学习᣿程中，本ᓬ开࠲ݽᅌ重ଢᰴ学生的໦ፂ଎理

能ҧ，ͮࣳ不ਓ֊ᅌ不要关ฌ合ৱ଎理. ښ解х᫈题的᣿程中，ːመ଎理的Ҫ能不Տ，ᄱᣙ

ᄱੇὙ合ৱ଎理用̆ଊጊ思路，发ဘፇ᝷Ὑ໦ፂ଎理用̆证明ፇ᝷. 教学中要关ฌᤈːመ能

ҧ的发࡙. ڂ൥，ښ关ฌ证明的Տ௑，˷应ࡊ可能ѹ᝺ଊቃ活үǌ实᡻୲ͻ活ү，ښ活ү中

发࡙学生的ଊቃ能ҧ. 
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本ቦਫ਼๘ԣ的᝵ܳፇ᝷ᦐ௧学生ਫ਼ྀ৙的，教学௑不能Զ௧እӭڡ证明᣿ԝਫ਼发ဘ的

ፇ᝷，ᒱΎ学生̗生Ԏདৱ፜. 课۶上可̿ᤥહХ中ᦊ分ፇ᝷ͻ˞ᇨᔵҫ̿证明，Х̵ፇ᝷

可̿ᝨ学生ᒭࣂ证明. ࠫ̆本ቦ中新的ᅼគ，要ळ࠮学生Џᤉ行ଊጊ，̰ଊጊ的᣿程中੽҂

证明的思路和᣿程. ࠫ学生学习中出ဘ的ܳመ思路和方ข，应ស́̿Ѝ分ᐰ定，ࣳښ全ʹՏ

学中̔ื和࡙ᇨ，ΎХ˔性४̿张ੴ和Ϥक发࡙. 
3. 关ฌ证明的Κ据和᜻ᔵ性. 
ႀ̆本ቦ的ܳ数ፇ᝷学生ЏҒࣃፃଊቃ᣿，ڂ൥，ښ证明᣿程中ᬲВ出ဘ一̏॰ဗ᝷

证的ဘ៶. 教学中要ฌਓळ࠮学生ӝ分哪̏ፇ᝷可̿ͻ˞证明的Κ据，哪̏ፇ᝷不可̿ͻ˞

证明的Κ据. ଢᧈ学生，Զ要ͻ˞证明出发ག的基本事实和Ғ᭧ࣃፃ证明᣿的ፇ᝷੦能ͻ˞

证明的Κ据. ेཀྵ，॰ဗ᝷证，˷Զ௧本ቦ学习᣿程中的一˔᫽段性ဘ៶，ښ下᭧三角形证

明学习߹˨Ց，ਫ਼有Ғ᭧ࣃፃ४҂的ፇ᝷ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据，҂˵年级ї͵学习ፇౌ

Ց，全套书中ਫ਼有的ᳬʹ字的ፇ᝷ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据，ᤈನ的ဘ៶ࡃ可ᥘВ̀. ڂ൥，

学生出ဘ̀॰ဗ᝷证的ৱц，ҫ̿ळ࠮ԁ可，˷不用᣿̆ઞॷ，更不要ፌ学生᣿ܸ的ԍ

ҧ，ᥘВڂԍҧ᣿ܸᤵੇ学生Уᡚ的ืܿ. 
ႀ̆学生௧第一次学习证明，Ꮵ师要ώҰ᜻ᔵ的౜书ᤉ行ᇨᔵ，ҧරϢ҂൦൦有据. ͮ

˷൤ႀ̆学生௧第一次学习证明，学生的证明不᜻ᔵ的ဘ៶˷ᬲВ，ڂ൥，教师要Њ᝵学

生࠶有௑໕，不要రᄳ一次҂ͯ. 
4. юᆸ定ͯ教学要ර，ฌਓ଍制题ᄬᬲए. 
ႀ̆本ቦ௧证明的ᡑݽ᫽段，重ག௧理解证明的必要性ǌ初൦ଂଧ፬合ข证明的൦ᰡ

和ಫ式，ڂ൥，教ె中有关ፇ᝷的证明᣿程ᦐ不复ా，ᤥԩ的Γ题和习题ᦐ不ᬲ，教学中

ฌਓ଍制ᬲए，不ࠂᛪЍᬲए᣿ᰴǌ଎理൦ᰡ᣿ܳ的题ᄬ. 

Оǌក͉थᝬ

1. 关ฌ˔ʹࣀप，实ஷ༏ҵ性ក价. 
ក价的ᄬ的௧˞̀学生的发࡙. ក价应សͻ˞ંඵ̰Ͱܫଢ҂ᰴܫ的“ඵด”，Ꮻࣳ᭤

Զ௧ၮѿ͖Ү的“ኙڂ .”ߕ൥，ក价的ಖю不能׭一，ក价要关ฌ学生的˔ʹࣀप，实ஷ

༏ҵ性ក价. ݠ，有的学生可能ॢঌࡃ学̀͘᜻ᔵ的证明ಫ式，ͮ可能有ᦊ分学生的᛫᣺不

ၵ᜻ᔵ，应Њ᝵学生有ᤈನ的ࣀप，应ᤰ᣿༏ҵ性的ក价，ΨᤉՑᤉ的学生ࡊঌ᣺ੇᄬಖ. 
ࠫ̆学有͸ҧ的学生，可̿适ेଢᰴ要ර，ᤰ᣿ଢᰴ要රΨᤉᤈᦊ分学生更ݞ的发࡙，ݠ

可̿要රᤈᦊ分学生࠽តᤉ行一题ܳ解ǌ一题ܳԫ的ᝫጷ. 
2. 关ฌក价˟ʹ，实ஷܳ元ក价. 
学生௧学习的˟ʹ，实ᬅ上˷௧ក价的˟ʹ. ڂ൥，可̿发૙学生ښក价᣿程中的˟ʹ

性. ̆ࠫݠЦʹ命题的证明ǌͻˊ的੻ஈ，可̿᧔用̉ក的方式. ̉ښក和ᄱ̉解᧖ǌᄱ̉

ᝯ解中，ښ证明思路的发ဘǌ证明ಫ式的᜻ᔵǌឦᝓ᛫᣺的እฝ等方᭧，Ψᤉ学生˨ᫎ的

СՏଢᰴ. 
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教学中要ฌਓळ࠮学生ӝ分哪̏ፇ᝷可̿ͻ˞证明的Κ据，哪̏ፇ᝷不可̿ͻ˞
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ଢᧈ学生，Զ要ͻ˞证明出发ག的基本事实和Ғ᭧ࣃፃ证明᣿的ፇ᝷੦能ͻ˞

ेཀྵ，॰ဗ᝷证，˷Զ௧本ቦ学习᣿程中的一˔᫽段性ဘ៶，ښ下᭧三角形证
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社
ेཀྵ，॰ဗ᝷证，˷Զ௧本ቦ学习᣿程中的一˔᫽段性ဘ៶，ښ下᭧三角形证
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全套书中ਫ਼有的ᳬʹ字的ፇ᝷ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据，ᤈನ的ဘ៶ࡃ可ᥘВ̀
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ҧ，ᥘВڂԍҧ᣿ܸᤵੇ学生Уᡚ的ืܿ

ႀ̆学生௧第一次学习证明，Ꮵ师要ώҰ᜻ᔵ的౜书ᤉ行ᇨᔵ，ҧරϢ҂൦൦有据
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ࠫ̆本ቦ中新的ᅼគ，要ळ࠮学生Џᤉ行ଊጊ，̰ଊጊ的᣿程中੽҂

ࠫ学生学习中出ဘ的ܳመ思路和方ข，应ស́̿Ѝ分ᐰ定，ࣳښ全ʹՏ
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教学中要ฌਓळ࠮学生ӝ分哪̏ፇ᝷可̿ͻ˞证明的Κ据，哪̏ፇ᝷不可̿ͻ˞

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学中要ฌਓळ࠮学生ӝ分哪̏ፇ᝷可̿ͻ˞证明的Κ据，哪̏ፇ᝷不可̿ͻ˞

ଢᧈ学生，Զ要ͻ˞证明出发ག的基本事实和Ғ᭧ࣃፃ证明᣿的ፇ᝷੦能ͻ˞
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ଢᧈ学生，Զ要ͻ˞证明出发ག的基本事实和Ғ᭧ࣃፃ证明᣿的ፇ᝷੦能ͻ˞

ेཀྵ，॰ဗ᝷证，˷Զ௧本ቦ学习᣿程中的一˔᫽段性ဘ៶，ښ下᭧三角形证
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ेཀྵ，॰ဗ᝷证，˷Զ௧本ቦ学习᣿程中的一˔᫽段性ဘ៶，ښ下᭧三角形证
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全套书中ਫ਼有的ᳬʹ字的ፇ᝷ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据，ᤈನ的ဘ៶ࡃ可ᥘВ̀
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全套书中ਫ਼有的ᳬʹ字的ፇ᝷ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据，ᤈನ的ဘ៶ࡃ可ᥘВ̀
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ႀ̆学生௧第一次学习证明，Ꮵ师要ώҰ᜻ᔵ的౜书ᤉ行ᇨᔵ，ҧරϢ҂൦൦有据
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可̿要රᤈᦊ分学生࠽តᤉ行一题ܳ解ǌ一题ܳԫ的ᝫጷ
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3. 关ฌ活ү᣿程，ҫू᣿程性ក价. 
本ቦ᝺ᝠ̀ॢܳ活ү，ڂ൥应ҫूࠫ学生活ү᣿程的ក价. ฌ重考ಊ学生证明ਓគ的थ

ቡ和ᤂ用᣿程，考ಊ̵̓௧աሥౝڡ࿘ቡ思考ǌሥౝڡ参与合ͻ，能աᮋѾڡᖍԩ解х᫈

题的思路ǌ解х᫈题᣿程中能ա˟ү࠭රܳನ的方ขǌ解х᫈题˨Ց௧աЦ有Ԧ思的习ਅ

和能ҧ. 
4. 关ฌࠫፇ᝷的理解ඵ平和应用能ҧ的ក价. 
ࠫ̆Цʹፇ᝷的ក价，应សฌਓંଧ实质，ᥘВ形式的ᝮॺ和౎஡的ᑀឮ，Ꮻ应考ಊ

学生௧ա൤ᆸ理解̀ᤈ˔ፇ᝷的౎件ǌፇ᝷ǌΎ用ᔵڊ，能աᤂ用ᤈ˔ፇ᝷解хእӭ的᫈

题等. 
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第一段஡字ਓښळᡑ学生

思考：᜺ࠣǌए᧚ǌ࿯฾४҂

的ፇ౧ళ必൤ᆸ，̰Ꮻᝣគ证

明的必要性. 
ܸಞ的ا义௧：数学࿇ݠ

一ಥಪງՁᔴǌ生生不ৌ的ܸ

ಞ .  Цʹ҂本ቦ，ਓښळ࠮学

生ᝣគ定义和公理ܸ̆ܫಞ的

ಪᦊ，௧证明的基ᆩὙ定理ǌ

଎᝷等ܸښಞ的上ᦊ，௧ႀ定

义ǌ公理ึ生出౏的.
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definition .

.

.  .

.  

.

.  

 a b  a c b c

1   定义与命题��

教ߦ目ಖ὘

1 .  ̀解定义ǌ命题的ե

义，͘ӝ分命题的౎件（题

᝺）和ፇ᝷，͘ં命题ஈиੇ

 .౧��ᥧ˦��”的形式ݠ“
2. ̀解ᄾ命题ǌϜ命题的

ե义，能ᤰ᣿ЦʹΓߕ理解Ԧ

Γ的ͻ用，ᅼ᥋Ѿ用ԦΓ可̿

ឭ明（证明）一˔命题௧Ϝ命

题.
一˔命题分解˞“౎࠲ .3

件”和“ፇ᝷”ːᦊ分，௅௧

本ᓬ的重ག，˷௧ᬲག. 

ό1ύᤈ˔᫈题˟要௧ळᡑ学

生ฌਓ：ښ数学学习中ੈ̓͘

᥅҂᝵ܳ概ঐ，Ϝݠ不ࠫᤈ̏

概ঐ下定义，ѿ̡ࡃ௄ข理解

ᤈ̏概ঐ，̿ᒱ௄ขᤉ行൤࣢

的̔ื. Գܱ，要ᤉ行ˑಫ的᝷

证，˷必ᮌᯫЏࠫਫ਼๘ԣ的概

ঐ下定义. 

ό1ύ

ό2ύ

ᝬʷᝬ
ᝨ学生回ॺ一̏概ঐ的定义，一方᭧复习̀有关内ࠔ，Գ一方᭧Ύ学生初൦̀解ፌ数学概ঐ下

定义的方ข. 

ό2ύᤈ᧗̿Ғ᭧学᣿的内ࠔ˞Γ，ឭ明̤˦௧命题，̤˦不௧命题. 要ර学生理解命题的ե义. 
ࠫ̆命题的定义，要અͱ“判ல”和“ឦԲ”ᤈːག. 判லࡃ௧ࠫ思፥ࠫ៶有ਫ਼ᐰ定ੋ有ਫ਼ա

定的思፥形式. 命题௧᛫᣺判ல的ឦԲ，ڂ൥命题必ᮌᐰ定一件事ྭ௧̤˦ੋᏨ不௧̤˦. Γݠ，

౧Տͯ角不等，ᥧ˦ː直线不平行”˷௧命ݠ“，౧Տͯ角ᄱ等，ᥧ˦ː直线平行”௧命题ݠ“

题. ͮࣳ不௧ਫ਼有的ឦԲᦐ௧命题，ݠႡ᫈Բࡃ不௧命题. 要ӝ分̤˦௧命题，̤˦不௧命题，可̿

ፇ合教科书中的ЦʹΓߕͻ̏ឭ明，ᝨ学生̀解ࡃ可̿̀，不必ງቃ. 
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��第八章 平行线的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. ႕. 
2. ႕. 

˸ᮥ���

1 ౧直线ݠ（1）.  A Bľ线段 
CD，ࣳ˅ AB ̔ CD ̆
ག E，˅ CE = DE，

ᥧ˦直线 AB ࡃ௧线段 
CD 的垂直平分线. 

౧直线 AB ௧线段 CDݠ（2）
的垂直平分线，ᥧ˦：

① ABľCDὙ Ł AB 平
分 CD. 

2.（1）（2）（4）（6）௧命题. 
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A

B  a b  a b

C

D

E .  

.  

condition conclusion .  

.  

.  

A B C .  

true statement .  .  

D E .  false statement .  

.  

counter example .  

.

1   定义与命题��

ᝬʷᝬ
ᤈ᧗ፌ出的五˔命题中，

（ A ）（ B ）（ C ）௧ᄾ命题，

（ D ）（ E ）௧Ϝ命题. ൥ܫ的教

学重ག௧ᝨ学生અͱፇ౞ྲढ़

౧��ᥧ˦��”，ᤉᏫݠ“

概઺४出：命题ᦐ௧ႀ౎件和

ፇ᝷ːᦊ分组ੇ的，౎件ࡃ௧

௧ႀࡃፃᅼ᥋的事ᮊ，ፇ᝷ࣃ

 .ፃᅼ᥋的事ᮊ଎ல出的事ᮊࣃ
教学௑，应˟要ᝨ学生ᤰ

᣿ࠫਫ਼ፌΓߕ的学习，ᤪ൦感

ৢǌʹ͘命题的ե义和ፇ౞，

不要ᝨ学生఻೚ᝮॺ. 

ό1ύښԬᤘ命题௑，ᬔ“ݠ

౧��ᥧ˦��”ᤈመЍ分౎

件的Ϝᝓ判ல形式ܱ，ᤇ有ᄵ

႕ᤌଌឈ的እӭ判ல形式. 要ळ

学生ᤪ൦ྀ৙命题Ԭᤘ的ᤈ࠮

ːመ形式. ښӝ分一˔እӭ判ல

的౎件和ፇ᝷௑，学生可能͘

出ဘڈᬲ. ˞൥，要ંእӭ判ல

൤ᆸڡஈиੇ“ݠ౧��ᥧ˦

��”的形式. ஈи௑，Զ要ю

ό1ύ

ό2ύ

ό3ύ

ᆸԁ௑，不必ूូፒ一. 教学௑，可ፇ合ࣃ学᣿的命题ࠫ学生ᤉ行ᝫጷ. 

ό2ύڂ˞判ல有൤ᆸ和ᩲឨːመ，ਫ਼̿命题ᄱ应ڡ有ᄾ命题和Ϝ命题˨分. 学生ྀࣃ৙̀ॢܳᄾ

命题，ͮࠫϜ命题ᤈ一概ঐԂ௧初次ଌᝏ. 教学௑，తݞ能ፇ合ᄾ命题和Ϝ命题的Γིࠫߕᝯ解. 要
ूូឭ明ᄾ命题ښ౎件Цܬ௑，ፇ᝷௄一Γܱੇڡቡ. ᏫϜ命题ښ౎件Цܬ௑，ፇ᝷Ԃ不能δ证঴

௧ੇቡ. 应շង学生，数学中ႀ̆Ϝ命题的ښߛ，ਫ਼̿ࠫ命题的证明ࡃ௧ӡ分必要的̀. 

ό3ύࠫ̆Γ题中判லᄾ命题和Ϝ命题的方ข，应ᝨ学生Ѝ分᛫᣺，ᤉᏫळ࠮学生ʹ͘：要ឭ明

一˔命题௧Ϝ命题，ᤰ࣢ˡ出一˔ԦΓࡃ可̿̀. Տ௑，与Ғ᭧的内ࠔᄱ֐应：要ឭ明一˔命题௧

൤ᆸ的，௄᝷ᰎ证ܳ࠶˔ྲ൴的Γߕ，˷௄ขδ证命题的൤ᆸ性. 
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 x x  x

 a b  a ab b a b  .

��第八章 平行线的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

౧Տ一平᭧内的ː౎ݠ（1）.1

直线垂直̆Տ一直线，

ᥧ˦ᤈː౎直线平行.
              ᄾ命题. 
౧ː˔角௧ᩩ角，ᥧݠ（2）

˦߲̓的和௧᧽角. 
           Ϝ命题. 
（3）ː౎直线ᜂ第三౎直线

ਫ਼੕，ݠ౧Տஸ内角̉

ᛪ，ᥧ˦ᤈː౎直线平

行. 
           ᄾ命题. 
౧一˔数௧᠇数，ᥧݠ（4）

˦ᤈ˔数0̆࠵. 
           ᄾ命题. 

2. （1）Ϝ命题. 方程 
x - 5
2

 = 
3 - x
3

 的解不௧ x = 4.

    （2）Ϝ命题. ᣸᫂˞ 1 的൤方形和有一˔角௧ 60c的᣸᫂˞ 1 的ᖦ形不全等.
    （3）Ϝ命题. े a = b = 1 ௑，a2 + ab + b2 = 3，Ꮻ（a+b）2 = 4.
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2   证明的必要性��

˸ᮥ���

1.（1）౎件：ː˔三角形的ː

᣸ԣХ݃角分ѿᄱ等. 
ፇ᝷：ᤈː˔三角形全

等. 
ᄾ命题. 

（2）౎件：ː˔角௧一˔直

角三角形的ː˔ᩩ角. 
ፇ᝷：ᤈː˔角̉͸. 
ᄾ命题. 

（3）౎件：ː直线平行. 
ፇ᝷：Տͯ角ᄱ等. 
ᄾ命题. 

2.（1）Ϝ命题. Γݠ：े a = 0 
௑，ᾚaᾚ= 0. 

（2）ᄾ命题. 
（3）Ϝ命题 .  Γݠ：∠α = 

30c，∠β = 60c，∠γ = 
30c，໘ᡜ∠α +∠β= 
90c，∠β +∠γ = 90c，
ͮ∠α  +∠ γ =  60cķ 
90c.

教ߦ目ಖ὘

1. ፃԋ᜺ࠣǌᰎ证ǌॆጪ等᣿程，Ύ学生ࠫႀᤈ̏方ขਫ਼४҂的ፇ᝷̗生খႡ，̿൥༏发学生

的݉ݞॷ理，̰Ꮻᝣគ证明的必要性，۲Щ学生的଎理ਓគ. 
2. ʹ͘ೝᰎ数学ፇ᝷的࣢用方ข：实ᰎᰎ证ǌˡ出ԦΓǌ଎理等. 

ͮ，ፃ४҂̀ॢܳ൤ᆸ的ፇ᝷ࣃҒ的学习中，学生ᤰ᣿ଊጊ（᜺ࠣǌ฾᧚ǌ实ᰎǌॆጪ）̿ښ

ࣳ෥有ᤉ行ˑಫ的证明（ᙊཀྵ学生߲ࠫ̓的൤ᆸ性˷௧ᝣ可的，ࣳ˅Ѿ用ᤈ̏ፇ᝷解х̀一̏እӭ

的᫈题），ڂᏫࠔ௜ፌ学生ᤵੇ一̏ᩲᝀ，ᝣ˞ᤰ᣿ଊቃ४҂的ፇ᝷ᦐ௧൤ᆸ的. 本课௑开ࡃݽ௧

要学生ࠆ᜽ᤈ一ག，ᝨ学生ᝣគ҂ଊቃ४҂的ፇ᝷ళ必可᭥，ࡃ௧可᭥的，˷ᭊ要ᤉ行ˑಫ的଎理

᝷证. ˞̀᣺ੇᤈ一ᄬ的，教科书ᯫЏ安ଆ̀一˔活ү，˟要ᝨ学生ᤰ᣿ए᧚४出࿯ਇ，ͮए᧚௅

有ឨࣀ，ԡ有ࡍ限性，ڂ൥ႀए᧚ਫ਼४҂的ፇ᝷Χϙ४খႡ. 
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书
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a

��第八章 平行线的有关证明

ϢʷϢ

教科书гፌ出ї˔Γߕ，

ᝨ学生ᤉ行࿯ਇǌᰎ证，ᄬ的

௧ᝨ学生ࠫ᜺ࠣ与ॆጪਫ਼४҂

的ፇ᝷̗生খႡ，ᤉᏫ思考：

টನ੦能ல定一˔数学ፇ᝷௧

൤ᆸ的քὝ

ࠫ̆᫈题（1），n = 0，
1，2，3，4，5，6，7，8，9，

10 ௑，n2 - n + 11 的ϙ分ѿ

˞ 11，11，13，17，23，31，

41，53，67，83，101，全௧质

数，Ꮻ n = 11 ௑，n2 - n + 11
的ϙ˞ 121 = 112. 

ࠫ̆᫈题（2），े一˔ட

数˞ 1 ੋ᠇数௑，ᤈ˔数等̆

.的ψ数߲̆࠵ੋ
ࠫ̆᫈题（3），࠵明的ឭ

ข௧൤ᆸ的. 

ό1ύႀ上ᤘ内ࠔΨᤉ学生ງ

҉理解“要判ல一˔数学ፇ᝷

௧ա൤ᆸ，̩̩Κ᭥ፃᰎǌ᜺

ࠣੋ实ᰎ௧不ܵ的，必ᮌ一൦

一൦ǌ有ಪ有据ڡᤉ行଎理”

的ե义. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ᤈ四˔图形ᦐࠔ௜ፌ̡一̏᜽ᝀ上的ᩲᝀ. 教学中，应ᯫЏᴂҵ学生ឭ出ᒭࣂ的感ᝀ，г实ᬅ฾

᧚一下，ᆸᝣੋա定ᒭᢶ的ᄾ实感ᝀ. 
（1）可能有学生感ᝀ图中ː౎线段᫂ए不等，ͮ实ᬅ฾᧚可̿发ဘ߲̓௧ᄱ等的. 
（2）可能有学生感ᝀ线段 a 与线段 d ښՏ一直线上，Ꮻ实ᬅ上，线段 b 与线段 d ښՏ一直线上. 
（3）可能有学生感ᝀː౎线段不一ನ᫂，Ꮻ实ᬅ上，ː౎线段一ನ᫂. 
（4）可能有学生感ᝀ图中的四᣸形Ք᧗Ѣ，ͮᤰ᣿直ࡇඋᣗ，四᣸形的四౎᣸௧直的，ࣳ˅᫂

ए௧ᄱ等的，௧൤方形. 

ό1ύ

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
. 

山
东

教
育

出
版

社
. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
=

山
东

教
育

出
版

社
= 0

山
东

教
育

出
版

社
0，

山
东

教
育

出
版

社
，

7

山
东

教
育

出
版

社
7，

山
东

教
育

出
版

社
，8

山
东

教
育

出
版

社
8，

山
东

教
育

出
版

社
，9

山
东

教
育

出
版

社
9，

山
东

教
育

出
版

社
，

+

山
东

教
育

出
版

社

+ 1

山
东

教
育

出
版

社

11

山
东

教
育

出
版

社

1 的

山
东

教
育

出
版

社

的ϙ

山
东

教
育

出
版

社

ϙ分

山
东

教
育

出
版

社

分ѿ

山
东

教
育

出
版

社

ѿ

1

山
东

教
育

出
版

社

13

山
东

教
育

出
版

社

3，

山
东

教
育

出
版

社

，1

山
东

教
育

出
版

社

17

山
东

教
育

出
版

社

7，

山
东

教
育

出
版

社

，2

山
东

教
育

出
版

社

23

山
东

教
育

出
版

社

3

6

山
东

教
育

出
版

社

67

山
东

教
育

出
版

社

7，

山
东

教
育

出
版

社

，8

山
东

教
育

出
版

社

83

山
东

教
育

出
版

社

3，

山
东

教
育

出
版

社

，1

山
东

教
育

出
版

社

10

山
东

教
育

出
版

社

01

山
东

教
育

出
版

社

1

Ꮻ

山
东

教
育

出
版

社

Ꮻ n

山
东

教
育

出
版

社

n =

山
东

教
育

出
版

社

= 1

山
东

教
育

出
版

社

11

山
东

教
育

出
版

社

1 ௑

山
东

教
育

出
版

社

௑

的ϙ˞

山
东

教
育

出
版

社

的ϙ˞ 121

山
东

教
育

出
版

社

121 = 

山
东

教
育

出
版

社

 = 11

山
东

教
育

出
版

社

11

ࠫ山
东

教
育

出
版

社

ࠫ̆山
东

教
育

出
版

社

̆᫈山
东

教
育

出
版

社

᫈

˞山
东

教
育

出
版

社

˞ 1山
东

教
育

出
版

社

1

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ψ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ψᤉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤉ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生ງ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ງ

一

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一˔

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

˔数

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

数学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学ፇ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ፇ᝷

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᝷

̩

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̩̩

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̩Κ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Κ᭥

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᭥ፃ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ፃᰎ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᰎ

௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௧不

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不ܵ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ܵ的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，必

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

必

有

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

有ಪ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ಪ有

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

有据

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

据ڡ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ڡ

的ե义

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ե义. 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

. 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᬤ۶ጷ˸

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᬤ۶ጷ˸

1山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

1 山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社.  

山
东

教
育

出
版

社.  

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
b

山
东

教
育

出
版

社
b

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
a

山
东

教
育

出
版

社
a

山
东

教
育

出
版

社

应山
东

教
育

出
版

社

应ᯫ山
东

教
育

出
版

社

ᯫ



஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

65

2   证明的必要性��

2. 不൤ᆸ. ڂ˞（a + b）3 
=（a + b）2（a + b）
=（a2 + 2ab + b2）（a + b）
= a3 + 3a2b + 3ab2 + b3.

3. 不一定. े n = 6 ௑，

n2 + 3n + 1 = 55 = 5×11.

឴ʷ឴

൥᫞឴ె料ҧ图Ύ学生ᝣ

គ҂，̩ႀї˔ྲ൴ৱцॆጪ

出౏的ፇ᝷ࣳ不可᭥，ԁΎݠ

ᠠ马ᤈನ的Րࠒ，ॆጪ的ፇ᝷

˷ᬲВᩲឨἿ

˸ᮥ���

1. ᤈ˔࿯ਇ不൤ᆸ，े n = 40 
௑，式ߕ n2 + n + 41 的ϙ˞ 
402 + 40 + 41 = 412 ，௧一˔

合数. 
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3. AB DE BC EF ABC 

DEF 

.  

.  

A
D

C

F

GB

E
  

.  

  Euclid

 Elements

.  

.  

��第八章 平行线的有关证明

2. 可̿४҂ፇ᝷：ਫ਼有݉数ᦐ

可̿᛫ᇨ˞ː˔ᄱ᥶ᒭཀྵ数

的平方ࣀὙͮࠫ̆Ϧ数，ѷ

不一定能᛫ᇨੇː˔ᒭཀྵ数

的平方ࣀ，Γࡃ 10，ݠ不能

иੇː˔ᒭཀྵ数的平方ࣀ. 
图， ∠ABC = ∠DEF. 一ᓊݠ .3

౧ː˔角的ː᣸分ѿݠ，ڡ

平行，ᥧ˦ᤈː˔角ᄱ等ੋ

̉ᛪ. 可̿Ѿ用平行线的ྲག

ҫ̿解᧖. 

教ߦ目ಖ὘

1. ̀解基本事实ǌ定理的

ե义，初൦ʹ͘公理ӑ思ਇ，

ࣳ̀解本套教科书ਫ਼᧔用的基

本事实. 
2 .  ᤰ᣿̮ፁൗї᧗४的

ǒԔ本Ǔ，Ύ学生感受公理ӑ

方ขࠫ数学发࡙和Ψᤉ̡ዝ஡

明ᤉ൦的价ϙ. 

开᫃᜹山，直ଌᤉК˟

题“ݠ͵证明一˔命题௧ᄾ命

题”，教学中，可̿组ጻ学生ࡃᤈ一ភ题ᤉ行ᆑᝧ，ښᆑᝧ的基ᆩ上，ᝨ学生᫞឴教ె中有关ൗї

᧗४ǒԔ本Ǔ̿ԣ公理ӑ思ਇ的̮ፁ，Ψᤉ学生̀解公理ǌ证明ǌ定理等概ঐ. 
ൗї᧗४的ǒԔ本Ǔ中， 公理与公᝺௧有ӝѿ的. 一ᓊᝣ˞，ǒԔ本Ǔ中的公᝺ਫ਼᫨ᤘ的内ࠔ

௧ї͵图形ྲ有的，ϸ“ݠ౧ː౎直线与Գ一౎直线ᄱ̔，ਫ਼ੇ的ՏΟ内角的和̆࠵ː直角，ᥧ˦

ᤈː౎直线ښᤈ一Ο必ᄱ̔”（ᤈࡃ௧ᗃՐ的第五公᝺）ὙᏫ公理ਫ਼᫨ᤘ的内ࠔ௧ᤰ用的，ݠ“等

᧚ҫ等᧚Х和ᄱ等”. ښᤃဘ̽ї͵学中不г用“公᝺”ᤈ一షឦ̀，ፒሦ˞“公理”. ͻ˞教师， 
可̿̀解ᤈ一ག，ͮ不要Ք学生̮ፁ. 
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3   基本事实与定理��

ό1ύ实ᬅ上，ᤈМ౎基本事

实ښҒ᭧学习中ᦐហጺଊጊ᣿

̀，学生߲ࠫ̓的൤ᆸ性௧ᆸ

η的. ဘښ直ଌ੾ᝣᤈМ౎基本

事实，߲ࣳ̿̓ͻ˞证明的出

发གԁ可，不必ᝧ᝷ᤈ̏命题

的൤ᆸ性. 
ᭊ要ឭ明的௧，ͻ˞数学

教学内ࠔ的基本事实与ͻ˞数

学科学的公理௧有ӝѿ的 .  数
学科学要ර߲的公理Цܬ࿘ቡ

性ǌ߹ܬ性ǌ和ៈ性，Ꮻ数学

教学内ࠔ中的基本事实不ᭊ要

߹全Цܬᤈ̏ྲढ़. ǒಖюǓଢ

出的ᤈМ౎基本事实，有的ښ

数学科学中ࡃ不௧公理，Ꮻ௧

可̿证明的定理，ͮ考ᘽ҂ᤈ

̏ፇ᝷ॢ明௭，学生证明的ᬲ

एᤇඋᣗܸ，˞̀ѓᣐ学生学

习的᠇ઞ，ښ不ॖ־学科ፇ౞

的基ᆩ上，࠲ᤈ̏定理˷ͻ˞

公理ᄺॠ. ࠫ൥，教师应ॷ中有

数，ͮ不必Ք学生ᝯ解. 

ό1ύ

Γ

教科书中第一次ˑಫڡ证明ї͵定理，ڂ൥ᤈ᧗̿Γ题的形式նဘ，̿ᝨ学生初൦ʹ͘证明的

思路与书и的᣿程. 
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��第八章 平行线的有关证明

ό1ύႀ̆基本事实和定理的

数᧚不能ܺܳ，̰Ꮻᄾ命题不

一定ᦐͻ˞基本事实ੋ定理ଢ

出. Γݠ，“垂直̆Տ一౎直线

的ː౎直线平行”௧ᄾ命题，

ͮ不ͻ˞基本事实，˷不ͻ˞

定理. 不ͻ˞基本事实ੋ定理的

ᄾ命题不能ͻ˞证明命题的ಪ

据. ᒰ̆Ϝ命题，ᐰ定不௧基本

事实ੋ定理. ̿上їག，ᦐ应Ք

学生ᝯຍ. 

ό2ύ下一课௑࠲开ݽ证明

有关平行线的定理，˞൥，ᤈ

一课௑࠲߹ੇǒಖюǓ中要ර

的ǌښ平行线˨Ғ的ǌ证明平

行线ᭊ要用҂的一̏እӭ定理. 
，课۶上一一证明ᤈ̏定理ښ

可能௭४ᣗ˞౲ྌ，Գܱ௑ᫎ

˷不Њ᝵，ڂ൥，ᦊ分定理的

证明，ஊ҂课Ց的习题中 .  ͮ
考ᘽ҂ட套书的ፒ一，̿ԣΧ

̆学生࠲౏的Ύ用，本套书࠲

ᤈ̏定理ᦐښ൤஡中Ꭽѵ出౏. 
˞൥，ᤈ᧗明ᆸଢ出ᤈ̏定理

可̿证明，教学中ಪ据实ᬅৱ

ό1ύ

ό2ύ

ц，ᆸ定ښ课۶上ᤇ௧课Ց߹ੇᤈ̏定理的证明. 

ᬤ۶ጷ˸

1. 基本事实和定理的СՏག௧：第一，߲̓ᦐ௧ᄾ命题Ὑ第二，߲̓ᦐ可̿ͻ˞证明的Κ据. ߲̓

的不Տག௧：基本事实（ͻ˞公理ᄺॠ）的ᄾ实性௧ᤰ᣿实᡻证实的，Ꮻ定理的ᄾ实性必ᮌᤰ᣿

଎理证明. 
.ᅼ：∠α +∠β = 90c，∠α +∠γ = 90c，ර证：∠β =∠γࣃ .2

证明：ı∠α +∠β = 90c，∠α +∠γ = 90c（ࣃᅼ），

İ∠β = 90c- ∠α，∠γ = 90c- ∠α（等式的性质）.
İ∠β =∠γ（等᧚̽૱）.
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1.  AB  CD  O AOC 

.  

COB BOD DOA .  

  

A
D

B
C

O

2. .  

 AB CD  O   

.  

.  
  

D B

C

O
A

3. A B C D E .  

A  B .

B  C .

C  D .

D  E .

.   A  C 

3   基本事实与定理��

឴ʷ឴

˟要ࠫǒԔ本Ǔ的̗生ǌ

ळᤉǌॖ־ԣਓ义ͻ̮̀ፁ. ݠ
౧有可能，可̿ፇ合ဘ实社͘

஋෵ǌข॥等ᤉ一൦ឭ明公理

ӑ思ਇ的重要ਓ义.

˸ᮥ���

1. 证明：ı∠AOC ௧直角（ࣃ

ᅼ），

İ∠AOC = 90c（直角等̆

90c）.
ı A O B ௧ 一 ౎ 直 线 （ ࣃ

ᅼ），

İ∠COB =  180c- ∠AOC = 
180c- 90c= 90c（ᛪ角的定

义）.
İ∠COB ௧直角（90c的角

௧直角）.
Տ理可证∠BOD，∠DOA ᦐ
௧直角.

2 .  证明：∠1 和∠2 是对顶角

，（ᅼࣃ）

İOA 与 OB ̉˞ԦՔण᫂线

（ࠫᮇ角的定义）.
İ∠AOB ௧平角（平角的定义）.
Տ理，∠COD ˷௧平角.
İ∠1 和∠2 ᦐ௧∠AOC 的ᛪ角（ᛪ角的定义）.
İ∠1 = ∠2（等角的ᛪ角ᄱ等）.

౧ Aݠ .3  ४͖，ᥧ˦五̡ᦐ४͖Ὑݠ౧ C  ४͖，ᥧ˦ᒰ࠶三̡४͖. 
ଢᇨ： ႀܸ̆ࠒᦐ෥有ឭᩲ，ਫ਼̿ݠ౧ A  ४͖，ಪ据 A  ឭ的可଎出 B  ४͖ὙB  ४͖，ಪ据 B  ឭ
的可଎出 C  ४͖ὙC  ४͖，ಪ据 C  ឭ的可଎出 D  ४͖ὙD  ४͖，ಪ据 D  ឭ的可଎出 E  ४͖. ᤈ
ನ，A ，B ，C ，D ，E  五̡ᦐ४͖. ݠ౧ C  ४͖，ᥧ˦可଎出 D ，E  ˷४͖，ͮ௄ขᆸ定 B ，A  ௧
ա४͖. ਫ਼̿，ᒰ࠶三̡४͖. 
本题可̿ᝨ学生ᤉ行଎理的初൦ᝫጷ.
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

��第八章 平行线的有关证明

教ߦ目ಖ὘

1. 初൦̀解证明的基本൦

ᰡ和书иಫ式. 
2 .  ͘ಪ据基本事实“Տ

ͯ角ᄱ等，ː直线平行”౏证

明“内ᩲ角ᄱ等，ː直线平

行”“Տஸ内角̉ᛪ，ː直线平

等”，ࣳ能እӭ应用ᤈ̏ፇ᝷. 
证明᣿程中，发࡙初ښ .3

൦的໦ፂ଎理能ҧ. 

本ᓬ࠲证明平行线的有关

判定定理. 上一课௑ࣃፃ明ᆸ̀

基本事实“Տͯ角ᄱ等，ː直

线平行”，ڂ൥，本课௑̿࠲ᤈ

˔基本事实˞基ᆩ证明Գܱː

˔判定定理：“内ᩲ角ᄱ等，ː

直线平行”“Տஸ内角̉ᛪ，ː

直线平行”，ࣳѾ用判定定理解

х一̏እӭ的᫈题. ˞൥，教科

书ᯫЏ开᫃᜹山，ळ࠮学生回

ॺ平行线的判定౎件，要ර学

生Ѿ用基本事实证明Х̵的判

定౎件. 

教学中，थᝬᝨ学生Џᒭ˟证明有关定理ὙཀྵՑ࠲学生的证明᣿程ட理出౏ὙతՑг与教科书

中的ಫ式ᤉ行උࠫ，感受证明的᣿程和ಫ式᜻ᔵ. 
ᒰ̆Џ证明哪一˔判定定理，ࣳ෥有一定˨᜻. ेཀྵ，᭢গ的教科书Զ能Ϣ出౽መᤥહ，ͮ教

学௧үগ的ǌ生ੇ的，教学中应ᮋ应学生ဘڤ的࿄ц，ԣ௑ᤉ行ូட. 
学生的证明ళ必和教科书߹全一ᒱ，ࣃݠፃ证明᣿“内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行”Ց，г证明

“Տஸ内角̉ᛪ，ː直线平行”௑，ࡃ不一定ᦐ用Ԕ౏的基本事实“Տͯ角ᄱ等，ː直线平行”，

可̿ᤂ用“内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行”. ঴˨，Զ要学生的证明有理有据，ࡃ应ፌ́ᴂҵ. 
ेཀྵ，一定的ಫ式᜻ᔵ௧必ᮌ的. ښ证明的初ݽ᫽段，一定要᫹ൣ学生ຉ๶一̏证明的出发ག

和᡺൦等ဘ៶. 教学中要ळ࠮学生明ఁဘښ证明的出发ག有哪̏，哪̏概ঐǌขѷǌ基本事实ǌ定

理ੈ̓可̿Ύ用，有̏ፇ᝷ᙊཀྵੈ̓ࣃଊጊ᣿，ͮੈ̓ᤇ෥有ˑಫ证明，ڂ൥ဘښᤇ不能用. 要Ύ
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学生̰ї͵证明的开ݽ᫽段ࡃᝣគ҂，证明的Κ据Զ能௧有关概ঐ的定义，ਫ਼᜻定的基本

事实ԣࣃፃ证明的定理，᫹ൣ学生ં̿Ғਫ਼学的ፇ᝷不Ϝ思ጊڡ用౏ͻ˞本ቦ证明的Κ据. 
ྲѿڡ，ͻ˞证明的初ݽ᫽段，˞̀Щੇ学生证明“有理有据”的习ਅ，本ቦ内ࠔ的有关

证明ᦐហጺฌ明̀理ႀ，教学中˷应ࡊ᧚要ර学生ᤈನϢ，Տ௑ᤇ应要ර学生ឭ明ХΚ据

的合理性. ेཀྵ，࠲ښ౏的学习中，ښ学生ࣃፃЩੇˑ៟的学习গए˨Ց，可̿不гඈ一൦

ᦐฌ明理ႀ. 

ᝬʷᝬ
“ᝬ一ᝬ”的ᄬ的௧Ѿ用平௑ႇ平行线的一መ方ขळ出平行线的Գ一判定定理，ࣳႀ

൥解᧖̿Ғͻ图的᥋理. 学生可̿Ѿ用“内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行”ឭ明ᤈː౎直线平行. 
教学中ᤇ可̿ᝨ学生Ѿ用੤݀的直ࡇǌ三角౜等ࢺЦঌૹڡͻ出平行线，ࣳឭ明ᄱ应

的᥋理. ᤈನ，学生可能出ဘܳመͻ平行线的方ข，ឭ明᥋理的方ข可能更˞ܳನ，ᤈನ的

教学更˞开ஊ. 
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��第八章 平行线的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. （1）൤ᆸ，理ႀ：Տͯ角ᄱ等，ː直线平行. 
（2）不൤ᆸ，ڂ˞ႀ“∠4 +∠5 = 180c”Զ能଎出“l1 ĩ l2”，଎不出“l3 ĩ l4”. 
（3）൤ᆸ，理ႀ：内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行. 
（4）൤ᆸ，理ႀ：Տஸ内角̉ᛪ，ː直线平行. 
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4   平行线的判定定理��

2. b ĩ c.
证明：ıb ľ a（ࣃᅼ），

İ∠1 = 90c（垂直的定义）.
ԡıc ľ a（ࣃᅼ），

İ∠2 = 90c（垂直的定义）.
İ∠1 =∠2（等᧚̽૱）.
İb ĩ c（Տͯ角ᄱ等，ː直

线平行）.

˸ᮥ���

1. 方ข 1：证∠3 =∠2；

方ข 2：证∠4 =∠2；

方ข 3：证∠5 +∠2 = 180c.

（如图）

2. 证明：ı∠ABP + ∠BPC = 180c（ࣃᅼ），

İ∠ABP = 180c- ∠BPC（等式的性质）.
ı∠BPC + ∠BPD = 180c（1 平角 = 180c），

İ∠BPD = 180c- ∠BPC（等式的性质）.
İ∠ABP = ∠BPD（等᧚̽૱）.
ı∠1 = ∠2（ࣃᅼ），

İ∠EBP = ∠BPF（等᧚̽૱）.
İ EB ĩ PF（内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行）.

（第 1 题）
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3. CD ACB DCB AED .

 DE BC.  

A

D E

B C
  

��第八章 平行线的有关证明

3 .  证明：ı  CD 平分∠ACB
，（ᅼࣃ）

İ ∠BCE = 2∠DCB = 80c
（角平分线的定义）. 
ı ∠AED = 80c（ࣃᅼ），

İ ∠BCE = ∠AED（等᧚̽

૱）. 
İ DE ĩ BC（Տͯ角ᄱ等，

ː直线平行）. 
4. 可̿Ѿ用“Տͯ角ᄱ等，ː

直线平行”ੋ“Տஸ内角̉

ᛪ，ː直线平行”ឭ明᥋理. 

教ߦ目ಖ὘

1 .  ଂଧ平行线的性质定

理：ː౎平行直线ᜂ第三౎直

线ਫ਼੕，Տͯ角ᄱ等，*̀解ᤈ

˔定理的证明Ὑ证明平行线的

性质定理：ː౎平行直线ᜂ第

三౎直线ਫ਼੕，内ᩲ角ᄱ等（ 
ੋՏஸ内角̉ᛪ）Ὓ解平行

̆Տ一౎直线的ː౎直线平行. 
与Ғ一ᓬ判定定理的ښ .2

ᐏ系中，ʹ̉͘ᤤ的思፥᣿程. 
证明᣿程中，ᤉ一൦ښ .3

理解证明的൦ᰡ，ಫ式和方ข. 
本ᓬ࠲证明平行线的有关性质定理. ǒಖюǓ中࠲判定定理“ː直线平行，Տͯ角ᄱ等”的证

明ͻ˞ᤥ学内ڂ，ࠔ൥，教科书ᯫЏնဘ̀ᤈ一定理的证明᣿程，Ι学有͸ҧ的学生ᒭ˟᫞឴Ὑཀྵ

Ց̿ᤈ˔性质定理˞基ᆩ证明Գܱː˔性质定理，ेཀྵ，˞̀ᥘВӭូ，ᤈ᧗̩̩նဘ̀Х中一˔

定理的证明᣿程，Գ一˔定理的证明̔ႀ学生߹ੇ. 
ࠫ̆ᤈ˔ဗᓬ的ܫ理，可̿ዝͫ̆上一课௑，ᯫЏ要ර学生Ѿ用“ː直线平行，Տͯ角ᄱ等”

ᒭ˟证明“ː直线平行，内ᩲ角ᄱ等”“ː直线平行，Տஸ内角̉ᛪ”ὙཀྵՑ࠲学生的证明᣿程ட

理出౏ὙతՑг与教科书中的ಫ式ᤉ行උࠫ，感受证明的᣿程和ಫ式᜻ᔵ. ˷可̿和教科书的ᮋऀ

一ᒱ，ᯫЏ᫞឴第一˔性质定理的证明᣿程，感受证明᣿程中的一̏ጺᓬ᫈题，ݠ，ݠ͵ႇ出图

形，ݠ͵ፇ合图形и出ࣃᅼǌර证的，证明᣿程中ඈ一൦଎理的理ႀ等ὙཀྵՑ，ஊ੤ᝨ学生࿘ቡ߹
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5   平行线的性质定理��

ό1ύ

ੇ第二˔定理的证明，гᤉ行

̔ืកౢ. 

ό1ύᤈ˔定理的证明௧ᤥ

学内ࠔ，Ι学有͸ҧ的学生᫞

឴. 证明᣿程中᧔用̀Ԧ证ข，

Ց᭧的学习中˄᫃͘ᤉ行Ԧ证

ข的̮ፁ，ڂ൥，थᝬ教师̓

，ᤈ᧗不要ଢԦ证ข的概ঐښ

证߹˞ൣ，˷不гښጷ习中出

ဘ，ఇ௑不要ර学生ଂଧԦ证

ข，更不要ර学生ଂଧԦ证ข

的证明൦ᰡ. 

ਇʷਇ

教学中应សूូ学生ү

੤ǌү԰ǌүᑨ的实᡻，ूូ

学生的直ଌፃᰎ，ұҧᝨ学生

的活ү中ᖍԩᅼគࣂᒭښ .  ᤈ
᧗，应សᴂҵ学生Џ࿘ቡ思考. 
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ᤰ᣿ї˔课௑的学习，学

生ࣃፃ证明̀ᔪࣰ定理，有̀

一定的证明ፃᰎ，ԣ௑ட理ፃ

ᰎӡ分必要，˞൥᝺ᝠ̀ᤈ˔

“ᝬ一ᝬ”，ळ࠮学生回顾证

明᣿程，೛理证明活ү中的ፃ

ᰎ，̿ଢӤ学生的证明能ҧ. 
证明一˔命题的˟要ဗ

ᓬ，ࣳ෥有一˔ፐࠫፒ一的ឭ

ข，下᭧௧一˔可Ι参考的ឭ

ข：（1）理解题ਓὙ（2）ಪ据

题ਓ൤ᆸႇ出图形Ὑ（3） ಪ据

题ਓи出“ ࣃᅼ”和“ර证”Ὑ

（4）分ౢ题ਓ，ଊጊ证明的

思路Ὑ（5）Κ据࠭ර的思路，

ᤂ用数学ኀ号和数学ឦᝓ，有

౎理ǌຍఁڡи出证明᣿程Ὑ

（6）ೝಊ᛫᣺᣿程௧ա൤ᆸǌ

߹ؓ. 
教学中，不必要ර学生

有一˔ፒ一的ፇ᝷，Զ要学生

能ܵಪ据ᒭࣂ的理解，ᤰ᣿ˡ

Γ，用ᒭࣂ的ឦᝓҫ̿回ንԁ

可. 

  a b    a

b  c .  

.  

.  
b
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1.  a b  c  a b.  

 .  
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c

A

B C

D

    

2. 

 AD BC

 AB DC  

.  

.  

��第八章 平行线的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. ႕.
2.（1）∠1 = ∠5，∠4 = ∠8Ὑ

   （2）∠1 + ∠2 + ∠8 + ∠7 = 180c，
    ∠3 + ∠4 + ∠5 + ∠6 = 180c.
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1. .  O 

 OB OC  POQ .  BOP

QOC ABO DCO 

A
Q

D
C

O
B

P

A D

CB

    

2. AD BC ABD D.  

 BD ABC.  

3. AB CD AD BC.  

 A C B D.  

A B

CD

  

 .  

 A  

6   三角形内角和的定理��

˸ᮥ���

1. ∠ABO = 45c，∠DCO = 92c. 
2. 证明：ıAD ĩ BC（ࣃᅼ），

İ∠D = ∠DBC（ː直线平

行，内ᩲ角ᄱ等）. 
ԡı∠ABD =∠D（ࣃᅼ），

İ ∠ABD =∠DBC（等᧚̽

૱）. 
İ BD 平分∠ABC（角平分

线的定义）. 
3. 证明：ıAB ĩ CD（ࣃᅼ），

İ∠A + ∠D = 180c，∠B + 
∠C = 180c（ː直线平行，

Տஸ内角̉ᛪ）. 
ıAD ĩ BC，

İ∠A + ∠B=180c，∠D + 
∠C = 180c（ː直线平行，

Տஸ内角̉ᛪ）. 
İ∠A = ∠C，∠B = ∠D
（Տ角的ᛪ角ᄱ等）. 

教ߦ目ಖ὘

1. ଂଧ“三角形内角和定理”的证明ԣХእӭ应用. 
2. ଂଧ三角形内角和定理的ː˔଎᝷ԣХ证明. 
3. ࠫඋ᣿ԝୠጮ等ଊጊ᣿程，ʹ͘思፥实ᰎ和ኀ号ӑ的理性ͻ用. 
4. ʹ͘ї͵中不等关系的እӭ证明. 
5. ळ࠮学生̰内和ܱǌᄱ等和不等的不Տ角एࠫ三角形ͻ更全᭧的思考. 
6. ᤰ᣿一题ܳ解ǌ一题ܳԫ等，初൦ʹ͘思፥的ܳՔ性，ळ࠮学生的˔性ӑ发࡙. 
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��第八章 平行线的有关证明

ፃ学习᣿ࣃ学᫽段学生࠵

“三角形的内角和等̆ 180”，
七年级上学ర学生ԡᤰ᣿活үг

次ᰎ证̀ᤈ一ፇ᝷，本ᓬѷ要ˑ

ಫڡ证明ᤈ一ፇ᝷，ࣳѾ用ᤈ一

ፇ᝷଎࠮有关三角形ܱ角的定

理，Ѿ用ᤈ̏定理解хእӭ的᫈

题. Цʹڡ，第 1 课௑的重ག௧

证明三角形内角和定理，ᤉ行እ

ӭ的应用Ὑ第 2 课௑，学习三角

形ܱ角的概ঐ，ଊጊࣳ证明三角

形ܱ角有关的ї˔定理. 第 3 课
௑，Ѿ用ਫ਼学内ࠔ，ଊጊࣳ证明

一̏፬合᫈题.

ό1ύࠫ̆三角形内角和定

理等学生ࣃፃଊቃ᣿的ፇ᝷，

本套教科书一ᓊᦐ௧Џळ࠮学

生回顾Ԕ౏的ଊቃ与ᰎ证的

᣿程，ҧ图̰ଊቃ与ᰎ证活

ү中ᖍԩ证明的思路 .  三角形

内角和定理的证明，ᭊ要຋ҫ

ᣙҰ线Ὑͮ不ኮ຋ҫ̤˦ͯᎶ

的ᣙҰ线，Хᄬ的ᦐ௧࠲ᤈ̏

角“є”҂一ᡑὙᏫښ七年级

上册ᰎ证三角形内角和的活ү

中，学生ࣃፃ有̀࠲三˔角“є”҂一ᡑ的ፃᰎ，ڂ൥，ᤈನ的回顾௧ӡ分必要的. 
教学中，可̿ळ࠮学生思考：ݠ౧࠲ː˔角∠A，∠B ᦐረ҂∠C ܫ，有哪̏方ขὝݠ౧不ረ

ү能աϢ出౽̏ᣙҰ的线，实ဘᤈመረүὝݠ౧̩̩࠲∠A ረү҂∠C ܫ，४҂ݠ图的图形，不ረ

ү∠A，能ឭ明内角和定理ՙὝښ学生思考的基ᆩ上，г要ර学生и出ˑಫ的证明᣿程，తՑᤉ行

̔ืǌកౢ. 
ό2ύ̡̰̓౏ࡃ௧用ᒭࣂ的ᐓ明੦అѹᤵ౎件ǌ解х᫈题的. े᫈题的౎件不ܵ௑，຋ҫᣙҰ

线，౞ᤵ新图形，形ੇ新关系，੽҂ࣃᅼ与ళᅼ的ೄ್，ં᫈题ᣁӑੇᒭࣃࣂፃ͘解的ৱц，ᤈ௧

解х᫈题࣢用的ኖ႕˨一. 
ᣙҰ线的຋ข෥有ፒ一的᜻॥，要ಪ据ᭊ要Ꮻ定. 本题ࡃ௧ᤰ᣿ᣙҰ线ં三˔角“ୃ”҂一

ᡑ，ᝨ三˔ᮇག重合ǌː౎᣸形ੇ一౎直线，̿ΧѾ用平角定义解х. 
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AD BAC
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ADB B BAD ADB .

B BAD

ADB .  

A

B D C
 

1. .  

2. ABC DE BC A C .  

 ADE .  

P Q
A

B C
 

A

D E

CB
  

6   三角形内角和的定理��

ᝬʷᝬ

ݠ ౧ અ ͱ “ ં 三 ˔ 角

üୃý҂一ᡑ，ࣳ˅ᝨ三˔ᮇ

ག重合，̿ΧѾ用平角定义”，

ᥧ˦方ข可̿ܳመܳನ. 
明的方ข௧ં三˔角࠵

“ୃ”҂ག A，可行. 

Γ 1

४҂三角形内角和定理，

ᒭཀྵ应ᤰ᣿እӭ应用ҫ̿ࢾ

，൥᝺ᝠ̀Γ 1. 教学中˞，ڍ

应ᴂҵ学生Џᒭ˟解х，ཀྵՑ

ᤉ行ࠫඋǌ̔ื. 
解ї͵题，第一൦ࡃ௧ښ

图形中юᆸڡಖฌηৌ. 教学中

应ळ࠮学生࠲题ᄬ中的ηৌຍ

ఁڡಖฌ҂图形中，ࣳᤉ一൦

思考，ಪ据ᤈ̏ηৌᤇ可̿४

҂哪̏ፇ᝷，ࡊ可能ڡಖฌ，

ᤈ௑˷᝵᫈题ࣃፃ解х̀ .  Գ
ܱ，ಖฌ的ᮋऀ，可能൤௧Ԧ

௢解题的ᮋऀ. 教学中，ฌਓळ

 .学生ʹ͘ᤈ一ག࠮

ᬤ۶ጷ˸

图，∠A，∠B ௧ Rݠ：ᅼࣃ .1 t ǁABC 的ː˔ᩩ角，∠C = 90c.
    ර证：∠A + ∠B = 90c.
    证明：ı∠A ，∠B，∠C ௧ R t ǁABC 的三˔内角（ࣃᅼ），

    İ∠A +∠B + ∠C = 180c（三角形内角和定理）.
    İ∠A +∠B = 180c- ∠C（等式的性质）.
    ı∠C = 90c（ࣃᅼ），

    İ∠A +∠B = 180c- 90c= 90c（等᧚̽૱）.
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2. 证明：ı ∠A = 60c，∠C = 70c（ࣃᅼ），

∠A + ∠B + ∠C = 180c（三角形内角和定理），

İ ∠B = 180c- ∠A - ∠C（等式的性质）. 
İ ∠B = 180c- 60c- 70c= 50c（等᧚̽૱）. 
ԡı DE ĩ BC（ࣃᅼ），

İ ∠ADE = ∠B = 50c（ː直线平行，Տͯ角ᄱ等）. 

˸ᮥ���

.ǁABC 中，∠A + ∠B = 90cښ：ᅼࣃ .1
ර证：ǁABC ௧直角三角形. 
证明：ı∠A ，∠B，∠C ௧ ǁABC 的三˔内角（ࣃᅼ），

İ∠A + ∠B + ∠C = 180c（三角形内角和定理）.
İ∠C = 180c-（∠A + ∠B）（等式的性质）.
ı∠A + ∠B = 90c（ࣃᅼ），     
İ∠C = 180c- 90c = 90c（等᧚̽૱）.
İ ǁABC ௧直角三角形（直角三角形的定义）. 

2. 证明：ı∠ACB = 90c（ࣃᅼ），

İ∠DCB = ∠ACB - ∠ACD = 90c- ∠ACD（等᧚̽૱）.
ԡıCD ľ AB（ࣃᅼ），

İ∠ADC = 90c（垂直的定义）.
İ∠A + ∠ACD = 90c（直角三角形的ːᩩ角̉͸）.
İ∠A = 90c- ∠ACD（等式的性质）.
İ∠A = ∠DCB（等᧚̽૱）.

3. 方ข一：᣿四᣸形 ABCD 的一˔ᮇགͻࠫ角线，ᤌଌ AC（ੋ BD），࠲四᣸形 ABCD ᣁ
ӑ˞ː˔三角形，Ѿ用三角形内角和定理ᤉ行证明. 
方ข二：ښ四᣸形 ABCD 内任ԩ一ག O，ᤌଌ OA，OB，OC，OD，࠲四᣸形 ABCD ᣁ
ӑ˞四˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆ 4×180c- 360c（一˔և角）. 
方ข三：任ԩ四᣸形 ABCD 一౎᣸上的一ག P（ݠ BC ᣸），ᤌଌ PA，PD，࠲四᣸形

ABCD ᣁӑ˞三˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆ 3×180c- 180c（一˔平角）. 
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社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.
ACD = 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ACD = 90

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

90c

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

c（直角三角形的ːᩩ角̉͸）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（直角三角形的ːᩩ角̉͸）

∠

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

∠ACD

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ACD（等式的性质）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（等式的性质）

∠

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

∠DCB

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

DCB（等᧚̽૱）

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

（等᧚̽૱）

方ข一：᣿四᣸形

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方ข一：᣿四᣸形

ӑ˞ː˔三角形，Ѿ用三角形内角和定理ᤉ行证明

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ӑ˞ː˔三角形，Ѿ用三角形内角和定理ᤉ行证明

方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方ข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ข二

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

二：

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ښ：

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ښ

ӑ˞四˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ӑ˞四˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆

方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方ข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ข

山
东

教
育

出
版

社
BD

山
东

教
育

出
版

社
BD），࠲四᣸形

山
东

教
育

出
版

社
四᣸形࠲，（

，

山
东

教
育

出
版

社

，O

山
东

教
育

出
版

社

OC

山
东

教
育

出
版

社

C，

山
东

教
育

出
版

社

，O

山
东

教
育

出
版

社

OD

山
东

教
育

出
版

社

DODO

山
东

教
育

出
版

社

ODO
-

山
东

教
育

出
版

社

- 360

山
东

教
育

出
版

社

360c

山
东

教
育

出
版

社

c（一˔և角）

山
东

教
育

出
版

社

（一˔և角）

（

山
东

教
育

出
版

社

ݠ）

山
东

教
育

出
版

社

ݠ B

山
东

教
育

出
版

社

BC

山
东

教
育

出
版

社

C ᣸

山
东

教
育

出
版

社

᣸）

山
东

教
育

出
版

社

）

ᣁӑ˞三˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆山
东

教
育

出
版

社

ᣁӑ˞三˔三角形，可४四᣸形的内角和等̆ 3山
东

教
育

出
版

社

3×山
东

教
育

出
版

社

×180山
东

教
育

出
版

社

180



஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

81

1. .  

2.  Rt ABC ACB CD AB  D.  

 A DCB.  

C

A D B
  

A

D

CB
  

3.  ABCD .  

 A B C D .  

 .    

4.  BC 

 P  P 

 P 

A

Q R

B P C B M T C

R

N

A

S

Q
P

B C

R

ANS

Q

M T

P

  

6   三角形内角和的定理��

4. ҧ图г一次ूӑ学生“અͱ

ಪ本”的ਓគ. 
અͱ“ં三˔角üୃý҂一

ᡑ，ᝨ三˔ᮇག重合ǌː౎

᣸形ੇ一౎直线，̿ΧѾ用

平角定义”ᤈ一基本思ਇ，

可̿ં三˔角集中҂三角形

的౽一˔ᮇག（ݠҒ᭧ፌ

出的ં三˔角集中҂  C ੋ 
A）Ὑ可̿ં߲̓集中҂三角

形的一᣸上，ݠ图（1）Ὑ集

中҂三角形内ᦊ的一ག，ݠ

图（2）Ὑᤇ可̿ં߲̓集中

҂三角形ܱᦊ的一ག，ݠ图

（3）. 
学数学，要ؓ̆અͱ不ԫ的

ಪ本，ԡ要ؓ̆༧活ښڡԫ

ӑ中ᝣគǌܫ理和解х᫈题. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社A

山
东

教
育

出
版

社A

B

山
东

教
育

出
版

社
B

山
东

教
育

出
版

社

ABCD 

山
东

教
育

出
版

社

ABCD 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

B

山
东

教
育

出
版

社

B

山
东

教
育

出
版

社

C

山
东

教
育

出
版

社

C

山
东

教
育

出
版

社

D

山
东

教
育

出
版

社

D

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

P 山
东

教
育

出
版

社

P 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

BC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

BC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

P 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

P 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

C B

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

C BC B

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

C B M T

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

M TM T

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

M T

R

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

R

N

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

N

A

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

AA

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A

S

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

S
P

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

P

S

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

SS

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

S

Q

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Q

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ҧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ҧ图

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

图г

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

г一

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一次

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

次ू

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ूӑ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ӑ

ಪ本”的ਓគ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ಪ本”的ਓគ

અ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

અͱ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ͱ“

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

“ં

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ં

ᡑ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᡑ

山
东

教
育

出
版

社
）

山
东

教
育

出
版

社
）

的

山
东

教
育

出
版

社
的一

山
东

教
育

出
版

社
一ག

山
东

教
育

出
版

社
ག，

山
东

教
育

出
版

社
ݠ，

山
东

教
育

出
版

社
ݠ

̿

山
东

教
育

出
版

社̿ં

山
东

教
育

出
版

社ં߲

山
东

教
育

出
版

社߲̓

山
东

教
育

出
版

社̓集

山
东

教
育

出
版

社集中

山
东

教
育

出
版

社中

ܱ

山
东

教
育

出
版

社
ܱᦊ

山
东

教
育

出
版

社
ᦊ的

山
东

教
育

出
版

社
的一

山
东

教
育

出
版

社
一ག

山
东

教
育

出
版

社
ག

数

山
东

教
育

出
版

社
数学

山
东

教
育

出
版

社
学，

山
东

教
育

出
版

社
，要

山
东

教
育

出
版

社
要ؓ

山
东

教
育

出
版

社
ؓ̆

山
东

教
育

出
版

社
̆

ಪ

山
东

教
育

出
版

社

ಪ本

山
东

教
育

出
版

社

本，

山
东

教
育

出
版

社

，ԡ

山
东

教
育

出
版

社

ԡ要

山
东

教
育

出
版

社

要ؓ

山
东

教
育

出
版

社

ؓ

ӑ中ᝣគǌܫ理和解х᫈题

山
东

教
育

出
版

社

ӑ中ᝣគǌܫ理和解х᫈题



 

82

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

A

C B D
 

ABC 

ABC .    ABC 

.  ABC 

 .

.  

corollary .  .

  ABC B C AD EAC.  

AD BC.  

 AD BC

.  

EAC B C

B C

C EAC .  

AD EAC

DAC EAC .  

DAC C .  

AD BC .  

E

DA

B C
 

��第八章 平行线的有关证明

本课௑，࠲Κ次学习：三

角形ܱ角的概ঐ，ଊጊࣳ证明

三角形ܱ角有关的ї˔定理，

ࣳѾ用߲̓解х一̏እӭ的᫈

题. ᄱࠫᏫᝓ，ܱ角的概ঐ和关

ܱ̆角的ː˔定理උᣗእӭ，

ᤂ用̆ښ൥，本课௑的重གڂ

ᤈ̏解х᫈题，ښ解х᫈题中

发࡙学生的଎理能ҧ. 

本课௑，直ଌ明ఁܱ角的

概ঐ，ͫ˫不ኀ合本套教科书

关ฌଊቃ的一᠖᮳ಫ. ᆸ实，本

套教科书ӡ分重᜽发࡙学生的

ଊቃ能ҧ，ࡊ可能ᴂҵ学生ᒭ

˟߹ੇ概ঐ的概઺ǌ命题的ଊ

ቃǌ᫈题的解х .  ܱͮ角ᤈ˔

概ঐࣳ不௧本ູ的，ଊቃ的ਓ

义不ܸ，˞൥，教科书直ଌ明

ఁ̀ᤈ一概ঐ，ࣳ要ර学生ښ

图中ಖฌХ̵ܱ角，ᤰ᣿Х̵

ܱ角ງӑ学生ܱࠫ角概ঐ的理

解ὙՏ௑，ښ图中ಖฌХ̵ܱ

角的᣿程˷˞下᭧发ဘܱ角的

有关ፇ᝷ଢῚᩔۙ. 

ᝬʷᝬ

ฅ，教学ࠕమᤰ᣿“ᝬ一ᝬ”发ဘ有关ܱ角的ː˔定理. “有̤˦关系”ᄱࠫᏫᝓᤇඋᣗ࣏

中可̿ࠫ学生ᤉ行适ए的ळݠ .࠮，图中∠1 与ǁABC 的三˔内角有̤˦ܸ࠵关系（可̿௧不等关

系，˷可̿௧等᧚关系），ࡊ可能ܳڡ੽出౏Ὑښ三角形ԫӑ的᣿程中，ᤈನ的关系ᤇੇቡՙὝ

ό1ύࠫ̆三角形内角和定理的ː˔଎᝷，关᪄要ᝨ学生明ᆸ“不ᄱ᥶”的ե义，ԁ三角形的一

˔ܱ角等̆和߲“不ᄱ᥶”的ː˔内角的和，ܸ̆任͵一˔和߲“不ᄱ᥶”的内角. ښ应用ᤈː˔

଎᝷௑，学生ड़ड़ڂ不ฌਓ“不ᄱ᥶”的要රᏫፃ࣢出ᩲ，ਫ਼̿ښ教学௑应ूូ“不ᄱ᥶”. ࠫ̆

三角形的ඈ一˔ܱ角，ᦐ有一˔内角௧߲的᥶ᛪ角，ᏫХ͸ː˔内角ᦐ与ᤈ一ܱ角不ᄱ᥶. 

ό1ύ

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
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 BAF CBD

ACE ABC .  

BAF CBD ACE .  

B A F A B C 

BAF

.  

CBD ACE .  

BAF CBD ACE .  

BAF CBD ACE .  

1. ABC A ACD .  B ACB .  

A

B C D A

C
E

D

B

    

2. 

ADE B _______ ADB C _______ AED ______.    

AEC_______ ADE AEC _______ B.    

F

A

B

D

C E

 

6   三角形内角和的定理��

ᄱࠫ̆Ғї课௑的题ᄬᏫ

ᝓ，本课௑ː˔Γ题的图形更

˞复ా一̏，ڂ൥，教科书̿

Γ题的形式նဘ题ᄬ，ࣳፌ出

̀Γ 2 的分ౢ᣿程. ेཀྵ，教学

中̯应ᴂҵ学生Џᒭ行解х，

ᬲ的௑ϋ，г࠭රᏥ师ڈ有ښ

和Տͧ的ࣟҰ. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ∠B = 55c，∠ACB = 80c. 
2.（1）DAB，CAD，EAD. 
   （2）὜Ὑ὜. 
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1. ABC A B ACD B .  

A

D C B

A

B E C D

    

2. ABC B AE BAC ACD .   
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B C

.  

  

A

E
D

CB

 A

B C D E.  
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��第八章 平行线的有关证明

˸ᮥ���

1. ∠B = 50c.
ଢᇨ：ı ∠A + ∠B = 
∠ACD = 150c，
∠A = 2∠B， 
İ 2∠B + ∠B = 150c.
İ ∠B = 50c. 

2. ∠AEC = 75c. 
ଢᇨ：Џර出∠BAC = 70c.

3 .  ∠BEC = ∠CDB，∠ADB 
=∠AEC. 
证明႕. 
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  CD

ACD .  .  

   A B C  E 

 AC  BC  D  DE.

 .  

  ABC 

.

  CDE 

 .

 .

1. 

B ACD    B ACB A

B ACB   HEC B.

A

H E

B C D
  

A B

D

E

C
  

  

D

C

FA B

E

2. AB CD.  

  CAB CED CDE.  

6   三角形内角和的定理��

ᝬʷᝬ

ᤈ一᫈题可̿证明ݠ下：

ᤌଌ CD，BD 与 CE ̔̆

ག H，ڂ˞∠BHC ௅௧ ǁCDH
的ܱ角，˷௧ ǁBEH 的ܱ角，

ਫ਼̿∠CDH + ∠DCH =∠B + 
∠E，ႀ൥可证五角௡形五˔ᮇ

角˨和˞ 180c.

Γ4

ᤈ௧本套教科书中ᯫ次证

明ї͵中的不等关系，学生ᬲ

В有̏不习ਅ，ڂ൥，ݠ౧学

生有ڈᬲ，适े的ळ࠮௧必要

的 . ࠮本题可̿有下᭧的ळݠ 

方式：要证明ː˔角的不等关

系，ੈ̓有哪̏关̆角的不等

关系的ፇ᝷Ὕ能直ଌᤂ用ᤈ˔

ፇ᝷ՙὝڈᬲښ哪᧗Ὕ

教学中，应ស适ेฌਓ. 本
Γਇᝨ学生复习“三角形的一

˔ܱ角ܸ̆任͵一˔和߲不ᄱ

᥶的内角”，Տ௑ʹ͘౽̏不等

关系的᤬଎和᝷证᣿程. 
ᭊ要ឭ明的௧，本Γ证明

中用҂̀不等关系的传᤬性，ԁ“ݠ౧ a > b，b > c，ᥧ˦ a > c”. ښ初中᫽段，ᤈ一ፇ᝷可̿ᄺͻ

不等式的性质Ꮻͻ˞基本事实Ύ用. ݠ౧学生有Ⴁ᫈，教师可ፇ合实Γҫ̿解᧖. 

ᬤ۶ጷ˸

1.（2）（3）（4）ᦐ一定൤ᆸ. ᤈ௧一᥋ܳᤥ题. 
2. 证明：ıAB ĩ CD（ࣃᅼ），

İ∠A = 180c- ∠C（ː直线平行，Տஸ内角̉ᛪ）. 
ԡı∠C = 180c-（∠D + ∠CED）（三角形内角和定理），

İ∠A = 180c-ό180c-（∠D + ∠CED）ύ（等᧚̽૱），

ԁ∠CAB =∠CED + ∠CDE. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

B山
东

教
育

出
版

社

B山
东

教
育

出
版

社

ACD山
东

教
育

出
版

社

ACD山
东

教
育

出
版

社

B山
东

教
育

出
版

社

B山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A B

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A BA B

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

A B

E

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

E

C

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

CC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

C

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

CDE.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

CDE.  

ᤈ一᫈题可̿证明ݠ下：

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ一᫈题可̿证明ݠ下：

C

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社CE

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ECEC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社CEC ̔

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社̔̆

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社̆௅௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社௅௧ ǁ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社ǁCDH

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社CDH

ǁ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ǁB

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

BE

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

EH

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

HEHE

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

EHE 的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ܱ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ܱ角

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

角

H

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

H +

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

+ ∠

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

∠D

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

DC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

CH

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

HCHC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

CHC
ႀ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ႀ൥

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

൥可

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

可证

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

证五

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

五角

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

角

角˨和˞

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

角˨和˞ 180

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

180c

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

c

Γ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Γ4

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

4

ᤈ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ

明

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

明ї

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ї

中用҂̀不等关系的传᤬性，ԁ“ݠ౧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

中用҂̀不等关系的传᤬性，ԁ“ݠ౧

不等式的性质Ꮻͻ˞基本事实Ύ用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不等式的性质Ꮻͻ˞基本事实Ύ用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᬤ۶ጷ˸山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᬤ۶ጷ˸

1山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

1

山
东

教
育

出
版

社
用

山
东

教
育

出
版

社
用

ፇ᝷ՙὝڈᬲښ哪᧗Ὕ

山
东

教
育

出
版

社
ፇ᝷ՙὝڈᬲښ哪᧗Ὕ

教学中，应ស适ेฌਓ

山
东

教
育

出
版

社教学中，应ស适ेฌਓ. 

山
东

教
育

出
版

社. 本

山
东

教
育

出
版

社本

复

山
东

教
育

出
版

社复习

山
东

教
育

出
版

社习“

山
东

教
育

出
版

社“三

山
东

教
育

出
版

社三角

山
东

教
育

出
版

社角形

山
东

教
育

出
版

社形
̆

山
东

教
育

出
版

社
̆任

山
东

教
育

出
版

社
任͵

山
东

教
育

出
版

社
͵一

山
东

教
育

出
版

社
一˔

山
东

教
育

出
版

社
˔和

山
东

教
育

出
版

社
和

内

山
东

教
育

出
版

社
内角

山
东

教
育

出
版

社
角”

山
东

教
育

出
版

社
”，

山
东

教
育

出
版

社
，Տ

山
东

教
育

出
版

社
Տ௑

山
东

教
育

出
版

社
௑ʹ

山
东

教
育

出
版

社
ʹ

关系的᤬଎和᝷证᣿程

山
东

教
育

出
版

社

关系的᤬଎和᝷证᣿程

ᭊ

山
东

教
育

出
版

社

ᭊ要

山
东

教
育

出
版

社

要ឭ

山
东

教
育

出
版

社

ឭ

c

山
东

教
育

出
版

社

c”

山
东

教
育

出
版

社

”. 

山
东

教
育

出
版

社

初中᫽段，ᤈ一ፇ᝷可̿ᄺͻښ .

山
东

教
育

出
版

社

初中᫽段，ᤈ一ፇ᝷可̿ᄺͻښ

౧学生有Ⴁ᫈，教师可ፇ合实Γҫ̿解᧖ݠ

山
东

教
育

出
版

社

౧学生有Ⴁ᫈，教师可ፇ合实Γҫ̿解᧖ݠ



 

86

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

1. ABC DAC B.  

ADC BAC.  

A

B D C B C

F

A

    

2. ABC BF ABC CF ACB A BFC   

.  

3. BDC A

BDC B C A.  

 D  BC 

B

D

C

A

  

��第八章 平行线的有关证明

˸ᮥ���

1 .  证明：ı∠ADC = ∠B + 
∠BAD（三角形的一˔ܱ角

等̆和߲不ᄱ᥶的ː˔内角

的和），∠DAC = ∠B（ࣃ

ᅼ），

İ∠BAC =∠BAD + ∠DAC = 
∠BAD + ∠B（等᧚̽૱），

 İ∠ADC = ∠BAC（等᧚̽

૱）. 
2. ∠BFC = 115c.
3. ଢᇨ：

（1）ण᫂ BD ̔ AC ̆ག E，
可४∠BDC ὜∠DEC 
὜∠AὙ

 （2）∠BDC = ∠C +∠DEC 
=∠C + ∠B + ∠A. 

第（2）题实ᬅፌ出̀一˔

关系：ݠ౧ં图中ਫ਼ፌ图形

ሦ˞ल形，ᥧ˦ल形中ݠ

∠BDC 的角等̆Х三˔内角

的和，ԁ有“ં三˔内角一

ᡑረ出图形ܱᦊ”的ͻ用.
题中ଢ出：“ݠ౧ག D ښ线

段 BC 的Գ一Ο，ፇ᝷͘ট

ನὝ”ࠫ൥，可̿ळ࠮学生ᤉ行适ेଊጊ：ݠ图，ݠ౧ܸ̿̆平角的∠BDC Ꮻ᝷，̯有∠BDC 
=∠A + ∠B + ∠C. 证明思路௧：ᤌଌ AD ࣳण᫂ᒰ E，ڂ˞∠BDE =∠BAD + ∠B，∠CDE = 
∠CAD + ∠C，̆௧∠BDC =∠A + ∠B + ∠C. ݠ౧̿̆࠵平角的∠BDC Ꮻ᝷，ѷ有 360c-

∠BDC = ∠A + ∠B + ∠C，ੋ∠BDC = 360c-（∠A + ∠B + ∠C）. 

（第 3 题）
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ᮏˁনᏦڀ

教科书̿᫈题的形式，ळ

，学生回顾与೛理本ቦᅼគ࠮

̿形ੇ߹ؓ的ᅼគፇ౞ .  教学

中，教师应Ѝ分发૙学生的˟

ʹ性，ᝨ学生ᒭ˟ᤉ行ᅼគ的

回顾与೛理ࢺͻ，ࣳᤰ᣿ိ级

̔ื与ᄱ̉កౢ，Ψᤉ学生ࠫ

有关ᅼគ的理解，ଢӤ学生ᅼ

គ೛理的能ҧ. 
ࠫ̆ЦʹՊ˔᫈题，࣏మ

学生用ᒭࣂ的ឦᝓ回ን，Ꮻ不

复ᤘ教科书ڡ不ү࠰Ԕូूࠂ

中的内ࠔ .  ࠫ̆平行线的判定

定理和性质定理，࣏మ学生能

ᅼ᥋߲̓的౎件和ፇ᝷൤ݞᄱ

Ԧ，可̿不要ර̵̓ᅼ᥋判定

与性质ᤈː˔Ր字. ൥ܱ，教学

中ᤇ应ፇ合ЦʹΓߕᤉ行有关

ᅼគ的೛理与ښ，ڍࢾЦʹΓ

中，ᝨ学生ࠫ证明的基本൦ߕ

ᰡǌଊ࠭证明思路有一˔更˞

全᭧的̀解. Γ࠭ښ，ݠර证明

思路的᣿程中，可̰̿ࣃᅼՔ

ර证ଊጊ，˷可̿ψ᣿౏̰ර

证Քࣃᅼᤝແ，ᤇ可̰̿ࣃᅼ

和ර证ː˔方Ք分ѿ出发，̉

ᄱଌᤃ. 
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下᭧௧一˔可Ι参考的本ቦᅼគፇ౞图：

下᭧௧一˔可Ι参考的Ч型Γ题.
Γ ࣃᅼ：ݠ图 1，直线 AB ĩ ED. ර证：∠ABC + ∠CDE = 

∠BCD. 
本题解х思路ॢܳ，分ѿͻ下᭧的一̏ᣙҰ线，ᦐ可̿解х：① ᤌ

ଌ BD，Ł ᣿ C གͻ CF ĩ AB，ł ण᫂ BC ̔ DE ̆ག F. 
不ኮͻ哪一౎ᣙҰ线，తጼᦐ࠲ᤂ用三角形的内角和ੋᏨ平行线的性质ᤉ行ර解，ڂ

൥，ᤈ௧考ಊ学生ࠫ̆本ቦᅼគᤂ用能ҧ的一᥋Ч型᫈题. 
ेཀྵ，ႀ̆ᭊ要ͻᣙҰ线，本题ࠫॢܳ学生ᏫᝓЦ有一定的ڈᬲ，教学中ҫ̿ૉ࠮

௧必要的. ͮੈ̓一定要ંଧݞૉ࠮的“ए”. ݠ౧ૉ࠮᣿ບ，本可̿ႀ学生ᒭ˟解х的，

ႀ̆教师的ૉ࠮，学生ԦᏫܿԝ̀思考的఻͘，能ҧᬲ有఻͘发࡙. ڂ൥，教学中应ࠫ学

生的࿄цͻ出юᆸ的判ல. 可̿Џፌ́学生一̏ࠕฅ的ૉݠ，࠮：ႀ౎件“ː直线平行”

可̿४҂哪̏ፇ᝷Ὕ本题中౎件ᤂ用的ڈᬲښ哪᧗Ὕݠ͵更࠲ڡݞ౎件用ᡑ౏Ὕᤈನ的

ૉ࠮௧௿适的，ࠫ̆ܳ数᫈题ᦐ有஍，௉ښΨᤉ学生解题分ౢ的习ਅ的Щੇ. ݠ౧ښᤈನ

的ࣟҰ下，学生ᤇ不能解х᫈题，ᤈ௑可̿гᤉ行一̏更ҫЦʹӑ的ૉ࠮ǌଢᇨ，ݠ：

ፇ᝷“∠ABC + ∠CDE = ∠BCD”，能不能࠲∠BCD 分解ੇː˔࠵的角，߲̓൤ݞ等̆

∠ABC，∠CDEὝ哪˔定理๘ԣ一˔角等̆ː˔角的和Ὕ能不能应用ᤈ˔定理Ὕ

解х᫈题Ց，ᒭཀྵ应ळ࠮学生ᤉ行Ԧ思ǌ̔ื，̿ᖍ४解хᤈዝ᫈题的ᤰ用的思路，

发࡙学生的解题能ҧ. ̆ࠫݠ本题，可̿ळ࠮学生回顾解题᣿程，ሥግ解题ፃᰎ，可̿ळ࠮

学生思考ܳನ的方ข̿ԣᤈ̏方ข的С性，可̿ळ࠮学生ࠫ᫈题ҫ̿଎ࣹ҂一ᓊӑ. 
下᭧௧可̿参考的ї˔Ԧ思᫈题：

（1）ឭឭ解х本题中Ϳ的ڈᬲ௧̤˦，Ϳ௧ݠ͵ቊᆡ的.
（2）ᤇ有哪̏方ขὝ与Տͧ̔ื，ࣳښ图中ᤉ行እӭ的ಖฌ，࠲思路ᝮै下౏. 
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（3）ᤤᣁԫ式：࠲本题的౎件和ፇ᝷ࠫ૱，命题ᤇੇቡՙὝ˷ࡃ௧ឭ，ݠ图 1，ࣃᅼ

∠ABC + ∠CDE = ∠BCD，ᤈ௑直线 AB，ED 平行ՙὝឭឭͿ的理ႀ. 
（4）一ᓊӑԫ式：ஈԫག C 的ͯᎶ，图形͘发生ԫӑ，∠ABC，∠CDE 和∠BCD 的

关系͘发生ԫӑՙὝតښ下᭧三˔图形中，и出∠ABC，∠CDE 和∠BCD ˨ᫎ的等᧚关系. 

A
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B

D
C
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ͮ PA 与 PB ᄱ̔，ਫ਼̿图形௧ᩲឨ的. 
（2）ᔪ∠1 = 90c，∠2 = 90c，ѷ∠PAB = ∠PBA = 90c，ͮ三角形三˔内角的和௧

180c，ਫ਼̿图形௧ᩲឨ的. 
 .૱ᅼὙː直线平行，Տͯ角ᄱ等Ὑ等᧚̽ࣃᅼὙː直线平行，内ᩲ角ᄱ等Ὑࣃ .2
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��第八章 平行线的有关证明

3. 证ข一：ݠ图，

ıa ĩ b（ࣃᅼ），

İ∠1 + ∠3 = 180c（ː直线

平行，Տஸ内角̉ᛪ）. 
ı∠ 2  =  ∠ 3（ࠫᮇ角ᄱ

等），

İ∠1 + ∠2 = 180c（等᧚̽

૱）. 
证ข二：ݠ图，ıa ĩ b（ࣃ

ᅼ），

İ∠1 = ∠4（ː直线平行，

Տͯ角ᄱ等）. 
ı∠4 + ∠2 = 180c（平角的

定义），

İ∠1 + ∠2 = 180c（等᧚̽

૱）.  

4. 证明：ݠ图，

ı∠1 + ∠2 = 180c（ࣃᅼ），∠2 = ∠5（ࠫᮇ角ᄱ等），

İ∠1 + ∠5 = 180c（等᧚̽૱）. 
İCD ĩ EF（Տஸ内角̉ᛪ，ː直线平行）. 
İ∠3 =∠4（ː直线平行，Տͯ角ᄱ等）. 

5. ∠ABP = 90c- α，∠PCD = α.
6. ႕. 
7. ଢᇨ：用“Տͯ角ᄱ等，ː直线平行”“内ᩲ角ᄱ等，ː直线平行”“Տஸ内角̉ᛪ，ː直线平

行”，ᦐ可̿证明.  
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8. ABC DE BC DBE EBC BDE .  

A

D E

B C
  

B'

A C

D
O

B

  

10. 

  

 

11. ABC ABC ACB AD BAC AE BC.  

   DAE .  

A

B D E C
  

12.     a b 

  .  

9.  AB'CD  AC .  BAO

AOC BAC .  

a

b

  

复习题��

8. ∠BDE = 125c. 
9. ∠AOC = 120c，∠BAC = 

60c.
10. 本题௧考ಊ学生ࠫ基本概ঐ

的理解. 
（1）三角形的一˔内角一

定180 ̆࠵c，不一定

90cὙ ̆࠵
（2）一˔三角形中తܳ有

一˔直角，తܳ有一

˔᧽角Ὑ

（3）三角形中的తܸ角不

̆࠵͘  60c. ，˞ڂ 

ᔪతܸ角̆࠵  60c，

ᥧ˦三角形的三˔内

角的和̆࠵ࡃ  180c. 
ᤈ与三角形的内角和

等̆ 180cᅸᄴ. ዝͫ

角࠵三角形中త，ڡ

不ܸ̆͘ 60c. 
Х中，第（3）题关̆三角

形తܸ角和త࠵角的᫈题，

๘ԣࠫԫү中᣸ႍ的ᝣគ，

解х౽̏数学᫈题௑ፃ࣢ښ

͘用҂. 

11. ∠DAE = 10c.
12. ኀ合要ර的౎件ॢܳ，3∠ + 2∠ੋ，6∠ = 2∠ੋ，4∠ = 2∠ੋ，5∠ = 1∠ੋ，3∠ = 1∠：ݠ 

= 180c，ੋ∠2 + ∠5 = 180c，ੋ∠1 + ∠4 = 180c，ੋ∠1 + ∠6 = 180c. 
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ஔ࣎ஔ学用书

13. MN EF  AB  MN 

 BC  BC  EF  CD

.   AB  CD 

15.  AB ED.  

     ABC CDE BCD

   C  AB  ED 

           

A

E D

B
C

A

E
C

D

B

  

M B N

FCE

A
D

  

A

C

E

DB

  

14.  AB  CD  AB  

AE  .   CE C E C 

.  

��第八章 平行线的有关证明

13. ABĩCD. ݠ图，

ı MN ĩ EF，
İ ∠2 = ∠3. 
ı ∠1 = ∠2，∠3 = ∠4，

İ ∠1 = ∠2 = ∠3 = ∠4. 
ı ∠1 + ∠2 + ∠5 = 180c
  =∠3 + ∠4 + ∠6，

İ ∠5 = ∠6. 
İ AB ĩ CD. 

14. ∠C = 22.5c. 
15. （1）ᤈ௧一᥋可̿ᤉ行Պ

መ发ங的ݞ题. ͻᣙҰ线的

方ขॢܳ（ݠ图）. 

（2）ेག C ښ AB 与 ED ˨ܱ௑，∠ABC - ∠CDE = ∠BCD. 
应សᤰ᣿൥题ळ࠮学生ूܙ图形ԫӑ的ਓគ. ښ第（1）题的基ᆩ

上，可̿ࠫ图形ͻՊመԫӑ，ݠག C ᤂү҂平行线的ܱ᣸，ੋག 
C ᤂү҂ག B，D 的ԿΟΎ∠ABC 和∠CDE ੇ˞᧽角，˷可̿不

ൣ一˔གC 等. ेཀྵ，学生ᤇ可能ʹ͘҂ག C ښ内和ܱ与൤᠇数的

关系. 教学中，Զ要ර学生͘解х教科书上的᫈题，不必ଢ出᣿ᰴ的要ර. ͮ௧应សፌ学生

႑有ᣗܸ的ଊጊ͸ڡ，ࠫ学生的ଊጊድᇸ应សፌ́ᐰ定和ᴂҵ. 

（第 13 题）

A

E 

B

D

C

（第 15（2）题）

（第 15（1）题）
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16.  ABCDE A B BCD DEA CED ECD.  

 AB  EC 

D

E C

BA

  

A

B

M

D
C

  

17. 

  

 n n .  

18. AM CM BAD BCD.  

 B D M 

 M B D .  

复习题��

16 .  A B  ĩ  E C .  ଢᇨ：Џ证

∠AEC = ∠BCE，гѾ用四

᣸形的内角和等̆ 360c，
证∠A + ∠AEC = 180c. 

17 .  ଢᇨ：（1）ݠ图，ᤌଌ

AC，AD，ં五᣸形分ੇ三

˔三角形，五᣸形的五˔

内角的和ࡃ௧ᤈ三˔三角

形的内角的和. ڂ൥，五᣸

形的内角和等̆ 3×180c= 
540c. 

图，᣿ n ᣸形的一ݠ （2）

˔ᮇག（ݠ  A 1）的

ਫ਼有ࠫ角线ં n ᣸形

分ੇ（n - 2）˔三角

形，ᤈ（n - 2）˔三

角形的内角和্ݞ௧

ܳ᣸形的内角和. ڂ൥

n ᣸形的内角和˞（n 
- 2）·180c. 

18.（1）∠M = 35cὙ

（2）∠M = 1
2
（∠B + ∠D）௧᫈题的一ᓊӑ. 证明的思路௧：௜

证∠BAM + ∠B = ∠BCM + ∠M，∠D + ∠DCM = ∠DAM + 
∠M. 二式ᄱҫ४∠BAM + ∠B + ∠D + ∠DCM = ∠BCM + 

∠M + ∠DAM + ∠M. ฌਓ҂∠BAM = ∠DAM = 1
2
∠BAD，

∠DCM = ∠BCM = 1
2
∠BCD，̆௧∠B + ∠D = ∠M + ∠M. ӑእ४∠M = 1

2
（∠B + 

∠D）.

൥题๘ԣࠫ关系的ᝣគ，不能ࡃ事᝷事直ଌ解х∠M 的ए数᫈题，Ꮻ௧తݞѵ出ː˔方程̰中

解出∠M，ਫ਼̿௭४උᣗ复ా. ൥题ࠫࣟҰ学生ᝣគ数学证明的思路和ޏҧ有一定ܫݞ，可̿ेͻ

学有͸ҧ的学生的ଊቃ性题ᄬ. 

（第 17（1）题）

（第 17（2）题）
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ᬄै ЧیವΓកౢ

ࣱᛡጳᄊѼࠀ὆ߦವ὇

᝺ᝠ὘ຬӒᄵࠂ௙О˗ ᬈঃ

      កౢ὘෈ᔚᄵ教ሙᬓ ቦᮻ

ʷǌߦ˸目ಖ

1. ̀解证明的基本൦ᰡ和书иಫ式. 
2. ͘ಪ据ࣃ学的基本事实ੋ定理౏证明ː直线平行. 

̄ǌߦ˸᣿ሮ

ፃ证明᣿的定理，证明ː直线平行的判ѿ౎件ἿࣃតώҰ基本事实和࠽ࡃ̓ੈ，ܹ̭

ǘ第一ဗᓬǙڀॺ平行线的Ѽѿ౎͈

1. ː直线平行的判ѿ౎件有：

（1）ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧ ，ѷː直线平行. 
እᤘ˞： ，ː直线平行. 
（2）ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧ ，ѷː直线平行. 
እᤘ˞： ，ː直线平行. 
（3）ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧ ，ѷː直线平行. 
እᤘ˞： ，ː直线平行. 
 .ඈ˔判ѿ౎件ஸ᣸ႇ一˔图ҫ̿ឭ明ښ .2
3. ᤈ三˔౎件中，哪一˔௧上一课௑ᆸᝣ的基本事实Ὕ

កౢ὘न᫃᜹山གՐិᮥ὘ࣱᛡጳᄊѼࠀ. ႀ̆Оࣲጟʾв学ၷࣃፃ学˸᣿ࣱᛡጳᄊ 
Ѽѿ౎͈ὊᏫ˅ᄱࠫᏫᝓὊᤈ˔Ѽѿ౎͈˷උᣗእӭὊ学ၷ᥌঄ᄊԻᑟভˀܸὊڂ൥Ὂᤈ

᧗ᄰଌଢឰ学ၷڀॺࣱᛡጳᄊѼѿ౎͈. ͻ˞学ವὊᭊ᜶ࡊԻᑟѓᣐ学ၷᄊ௄஍ҷүὊڂ

൥Ὂᤈ᧗̿܍ቇᄊॎरὊ᜶ර学ၷ܍иТ᪄ឈឦὊʷவ᭧Ի̿ѓᣐ学ၷ᠇ઞὊԳܱ˷Χ̆

师ၷᄊೝಊ֗Ց፞ᄊូ用. ेཀྵὊˀ᧔用学ವᄊိጟὊԻ̿ᄰଌଢ᫈὘ࣱᛡጳᄊѼѿ౎͈ద

ὝѬѿ௧̤˦Ὕ̏ד

ҫ̆ښҫ̿ឭ௚Ὂᄬᄊڏ˔ඈ˔Ѽѿ౎͈ஸ᣸ႇʷښॺ出Ѽѿ౎͈˨ՑὊ᜶ර学ၷڀ

ງ学ၷࠫѼѿ౎͈ᄊေᝍ. ࠄᬅʽὊࠫ̆ї͵ፇ᝷Ὂఞᭊ᜶݀ښᑨ˗ॎੇТ̆ፇ᝷ᄊࠫऄڏ

ॎྲढ़Ὂᤈನᄊڏॎྲढ़௅Χ̆ᝮॺὊ˷Χ̆ေᝍ. ेཀྵὊᤈʷำү˷˞Ց፞᝽௚Ϣ̀ॢݞ

ᄊᩔۙ. 

ǘ第二ဗᓬǙ证明平行线的Ѽࠀࠀေ
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上᭧图（2）中的ː˔ 60c૱ੇХ̵ː˔ᄱ等的角，ፇ᝷ᤇੇቡՙὝႀ൥Ϳ能४҂࠲ .2

̤˦ፇ᝷Ὕ

3. ត证明：ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧内ᩲ角ᄱ等，ᥧ˦ᤈː౎直线平行. 
 .图，∠1 和∠2 ௧直线 a，b ᜂ直线 c ੕出的内ᩲ角，˅∠1 = ∠2ݠ：ᅼࣃ
ර证：a ĩ b. 

c
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b
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c
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b
60°

60°

c
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b
60°

120°

（2）（1） （3）

c

a

b

3

2
1

（第 3 题）

4. ត证明：ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧Տஸ内角̉ᛪ，ᥧ˦ᤈː౎直线平行. 
 .图，∠1 和∠2 ௧直线 a，b ᜂ直线 c ੕出的Տஸ内角，˅∠1 与 ∠2 ̉ᛪݠ：ᅼࣃ
ර证：a ĩ b. 
（Ϳ有їመ证ขὝ）

កౢ὘ᤈ˔ဗᓬ᜶රࣃښద۳వ̃ࠄᄊ۳ᆩʽὊ᝽௚Х̵ː˔Ѽࠀࠀေ. ݠ౧ᄰଌଢ

出ᤈ˔᫈ᮥὊԻᑟ学ၷదʷڈࠀᬲὊڂ൥Ὂᤈ᧗ᤇ௧ᯫЏ̰ᄰ᜺ᄊڏॎྲढ़К੤Ὂ᜶ර学

ၷᑟܵፇՌڏ៶Ѿ用۳వ̃ࠄឭ௚ː౎ᄰጳࣱᛡὊᤉᏫনᏦ૱ੇХ̵ᝈएᤈ˔ፇ᝷௧ա൤

ᆸὊ̰ᏫਖԪ҂Գܱː˔Ѽࠀࠀေ. Տ௑Ὂ὆2὇὆3὇ː˔ڏ˗ a  ĩ b ᄊឭ௚᣿ሮ൤௧ʷᓊᄊ

Ѽࠀࠀေ᝽௚᣿ሮᄊЦʹӑὊᤈನὊࡃ˞Ց᭧Ѽࠀࠀေᄊ᝽௚ଢῚॢݞᄊᩔۙ. ద̀ᤈ̏

ᩔۙὊЦʹᄊ᝽௚ѷ߹ЛԻ̿教ፌ学ၷ̀ὊՑ᭧ଢῚ学˸ᩗଌΙ学ၷིࠫកѼ. 
൥ܱὊࠫ̆Ցʷ˔ࠀေὊႀ̆ద̀۳వ̃֗ࠄҒ᭧ᄊࠀေː˔۳ᆩὊڂ൥ὊԻᑟదܳ

መ᝽ข. 
ेཀྵὊᤈ௧ጮ᠏ᄊ学ವὊڂ൥Զᑟڍӑʷ˔ᮋऀὊͫ˫Ի̿Џ௧ЯᩲᝈཀྵՑ௧ՏஸЯ

ᝈὊࠄᬅʽὊ教学˗߹ЛԻ̿ಪ૶学ၷᄊৱцὊᤥહˀՏᄊ教学ᮋऀ. 

ǘ第三ဗᓬǙᤂ用ࠀေᝍх᫈题

1. 下ѵՊ࠵题中直线a，b平行ՙὝឭឭͿ的理ႀ. 
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ஔ࣎ஔ学用书

2. ੈ̓ఢፃ用下᭧的方ขͻ出̀平行线，Ϳ能ឭឭХ中的᥋理ՙὝ
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（2）（1） （3）

3. （1）តᅌښ一张不᜻ѷ的四᣸形ጮྟ上ઉ出平行线，与Տͧᤉ行̔ื. 
    （2）证明ઉ出的ː౎直线௧平行线. （Џႇ出图形，ги出Ϳ的证明᣿程）

កౢ὘᝽௚ࠀေ˨ՑὊᒭཀྵ௧ࠀေᄊᤂ用̀ڍࢾ. ͮᤂ用ڍࢾ௑Ὂʷࠀ᜶ฌਓᮥᄬᄊࡏ

൓᤬ᤉ֗ॎरܳನ. ࡏ൓᤬ᤉᄊᮥᄬὊԻ̿ᝨఞܳ学ၷᖍ४ੇҪᄊʹᰎὙᏫܳನᄊॎरὊԻ

̿༏ԧ学ၷᄊ学˸УᡚὊΨᤉ学ၷᄊద஍ԠˁὊଢᰴិ۶学˸ᄊ஍ᄞ. 
ᤈ᧗Ὂኄ 1 ᮥፌ出̀ڏॎྲढ़Ὂ᜶ර学ၷᄰଌѾ用Ѽࠀࠀေឭ௚ὊඋᣗእӭὙኄ 2 

ᮥὊ௧Ԕ౏ͻࣱᛡጳᄊЦʹவขὊ学ၷ˷උᣗྀ৙Ὂͮ᜶ර学ၷឭ௚ᤈመͻขᄊՌေভὊ

Х˗ᙊཀྵదڏὊͮඌብ௧ڏྭࠄὊᭊ᜶ҫ̿ચ៶ὊԳܱὊڏ˗ᄊጳ֗ᝈˀ௧௭ভᄊὊᭊ᜶

学ၷᒭࣂӇႇ出౏ҫ̿ᤂ用Ὂڂ൥Ὂᣗኄ 1 ᮥሯᬲὊͮඌብᤈʷำү௧学ၷӡѬྀ৙ᄊὊ

ʷसښᄊұҧ֗Տͧᄊ̉ҰὊᑟܵᝍхᤈ˔᫈ᮥὙኄ 3 ᮥὊ᜶ර学ၷࣂ൥Ὂᄱηᤰ᣿ᒭڂ

ˀ᜻ѷᄊጮʽઉ出ࣱᛡጳὊࣳႇ出ᄱऄᄊڏॎὊѷఞ˞नஊ. ᄱη឴Ꮸˀᬲ̰ᤈї᥋ᮥ˗ਖ

Ԫ҂ᮥᄬ˨ᫎᄊຒ൓᤬ᤉ֗ᮥᄬॎरᄊܳನ. 

ǘ第پဗᓬǙᒭ˟Ԧᯠ（႕）

ǘ学习ᩗଌǙ

1. 证明：ı∠1 = ∠2（ࣃᅼ౎件），

     ∠1 = ∠3（ࠫᮇ角ᄱ等），

    İ∠2 = ∠3（等᧚̽૱）. 
    İa ĩ b（Տͯ角ᄱ等，ː直线平行）. 
2. 证明：ı∠2 + ∠3 = 180，
     ԡı∠1 + ∠2 = 180，
    İ∠1 = ∠3（Տ角的ᛪ角ᄱ等）. 
    İa ĩ b（Տͯ角ᄱ等，ː直线平行）. 
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ஔ࣎ஔ学用书

ኄ˵ቦ� ഐဋѺ൦

ʷǌǒಖюǓ᜶ර

1. 能ᤰ᣿ѵ᛫ǌႇಞ࿄图等方ขѵ出እӭᬤ఻事件ਫ਼有可能的ፇ౧，̿ԣૉ定事件发

生的ਫ਼有可能ፇ౧，̀解事件的概率. 
2. ᅼ᥋ᤰ᣿ܸ᧚ڡ重复តᰎ，可̿用频率౏ͥᝠ概率. 

̄ǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ࿯฾ǌតᰎǌஆ集តᰎ数据ǌ᝺ᝠតᰎ方ವ，分ౢតᰎፇ౧等活ү᣿程，发࡙

数据分ౢ᜺ঐ. 
2. 理解ᬤ఻事件的有关概ঐ，能ӝ分ᆸ定事件与ᬤ఻事件，必ཀྵ事件与不可能事件，

ࣳ感受ᬤ఻事件发生的可能性有ܸ有࠵. 
3. ᤰ᣿តᰎ感受ᬤ఻事件发生的频率的稳定性，̀解事件的概率，ʹ͘概率௧ଡᤘᬤ

఻ဘ៶的数学模型. 
4. ̀解ːዝ事件（ԱЧ概型和可ӑ˞ԱЧ概型的概型）发生的概率，能ᤉ行እӭ的ᝠ

ካ，ࣳ能᝺ᝠኀ合要ර的እӭ概率模型. 
5. ʹ͘ᬤ఻ဘ៶̓ੈښᢶ᣸ܸ᧚ښߛ，能初൦ڡ用概率的思ਇ解᧖ᢶ᣸的ဘ៶，发࡙

“用数学”的ਓគ与能ҧ. 
 .ଊቃ频率与概率的᣿程中，ᤉ一൦ʹ͘数学的价ϙԣ发࡙合ͻਓគښ .6

ʼǌ᝺ᝠন᡹

中ͻ出合理ܒ不ᆸ定的ৱښ࣢࣢ᭊ要，ဘ̽社͘᧗，̡̓᭧˚ᅌ更ܳ的఻͘和ᤥહښ

的хኖ. 概率᝷ࡃ௧ᆑቃᬤ఻ဘ៶ԣХ᜻॥的数学学科. 
ᒭཀྵႍ和̡ዝ社͘中，ᆸ定性的ဘ៶ӡ分有限， 不ᆸ定性的ဘ៶（˷ሦ˞ᬤ఻ဘښ

៶）Ԃ௧ܸ᧚ښߛ的，Ꮻ概率൤௧ࠫᬤ఻ဘ៶的数学ଡᤘ，߲能ࣟҰ̡̓ͻ出合理的хኖ. 
ᭊ要ૉ出的௧，概率ࣳ不ଢΙᆸ实௄ឨ的ፇ᝷，ᤈ௧ႀ不ᆸ定ဘ៶的本性ᤵੇ的. උݠ，ԁ

ΎշងͿ中ݒ的概率˞ 1
1 000

，ͮͿ˼ 1 000 张҆ݒԂ不一定能中ݒὙԡݠ，明ܹ的ᬌඵ

概率˞ 10%，Ցܹ௧ 90%，ͮԂ有可能事实上明ܹ下̀ᭁ，ᏫՑܹԂ෥有下ᭁ. ᝵̡ܳ͘有

ᤈನ的ਇข：学习概率有̤˦用Ὕ૱Բភឭ，ݠ౧ੈ̓不能ښតᰎ˨Ғᮕᅼតᰎ的ᆸѭፇ

౧，Զ能ᅼ᥋ඈ˔ፇ౧发生的概率，ᥧ˦ᤈ有̤˦ਓ义քὝ实ᬅ上ᤈ᧗ښߛᅌ一˔ᩲᝀੋ

ᏨឭϠ᜹，̿˞不̀解តᰎ的ᆸѭፇ౧，一ѭᦐ௄ਓ义，Х实不ཀྵ. ᝺ਇ有ː˔ࢺԈ生̗Տ

一መֶ̗，ႁԈֶ̗的次ֶ率˞ 0.001，˳Ԉֶ̗的次ֶ率˞ 0.1. ᔪː˔Ԉ的ֶ̗ښ价ಫ等

Х̵方᭧౎件ᦐᄱՏ，ᤈ௑̡̓࠲ਝਓ˼ႁԈ的ֶ̗Ꮻ不௧˳Ԉ的ֶ̗，ࡊኮͿ可能˼҂

ႁԈ的次ֶᏫ˼҂˳Ԉ的൤ֶ. Цʹ的ፇ౧事Ғ௄ขᮕ料，̡ͮ̓ᤇ௧ᝣ˞˼ႁԈֶ̗උ˼

˳Ԉֶ̗更ݞ. ዝͫݠ，ڡ౧ܹඡឭ“明ܹᬌඵ概率௧ 90%”，“ࣜᭁЦ出᫃”和“不ࣜᭁЦ

出᫃”ᄱඋ，ҒᏨ়ণ௧更明అ的ᤥહ，ࡊኮ第二ܹ可能ಪ本෥下ᭁ. ڂ൥，概率ͻ˞一᫃
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

重要的数学学科，߲与ੈ̓ਫ਼ྀ৙的̽数ǌї͵的˟要不Տ˷̆ښ൥，ԁՑᏨड़ड़४҂ᆸ

定性的ፇ᝷，ᏫҒᏨ࣢࣢४不҂ᆸ定性的ፇ᝷. ͮ௧，概率᝷和ᆸ定性的数学学科一ನ，

ੇ˞̡̓不可Ꭵ࠶的൧٨. ᝣគ҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，ᤈࡃ௧ᬤ఻᜺ঐ. 
Ύ学生Цܬᬤ఻᜺ঐ，̰Ꮻ能明అڡ应̷ԫӑ和不ᆸ定性，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ. 

ဘ实生活中ښߛᅌܸ᧚的ᬤ఻事件，教科书Џ̿学生؞᫕˭᜹的ଗᰥߕ຤੆˞ᑀఀ， 
ፃԋ࿯฾ǌតᰎǌஆ集តᰎ数据ǌ分ౢតᰎፇ౧等活ү᣿程，ᝨ学生ʹᰎ生活中有᝵ܳ事

件的发生௧不ᆸ定的，ҫງࠫᆸ定事件与ᬤ఻事件，必ཀྵ事件与不可能事件等概ঐ的理

解，ࣳ感受ᬤ఻事件发生的可能性有ܸ有࠵. Տ௑，初൦ʹ̡̓͘一ᓊᤰ᣿重复ܳ次តᰎ౏

ͥᝠ事件发生的可能性ܸ࠵. 
 ，的តᰎ，ᝨ学生感受҂频率的稳定性ࣉӉ的ᆶک第二ᓬ中，ᤰ᣿ઋଗ图᧬和ઋଗښ

ࣳ४出概率的ፒᝠ定义，ԁ用事件发生的频率的稳定ϙͻ˞ស事件发生的概率. 本ቦ内ࠔ᝺

ᝠ௑，Џፌ出概率的ፒᝠ定义，௧基̆下᭧їག考ᘽ：ᯫЏ，可̿更ງ҉ڡ理解概率的ਓ

义. ੈ̓ឭ一˔事件发生的概率˞ 30%，߲的ਓ义ࡃ௧ܸښ᧚的重复តᰎ中，ស事件发生的

频率稳定30 ښ%. Х次，ᄱࠫ̆概率的ԱЧ定义，概率的ፒᝠ定义更Ц௿᥆性和一ᓊ性. 概
率的ԱЧ定义௧ښ等可能Ϝ᝺下的一መ理ਇ模型，事实上，ဘ实ˇႍܸښߛ᧚的᭤ԱЧ概

型，ਫ਼๘ԣ的事件的概率ᦐ不能用ԱЧ概率的公式ᝠካ，ᏫԶ要౎件Њ᝵，ੈ̓঴可̿ᤰ

᣿ܸ᧚的重复តᰎ，用频率౏ͥᝠ߲. తՑ，ښ用តᰎ的方ขଊቃ概率的᣿程中，可̿۲Щ

学生的ү੤能ҧ，ܫ理数据的能ҧ，ूܙ学生的ፒᝠਓគ，۲Щ学生实事ර௧的গएǌһ

̆ଊጊ的ድᇸ和̔ืөͻ的ድᇸ. 
用事件发生的频率的稳定ϙͻ˞ស事件发生的概率，ᙊཀྵЦ有௿᥆性，ͮᤈመ方ขᭊ

要ᤉ行ܸ᧚的重复តᰎ，Ꮻ˅ड़ड़४҂的Զ௧概率的ͥᝠϙ. ښ第三ᓬ中，ᤰ᣿ࠫୗ҂ጚု

的概率的ᝧ᝷，ࠫ一ዝ事件（ԱЧ概型）发生的概率ᤉ行እӭ的理᝷ᝠካ. ᤰ᣿ࠫϣ႑ښᳬ

ᆒ上的概率的ᝧ᝷，ࠫԳ一ዝ事件（ї͵概型）发生的概率ᤉ行እӭ的理᝷ᝠካ. ̰Ꮻҫງ

ࠫ概率ਓ义的理解. 

ǌិ௑߷ଆथᝬپ

1 感受可能性            1 课௑

2 频率的稳定性            2 课௑

3 等可能事件的概率           4 课௑

   回顾与思考            1 课௑

̋ǌ教ߦथᝬ

1. ฌ重学生数据分ౢ᜺ঐ的۲Щ与发࡙. ࠫ̆ᬤ఻ဘ៶，学生一ᓊᦐ有一̏హጉ的ਇ

ข，ᤈ̏ਇข，有的௧൤ᆸ的，有的௧ᩲឨ的，ښ教学᣿程中应ԣ௑̀解ࣳҫ̿ळ࠮和ጘ

൤. 一方᭧，要ᝨ学生̞ᒭፃԋࠫᬤ఻ဘ៶的ଊጊ᣿程，̞ᒭፃԋ࿯฾ǌតᰎǌஆ集តᰎ数

据ǌ分ౢតᰎፇ౧等活ү᣿程，̿ᖍ४事件发生的概率ὙԳ一方᭧，ळ࠮学生̰ဘ实生活
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中ྀ৙和感Уᡚ的᫈题中ʹ͘ᬤ఻事件发生的概率. ̀解ᬤ఻ဘ៶的ྲག，̀解概率的ਓ

义，ಞቡ一定的ᬤ఻᜺ঐ，௧教学的重ག和ᬲག. 
2. ฌ重ळ࠮学生ሥౝ参与តᰎ᣿程，̞ᒭү੤ᤉ行តᰎ，ፃԋ࿯฾ǌតᰎǌஆ集តᰎ

数据ǌ᝺ᝠតᰎǌ分ౢតᰎፇ౧等活ү᣿程，ࣳښ活ү᣿程中ʹᰎݠ͵与̵̡合ͻ̔ื. 
3. ฌਓ̰不Տ角ए̀解概率ਓ义（ፒᝠ定义，ԱЧ概型），ʹ͘模型思ਇ. ݠԱЧ概型

可̿Ѿ用ԱЧ概型的ࡃᝠካ௑ښ，௧一˔理ਇӑ的概率模型，Զ要ኀ合ԱЧ概型的ྲढ़ࡃ

概率ᝠካ公式ᤉ行. 
4. ळ࠮学生̰ᢶ᣸的གགໟໟ（ݠ，ܹඡᮕઑ中的ᬌඵ概率，ڤ׸ୗݒ௑中ݒ的概率

等等）ԝ᜺ࠣ和ʹ͘ᬤ఻ဘ៶ԣХ᜻॥性，ᤰ᣿ᢶ᣸ܸ᧚的实Γᝨ学生ࠫ概率形ੇ൤ᆸ的

ᝣគ，ฌ重ᝨ学生̀解概率ښெ࣢生活和生̗实᡻中的应用，ᤉ一൦ʹ͘“数学̓ੈښࡃ

ᢶ᣸”，发࡙“用数学”的ਓគ与能ҧ. 

Оǌក͉थᝬ

1. ฌ重考ಊ学生ښ活ү᣿程中᛫ဘ出౏的直᜺ፃᰎ的合理性和ࡍ限性. 
有的生活ፃᰎ௧学生ᤉ一൦学习的重要基ᆩ，教师要ԣ௑̀解ࣳҫ̿ᝮै. 教学௑可ࣃ

តᰎ᣿程中ԣ௑̀解学生思ਇ的ښ .តᰎҒ，ឰ学生࿯฾តᰎ的ፇ౧，ࣳឭ明理ႀݽ开ښ̿

ԫӑ. ښតᰎፇౌࣳᤉ行理᝷分ౢՑ，гឰ学生េេᒭࣂ的ᄺข，ႀ൥可̿̀解҂教学௧ա

ࣟҰ学生ஈ൤一̏ᩲឨᝣគ，发̵࡙̀̓൤ᆸ的ᬤ఻᜺ঐ，̿Χូட教学. 
2. 考ಊ学生௧ա能ܵᤉ行概率的ᝠካ௧本ቦ的一˔内ࠔ，ͮथᝬ更ฌ重ក价学生ࠫ不

ᆸ定事件ԣХ概率的理解. 
3. ฌ重ក价学生能աሥౝڡ参与តᰎ，ښតᰎ中௧ա有科学的গए，能աሥౝڡ思

考，能ա与̵̡ᓢڡݞ合ͻ̔ื，能ա̰តᰎ数据中ᖍ४᜻॥. 教师可̿ᴂҵ学生थቡੇ᫂

ᝮै，ᝮैᒭࣂఢፃښߛ的ᩲឨፃᰎǌᤰ᣿学习ᖍ४的ࠫ概率的理解ǌᭊ要ᤉ一൦༃ຍ的

᜺ঐ等. 
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˟题图ᤥ用̀生活中学生

උᣗྀ৙的一̏ᬤ఻ဘ៶ͻ˞

ጉె，ᄬ的௧ʹဘᬤ఻ဘ៶的

ܸ᧚ښߛ，̰Ꮻᝣគ҂ᆑቃᬤ

఻ဘ៶௧ӡ分必要的. ˟题图的

᝺ᝠਓ图̆ښ༏发学生的学习

൘మ，Ύ学生ࣜᅌ᫈题开ݽ本
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1   感受可能性��

教ߦ目ಖ

1. ᤰ᣿ଗᰥߕ活ү，ፃԋ

࿯฾ǌតᰎǌஆ集តᰎ数据ǌ

分ౢតᰎፇ౧等᣿程，ʹ͘数

据的ᬤ఻性. 
2. 理解ᬤ఻事件概ঐ，能

ӝ分ᆸ定事件与不ᆸ定事件，

ࣳ感受不ᆸ定事件发生的可能

性有ܸ有࠵. 

学᫽段，学生ࠫᆸ定࠵ښ

事件与不ᆸ定事件等概ঐࣃፃ

有̀初൦的ʹ͘，ਫ਼̿，教科

书Զ௧用一˔እӭ的ଗᰥߕ的

，౏ळ出ᤈ̏概ঐ，ཀྵՑఀڤ

ᤰ᣿一˔຤੆ᝨ学生ʹ͘҂不

ᆸ定事件发生的可能性௧有ܸ

有࠵. 

ό1ύښ教学᣿程中，教师应

សЏᴂҵ学生̰ࣃ有的ፃᰎ出

发，࿯฾ᤈ̏᫈题的ንವ，ࣳ

全ိᤉ行ᝧ᝷. ཀྵՑ，应សᝨښ

学生实ᬅϢ一Ϣ，ʹ͘事件发

生的ᆸ定与不ᆸ定， 必ཀྵ与不

可能. 
ࠫ̆ᆸ定事件与ᬤ఻事件，必ཀྵ事件与不可能事件的概ঐ，教科书Զ௧ፌ出一˔ଡᤘ性的定

义，教学௑不必ᝨ学生൫ᝮᆶᑀ，Զ要学生能用ᒭࣂ的ឦᝓଡᤘੋ能ˡΓឭ明ԁ可. 关᪄௧ࠫᤈ̏

概ঐ的理解，ࣳ̿ښՑ的学习中，ᤪ൦ҫງ߲ࠫ̓的理解. 
教师应ᴂҵ学生гˡ出生活中的一̏ᆸ定事件和不ᆸ定事件的Γݠ，ߕଗᆶࣉǌୗု等，̿ʹ

͘ᆸ定事件和不ᆸ定事件的ӝѿ. 

ᝬʷᝬ

ᄬ的௧Ύ学生ᤰ᣿ˡΓ，理解ᆸ定事件和不ᆸ定事件的概ঐ.
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ஔ࣎ஔ学用书

ϢʷϢ

教科书ଢῚ一˔有ᡚ的຤੆，ᄬ的௧Ύ学生ʹ͘҂ᬤ఻事件发生的可能性௧有ܸ有

 .的࠵
ᤉ一൦ʹ͘҂ᬤ఻事件的ྲག，̀解҂ᬤ఻事件发生的可能性࠲ᤈ˔຤੆中，学生ښ

有ܸ有࠵，Տ௑，初൦ʹ̡̓͘一ᓊᤰ᣿重复ܳ次តᰎ౏ͥᝠ事件发生的可能性ܸ࠵，ࣳ

ಪ据ᬤ఻事件发生的可能性ܸ࠵，ࣟҰੈ̓ͻ出合理的хኖ. ښ教学中，应សᴂҵ学生ᤉ行

Ѝ分的តᰎ，ࣳ̔ืតᰎ中ሥግ的ፃᰎ. 
一ᓊ౏ឭ，ेҒ᭧ଗ出的ག数和不ᡔ᣿4 ௑，应សፙ፞આଗὙेҒ᭧ଗ出的ག数和ښ

5�7 ˨ᫎ௑，可̿ᤥહፙ፞આଗὙेҒ᭧ଗ出的ག数和7�9ښ ˨ᫎ௑，可̿ᤥહϣൣઆ

ଗὙेҒ᭧ଗ出的ག数和˞10 ௑，应សϣൣઆଗ. ेཀྵ，ݠ౧ͿښՑ᭧આଗ，ᤇ要᜽Ғ᭧

આଗ的̡的ፇ౧౏х定௧աፙ፞આଗ. 
຤੆中，有̏学生͘初൦ʹ͘҂ଗ出1�6 的ඈ一˔ག数的可能性ᦐ௧ᄱՏ的，ͮ教ښ

师ښ൥௄ᮌ҉ਓૉ出. 
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1   感受可能性��

ᝬʷᝬ

可̿Џಪ据生活ፃᰎ࿯฾

“ ଗ出的ག数௧ 6”和“ଗ出

的ག数不௧ 6”的可能性哪˔

ܸ，ཀྵՑಪ据តᰎፇ౧，ೝᰎ

࿯฾的ፇ౧与តᰎ的数据௧ա

ᄱኀ. 
的ឭข௧有一ᮣ࠵明和࠵

定᥋理的. ᭊ要ૉ出的௧，概率

ࣳ不ଢΙᆸ实௄ឨ的ፇ᝷，ͮ

ᄱඋᣗ̆Ғ᭧ଗ出的ག数和௧ 

5 ՑࡃϣൣઆଗੋҒ᭧ଗ出的ག数和ࣃፃ௧ 9 ᤇፙ፞આଗ，࠵明和ᮣ࠵的Ϣข௄Ⴁ௧明అ的. ᝣគ

҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，发࡙学生的ᬤ఻᜺ঐ，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࡃ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ϣࡃ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ϣൣ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ൣઆ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

આଗ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ଗੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ੋҒ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ғ

҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，发࡙学生的ᬤ఻᜺ঐ，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，发࡙学生的ᬤ఻᜺ঐ，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ

山
东

教
育

出
版

社
性

山
东

教
育

出
版

社
性

౧

山
东

教
育

出
版

社
౧，

山
东

教
育

出
版

社
，ೝ

山
东

教
育

出
版

社
ೝᰎ

山
东

教
育

出
版

社
ᰎ

ᰎ

山
东

教
育

出
版

社ᰎ的

山
东

教
育

出
版

社的数

山
东

教
育

出
版

社数据

山
东

教
育

出
版

社据௧

山
东

教
育

出
版

社௧ա

山
东

教
育

出
版

社ա

和

山
东

教
育

出
版

社
和࠵

山
东

教
育

出
版

社
ᮣ࠵

山
东

教
育

出
版

社
ᮣ的

山
东

教
育

出
版

社
的ឭ

山
东

教
育

出
版

社
ឭข

山
东

教
育

出
版

社
ข

理

山
东

教
育

出
版

社
理的

山
东

教
育

出
版

社
的.

山
东

教
育

出
版

社
. ᭊ

山
东

教
育

出
版

社
ᭊ要

山
东

教
育

出
版

社
要ૉ

山
东

教
育

出
版

社
ૉ出

山
东

教
育

出
版

社
出

不

山
东

教
育

出
版

社

不ଢ

山
东

教
育

出
版

社

ଢΙ

山
东

教
育

出
版

社

Ιᆸ

山
东

教
育

出
版

社

ᆸ实

山
东

教
育

出
版

社

实௄

山
东

教
育

出
版

社

௄

ᄱ

山
东

教
育

出
版

社

ᄱඋ

山
东

教
育

出
版

社

උᣗ

山
东

教
育

出
版

社

ᣗ̆

山
东

教
育

出
版

社

̆Ғ

山
东

教
育

出
版

社

Ғ

明

山
东

教
育

出
版

社

明和

山
东

教
育

出
版

社

和࠵

山
东

教
育

出
版

社

ᮣ࠵

山
东

教
育

出
版

社

ᮣ的

山
东

教
育

出
版

社

的Ϣ

山
东

教
育

出
版

社

Ϣ

҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，发࡙学生的ᬤ఻᜺ঐ，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ

山
东

教
育

出
版

社

҂概率的思፥方式与ᆸ定性思፥的ࣀप，发࡙学生的ᬤ఻᜺ঐ，ᤈ௧概率教学的˟要ᄬಖ



 

104

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

1. 

.

2.     

1. 

  

.

2.    .  

.

3. 

.

  

.

��第九章 概率初步

ᬤ۶ጷ˸

1. （1）ᆸ定事件（必ཀྵ事件）

（2）不ᆸ定事件. 
2. ႀ̆ऐͯ号௧ 2 的φ数的ႃ

ॖᇾඋऐͯ号௧ 5 的φ数的

ႃॖᇾ要ܳ，ਫ਼̿，࠵明任

ਓ˼一张ႃॖᇾ，ऐͯ号௧ 
2 的φ数的可能性要උऐͯ

号௧ 5 的φ数的可能性ܸ. 

˸ᮥ���

1. （1）必ཀྵ事件Ὑ

（2）不ᆸ定事件Ὑ

（3）不ᆸ定事件Ὑ

（4）不可能事件. 
学生Զ要能用ᒭࣂ的ឦᝓឭ

明理ႀԁ可. 
2. ୗ҂ጚု的可能性ܸ，ڂ˞

᛻中ጚုඋᄇု的˔数ܳ. 
3. ႀ̆ᄇᓤӝ۫的᭧ሥ要උጚ

ᓤӝ۫和ᗰᓤӝ۫的᭧ሥᦐ

要ܸ，ਫ਼̿，ᣁүᣁᄨ，े

ᣁᄨϣൣ௑，ૉ᧫ᗀښᄇᓤ

ӝ۫的可能性తܸ. 
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1   感受可能性��

4. ોིୗ҂ጚု的可能性ႀܸ

҂࠵ᤉ行ଆѵ˞：ń Ń ł 
Ł ①. 

5. ႕.
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��第九章 概率初步

教ߦ目ಖ

1 .  ᤰ᣿ઋ图᧬和ଗᆶࣉ

活ү，ፃԋ࿯฾ǌតᰎǌஆ集

តᰎ数据ǌ分ౢតᰎፇ౧等᣿

程，初൦ʹ͘频率与概率的关

系.
2. ᤰ᣿តᰎ，理解ښតᰎ

次数ॢܸ௑，事件发生的频率

Ц有稳定性.
3. ̀解概率的ਓ义，ࣳ能

ಪ据౽̏事件发生的频率౏ͥ

ᝠ൥事件发生的概率. 

教科书̰ː˔តᰎК੤，

Ύ学生ፃԋ“࿯฾Ųតᰎ和ஆ

集តᰎ数据Ų分ౢតᰎፇ౧Ų

ᰎ证࿯฾”的᣿程， 初൦̀解

តᰎ次数ॢܸ௑，事件发生ښ

的频率Ц有稳定性. 
教科书ଢΙ“ଗ图᧬”

和“ଗᆶࣉ”ː˔តᰎ.“ଗ图

᧬”的តᰎ෥有理᝷概率，Ꮻ

“ଗᆶࣉ”的តᰎ有理᝷概

率，Ꮻ˅Џնဘ“ଗ图᧬”的

តᰎ௧有一定用ਓ的. ᯫЏ可̿

ጘ൤有̏学生的一̏ᩲឨ᜺ঐ. 

一次តᰎ可能出ဘːመፇ౧，ᥧ˦ᤈːመፇ౧发生的可能性一定௧ᄱՏ的，ᦐ௧ 1，ݠ
2
Ὑԡݠ，ਫ਼

有事件的概率ᦐ可̿ᤰ᣿理᝷ᝠካ४҂等. Х次，可̿շង学生，不᝷តᰎ有෥有理᝷概率， 事件

发生的频率ᦐЦ有稳定性，̰Ꮻ用事件发生的频率౏ͥᝠស事件发生的概率，Ц有௿᥆性. 
教科书̰一˔ெ࣢生活中的࣢᜹᫈题К੤，Ύ学生ፃԋ“࿯฾Ųតᰎ和ஆ集តᰎ数据Ų分ౢត

ᰎፇ౧Ųᰎ证࿯฾”的᣿程， 初൦̀解ښតᰎ次数ॢܸ௑，事件发生的频率͘ښ一˔࣢数ᬄᤃୌ

ү，ԁ事件发生的频率Ц有稳定性. 

୲ͻ上，应ฌਓ下᭧їག：

1. ઋଗ图᧬௑，要ྲѿଢᧈ学生ฌਓ安全Ὑ
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2   频率的稳定性��

2. ઋଗ图᧬௑， 要̰一定

的ᰴए任ਓڡઋ出，̿δ证ត

ᰎ的ᬤ఻性Ὑ

3. ळ࠮学生ල঴តᰎ数据

ࣳ߹ੇ᛫ಫ，гಪ据᛫ಫ中的

数据߹ੇᄱ应的ઉ线ፒᝠ图. 
᜺ࠣઉ线ፒᝠ图，ੈ̓͘

发ဘ：ेតᰎ的次数ᣗ࠵௑，

ઉ线上下ୌү的ࣨए可能උᣗ

ܸ，ͮᬤᅌតᰎ次数的ܙҫ，

ઉ线ୌү的ࣨएᤪຒԫښ ，࠵
តᰎ次数ॢܸ௑，͘稳定ښ一

˔࣢数的ᬄᤃ. 学生Զ要能用ᒭ

 .的ឦᝓଡᤘԁ可ࣂ

ᝬʷᝬ

（1）ᤈ˔ҩข一ᓊ௧不

公平的， ᒰ̆ࠫ哪一方有Ѿ，

ѷ应ಪ据តᰎ数据. 学生ᤰ᣿上

᭧的តᰎ，感受҂频率的稳定

性，ᒭཀྵ͘ਇ҂用频率ਫ਼稳定

的ϙ౏᛫ᇨ᧬࠹య上和᧬࠹య

下的可能性ܸ࠵，̰Ꮻ˞下一

课௑ळ出概率的定义Ϣᩔۙ. ښ
൥，教师不用᣿分ूូ， 学生

Զ要能用ᒭࣂ的ឦᝓଡᤘԁ可. 
࠹᧬តᰎ次数ॢܸ（1 000 次）的ৱц下，有 640 次ښ .ј̵̓的ឭข௧有一定᥋理的࠵（2）

య上，360 次᧬࠹య下，ੈ̓有理ႀᝣ˞᧬࠹య上的可能性උ᧬࠹య下的可能性ܸ. 
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2. 

��第九章 概率初步

ᬤ۶ጷ˸

（1）᜹本ᮆ下᛫Ὑ

（2）႕Ὑ

（3）频率Ц有稳定性. 

˸ᮥ���

1.（1）᜹本ᮆ下᛫Ὑ

（2）႕Ὑ

ᬤ఻ચԩ的ֶ̗数ॢښ（3）

ܸ௑， 合ಫ率͘稳定ښ

一˔࣢数的ᬄᤃ. 
2. 可ི̿͌ઋ图᧬的តᰎ，一

ᓊ౏ឭ，ᄦ᭧య上和ᄦ᭧య

下的可能性不一ನܸ.

Ѥ঴次数 n࠱ 10 20 50 100 200 500 1 000

Ѥ中᭬ॷ的次数 m 9 16 41 88 168 429 861

Ѥ中᭬ॷ的频率 
m
n 0.9 0.8 0.82 0.88 0.84 0.858 0.861

ᬤ఻ચԩ的ֶ̗数 n 10 20 50 100 200 500 1 000

合ಫ的ֶ̗数 m 9 19 47 93 187 467 935

合ಫ率 
m
n 0.9 0.95 0.94 0.93 0.935 0.934 0.935
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2   频率的稳定性��

ό1ύ

ό1ύᝨ学生г次ፃԋ“ ࿯
฾Ųតᰎ和ஆ集តᰎ数据Ų分

ౢតᰎፇ౧Ųᰎ证࿯฾”的᣿

程，学生可能̰ெ࣢生活ፃᰎ

ᡜုඋᠿ中，ᜇ判ᤰ࣢用ݠ）

ଗ一౦کӉ的ᆶࣉ的方ข౏х

定ԥ方的උᠿڡڤ） ࿯฾ଗ一

౦کӉ的ᆶࣉ，൤᭧య上和൤

᭧య下的可能性௧ᄱՏ的，ᤈ

˔តᰎ的ᄬ的௧：

（1）̀解ښតᰎ次数ॢܸ

௑，事件发生的频率Ц有稳定

性Ὑ

（2）Ύ学生ʹ͘ښ“ଗᆶ

的តᰎ中，൤᭧య上和൤”ࣉ

᭧య下的可能性௧ᄱՏ的，˞

Ց᭧的ԱЧ概型ϢюܬὙ

（ 3）可̿ᝨ学生思考：

˞̤˦ଗ一౦图᧬，᧬࠹య上

和᧬࠹య下的可能性௧不ᄱՏ

的，Ꮻଗ一౦کӉ的ᆶࣉ，൤

᭧య上和൤᭧య下的可能性௧

ᄱՏ的Ὕ

ϢʷϢ

୲ͻ上，应ฌਓ下᭧їག：

（1）ઋଗᆶࣉ௑， 要̰一定的ᰴए任ਓڡઋ出，̿δ证តᰎ的ᬤ఻性Ὑ

（2）ळ࠮学生ල঴តᰎ数据ࣳ߹ੇ᛫ಫ，гಪ据᛫ಫ中的数据߹ੇᄱ应的ઉ线ፒᝠ图. ښͻઉ

线ፒᝠ图௑，थᝬႇ出ː౎线，一౎௧൤᭧య上的频率分࣋的ઉ线ፒᝠ图，Գ一౎௧൤᭧య下的频

率分࣋的ઉ线ፒᝠ图，̿Χᝨ学生发ဘ൤᭧య上的频率和൤᭧య下的频率ᦐ稳定҂ 1
2
，˞४出ᤈː

˔事件的等可能事件Ϣᩔۙ. 
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��第九章 概率初步

ό1ύ߹ੇઉ线ፒᝠ图，ੈ̓

᜺ࠣ͘发ဘ：ेតᰎ的次数ᣗ

௑，ઉ线上下ୌү的ࣨए可࠵

能උᣗܸ，ͮᬤᅌតᰎ次数的

ҫ，ઉ线ୌү的ࣨएᤪຒԫܙ

តᰎ次数ॢܸ௑，௄᝷ښ ，࠵

௧൤᭧య上的频率ᤇ௧൤᭧య

下的频率，ᦐ͘稳定ښ一˔࣢

数（
1
2
）的ᬄᤃ. ԁ事件发生的

频率Ц有稳定性，ࣳ˅൤᭧య

上的频率和൤᭧య下的频率稳

定的ϙᄱ等，߲̓发生的可能

性ܸᒱᄱ等. 学生Զ要能用ᒭࣂ

的ឦᝓଡᤘԁ可. 

ό2ύ第一˔̰理᝷上证明

频率Ц有稳定性ᤈ一᜻॥的௧

数学ᬶࠒ科࣋·ͤұѾ（ J a k o b  
B e r n o u l l i ，1654—1705），̵

证明̀ᗃՐ的ͤұѾܸ数定

理：ښ n 次࿘ቡ重复តᰎ中，

ᬤ఻事件 A 发生̀ m 次，p ௧
事件 A ښඈ次តᰎ中发生的概

率，ѷࠫ任ፌ的¤ > 0，有

ό1ύ

ό2ύ

ό3ύ

ͤұѾܸ数定理̿ˑಫ的数学形式᛫᣺̀频率的稳定性，ԁेតᰎ次数n ॢܸ௑，事件发生的

频率与概率有ᣗܸϠࣀ的可能性ॢ࠵. ಪ据实ᬅ଎லԔ理，ښ实ᬅ应用中，ेតᰎ次数 n ॢܸ௑，

 .可̿用事件发生的频率౏ͥᝠ事件发生的概率ࡃ

ό3ύ事件 A 发生的概率 P（A），҉ႇ̀事件 A 发生的可能性的ܸ࠵. P（A）ᡕܸ，事件 A 发生

的可能性˷ᡕܸ，P（A）ᡕ࠵，事件 A 发生的可能性˷ᡕ࠵. 
频率与概率௅有ࠛѭ的ᐏ系，ԡ有本质的ࣀѿ. 概率௧ᬤ఻事件的本质࡛性，Ꮻ频率௧ᬤ఻事

件ښតᰎ中的ፒᝠፇ౧. 
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ਇʷਇ

≥n 次重复តᰎ中，事件A发生的次数 m ໘ᡜ 0≤m≤n，ਫ਼̿0ښ˞ڂ
m
n ≤1，̰Ꮻ可

ᅼ频率 m
n  ਫ਼稳定҂的࣢数 p ˷໘ᡜ 0≤p≤1. ڂ൥

0≤P（A）≤1.

ᔪ A ௧必ཀྵ事件，ѷ事件 A 发生的次数 m = n，ਫ਼̿ m
n  =1，̰Ꮻ可ᅼ频率 m

n  ਫ਼稳定

҂的࣢数 p ˷一定௧ 1. ڂ൥ P（A）= 1，ԁ必ཀྵ事件发生的概率˞ 1. 

ᔪ A ௧不可能事件，ѷ事件 A 发生的次数 m = 0，ਫ਼̿ m
n  = 0，̰Ꮻ可ᅼ频率 m

n  ਫ਼稳

定҂的࣢数 p ˷一定௧ 0. ڂ൥ P（A）= 0，ԁ不可能事件发生的概率˞ 0. 
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ᝬʷᝬ

学生ᤰ᣿上᭧តᰎ的图᛫

数据和ԋԾ上的数学ࠒਫ਼Ϣ的

ଗᆶࣉតᰎ的数据，一ᓊ能初

൦ʹ͘҂൤᭧య上的概率和൤

᭧య下的概率ᦐ˞ 1
2
，߲̓௧

ᄱ等的. ݠ౧学生ႀ̆តᰎ数据

的ࣀѿᏫ不ᝣՏᤈː˔事件的

等可能性，教师可̿ಪ据̵̓

的生活ፃᰎΎХᝣՏ. 
教师可̿Ք学生ଢ᫈：ݠ

౧ଗ一౦不کӉ的ᆶࣉ，൤᭧

య上和൤᭧య下发生的可能性

௧աᄱ等Ὕ

ᬤ۶ጷ˸

តᰎ的次数˞ڂ （1） .1

不ܳ（Զ有 5 次），൥௑用频

率౏ͥᝠ概率，Хឨࣀ一ᓊᣗ

ܸ，ਫ਼̿，ᝣ˞൤᭧య上的可

能性ܸጞ˞ 3
5
，య下的可能性

ጞ˞ 2
5

 ௧不ܺ合适的. ႀ̆ᆶ

Ӊ的，ਫ਼̿гܳϢ一̏ک௧ࣉ

តᰎ，൤᭧య上的频率和൤᭧య下的频率一ᓊᦐ͘稳定1 ښڡ
2

 的ᬄᤃ. 

2. 概率௧᧫ܸࠫ᧚តᰎᏫᝓ的，ܸ᧚តᰎ中ਫ਼ښߛ的᜻॥ࣳ不一定ښ一次តᰎ中ښߛ，概率௧ 
1
2
，不能δ证2 ښ 次តᰎ中্ݞ发生 1 次，˷不能δ证100 ښ 次តᰎ中্ݞ发生 50 次，Զ௧ेត

ᰎ的次数ᡕ౏ᡕܸ௑，൤᭧య上的频率͘稳定҂ 1
2

. 
ᙊཀྵܳ次តᰎ的频率ຒᡖ稳定̆Х理᝷概率，ͮ˷不ଆம௄᝷Ϣܳ࠶次តᰎ，តᰎ概率̯ཀྵ௧

理᝷概率的一˔ᤃͫϙ，ːᏨښߛᅌ一定的Ϡࣀ，Ꮻ˅Ϡࣀ的ښߛ௧൤࣢的ǌፃ࣢的. 事实上，Ϣ

100 次ଗࣉតᰎ্50 ݞ 次൤᭧య上的概率ܸጞԶ有 8%. 

឴ʷ឴

˟要̮ፁ有关概率的发࡙እԾ，௉ښᝨ学生̀解概率的౏ູ和发࡙᣿程. 
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2   频率的稳定性��

˸ᮥ���

1.（1）᜹本ᮆ下᛫Ὑ

（2）႕Ὑ

（3）᳡ዢ能发ᔏ的概率ܸጞ

˞ 0.95. 
2.（1）᜹本ᮆ下᛫Ὑ

（2）任ԩ一˔ˮ˯ု，  ߲
˞͖等ֶ的概率ܸጞ௧ 

           0.825Ὑ
一次ښᬤ఻事件˞ڂ（3）

តᰎ中发生与ա௧不

ᆸ定的，ਫ਼̿ݠ౧г

ચԩ 1 000 ˔ˮ˯ုᤉ

行质᧚ೝಊ，ᝮै下౏

的数据一ᓊ௧不Տ的. 
3.（1）ଗ一౦کӉ的ᰥߕ，ਫ਼

有可能的ፇ౧有 6 መ：

ଗ出的ག数分ѿ௧ 1，
2，3，4，5，6. 

（2）ଗ出的ག数˞ 1 与ଗ出

的ག数˞ 2 的可能性ᄱ

ՏὙ ଗ出的ག数˞ 1 与
ଗ出的ག数˞ 3 的可能

性ᄱՏ. 
（3）ඈመፇ౧出ဘ的可能性

ᄱՏ. 

应ᴂҵ学生ЦʹϢ一Ϣ，˅可̿ᝨ学生ଊቃඈመፇ౧出ဘ的可能性ᄱՏ的Ԕڂ，˞下一ᓬԱЧ

概率的ᝠካ੪ݞ基ᆩ. 

តᰎ的᳡ዢ数 n 100 200 500 1 000 2 000 5 000

发ᔏ的ዢ数 m 94 191 473 954 1 906 4 748

发ᔏ的频率 
m
n 0.94 0.955 0.946 0.954 0.953 0.949 6

ᬤ఻ચԩ的ˮ˯ု数 n 10 20 50 100 200 500 1 000

͖等ֶ数 m 7 16 43 81 164 414 825

͖等ֶ率 
m
n 0.7 0.8 0.86 0.81 0.82 0.828 0.825
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��第九章 概率初步

教ߦ目ಖ

1 .  ፃԋ“ଢ出᫈题—࿯

ਇ—思考̔ื—ચ៶概઺—解

х᫈题”的᣿程，̀解ԱЧ概

型的ྲག，̀解可ӑ˞ԱЧ概

型的ї͵概型的ྲག，͘ಪ据

តᰎፇ౧的ࠫሦ性ੋکᛦ性判

லតᰎፇ౧௧աЦ有等可能性.
2. ଂଧԱЧ概型ԣ可ӑ˞

ԱЧ概型的ї͵概型的概率ᝠ

ካ方ข.
3. 能᝺ᝠኀ合要ර的እӭ

概率模型，初൦ʹ͘概率௧ଡ

ᤘ不ᆸ定ဘ៶的数学模型. 
用事件发生的频率౏ͥᝠ

ស事件发生的概率，ᙊཀྵЦ有

௿᥆性，ͮᤈመ方ขᭊ要ᤉ行

ܸ᧚的重复តᰎ，Ꮻ˅४҂的

ड़ड़Զ௧概率的ͥᝠϙ，ਫ਼̿

教科书ଌᅌᝧ᝷̀ԱЧ概型和

可ӑ˞ԱЧ概型的ї͵概型，

߲̓的概率可̿ᤰ᣿ᝠካ४҂. 
本ᓬ分˞ 4 课௑. Ғː课௑

̰Цʹڡୗု຤੆出发，ᝨ学

生̀解ԱЧ概型的ྲག，ፌ出

ԱЧ概型的概率ᝠካ公式， ̰ࣳ概率的ਓ义౏理解຤੆的公平性，తՑᤉ行ԦՔ᝺ᝠ. 
Ցː课௑ᤰ᣿Цʹ实Γ，ᝨ学生̀解可ӑ˞ԱЧ概型的ї͵概型的ྲག和概率ᝠካ，ࣳ᝺ᝠኀ

合要ර的እӭ概率模型. 

ᝬʷᝬ

1. （1）͘出ဘୗ҂ 1 号ုǌୗ҂ 2 号ုǌୗ҂ 3 号ုǌୗ҂ 4 号ုǌୗ҂ 5 号ုᤈ 5 መ可能

的ፇ౧. 
（2）ඈ˔ፇ౧出ဘ的可能性ᦐᄱՏ. ႀ̆一С有 5 መ等可能性的ፇ౧，ਫ਼߲̿̓发生的概率ᦐ

௧ 1
5
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ஔ࣎ஔ学用书

ᛦ性کҒ᭧学习的基ᆩ上，要ර学生不Ϣតᰎ，直ଌಪ据ᬤ఻តᰎፇ౧的ࠫሦ性ੋښ

判லតᰎፇ౧Ц有等可能性. 
2. 可̿ळ࠮学生ચ៶概઺出ԱЧ概型的СՏ的ྲག： ਫ਼有可能的ፇ౧有有限˔（有限

性），ඈ˔ፇ౧出ဘ的可能性（概率）ᄱՏ（等可能性）. 
一˔តᰎ௧ա˞ԱЧ概型，关᪄ࡃ௧ᄺ߲௧աՏ௑Цܬ上ᤘː˔基本ྲག，ːᏨᎥ一

不可. 
ԱЧ概型ښ概率᝷发࡙初ర௧˟要的ᆑቃࠫ៶，߲有ᅌ直᜺ǌࠔ௜理解的ྲག，ࣳ有

ᅌࣹฅ的应用. 
“等可能性”௧一መ理ਇ࿄গ，௧一መϜ᝺，ښ教学௑要ර学生不要ᨛྦ角࠹，要ᥘ

В与学生“ઔ్”，ࣳ要ර学生能ಪ据ᬤ఻តᰎፇ౧的ࠫሦ性ੋکᛦ性判லតᰎፇ౧௧ա

Ц有等可能性. ݠଗ一౦کӉ的ᆶࣉ，߲௧一˔ї͵ࠫሦʹ，Хፇ౞کᛦ，൤᭧య上和൤᭧

య下发生的“఻͘”ᄱՏ，ਫ਼߲̿̓发生的可能性ᄱ等. Ꮻଗ一౦图᧬，߲不௧一˔ї͵ࠫ

ሦʹ，Хፇ౞不کᛦ，᧬࠹య上和᧬࠹య下发生的“఻͘”不ᄱՏ， ਫ਼߲̿̓发生的可能

性一ᓊ௧不ᄱ等的. 

ਇʷਇ

ǌୗုǌୗྡ等௧等可能的តᰎ，教师ᤇ可̿ˡ一̏不௧等可能的ߕǌଗᰥࣉଗᆶݠ

តᰎ，࠱ݠѤតᰎ中的“中᭬”与“ᑲ᭬”，发ᔏតᰎ中的“发ᔏ”与“不发ᔏ”等，ᄬ

的௧ᝨ学生能ಪ据ԱЧ概型的ː˔基本ྲག౏判லតᰎ௧ա˞等可能的តᰎ，ྲѿ௧能ಪ

据ᬤ఻តᰎፇ౧的ࠫሦ性ੋکᛦ性判லតᰎፇ౧௧աЦ有等可能性. 

ό1ύᤈ௧ԱЧ概型的概率ᝠካ公式，ښ用൥公式ᝠካ概率௑，ᯫЏ，应判லតᰎ˞ԱЧ

តᰎ，ԁЦ有ԱЧ概型的ː˔基本ྲག： 有限性和等可能性，ːᏨᎥ一不可. Х次，ᝠካ

௑关᪄௧ᝠካតᰎ中ਫ਼有等可能的ፇ౧঴数和ਫ਼ර事件中可能出ဘ的ፇ౧数，˞൥，ੈ̓

࣢用ѵˡข. 
 .本ቦ中，有关ԱЧ概率的ᝠካ，Զ๘ԣ一൦概率ښ

Γ 1

用ԱЧ概型的概率ᝠካ公式ᝠካ概率௑， 关᪄௧ᝠካតᰎ中ਫ਼有等可能的ፇ౧঴数ښ

和ਫ਼ර事件中可能出ဘ的ፇ౧数，本题ਫ਼用的方ข௧ѵˡข，ᤈመ方ข˷௧ဘ᫽段的࣢用

方ข. 
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ό1ύ

ό1ύᤈ௧一˔开ஊ性的᫈

题，ݠ可̿ර： ଗ出的ག数࠵

̆ 5 的概率Ὑଗ出的ག数௧ 3 
的φ数的概率Ὑଗ出的ག数不

௧ 6 的概率等等，学生的ንವ

Զ要合理ԁ可. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ચ҂ܸဍ的概率௧ 1
54

，ચ

҂ 3 的概率௧ 2
27

，ચ҂方

的概率௧ 13ڱ
54

.

௭ཀྵચ҂ܸဍ的概率උચ҂ 
3 的概率࠵，ਫ਼̿੪ྡ的௑

Υୗ҂ܸဍ的఻͘උୗ҂ 3 
的఻͘࠵.

2. 1
4

 .

˸ᮥ���

1. ͘出ဘୗ҂и有字ඇ A  的ጮ౎ǌи有字ඇ B  的ጮ౎ǌи有字ඇ C  的ጮ౎ǌи有字ඇ D  的ጮ౎ǌ

и有字ඇ E  的ጮ౎ᤈ 5 መ可能的ፇ౧. ߲̓௧等可能的. 

2.（1）
1
2
Ὑ（2）

1
2
Ὑ（3）0Ὑ（4）1.

3.（1）
1
7
Ὑ（2）

2
7
Ὑ（3）

4
7

.

4. 方ขॢܳ，40 ࠲ݠ ՐՏ学的Ր字分ѿи40 ښ 张ጮኤ上，ᬤ఻ચԩ一张，ચԩи有ឺ的Ր字的ኤ

 .ᤥ中ឺ. 学生的方ขԶ要合理ԁ可ࡃ
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.     

P .

    

    

   

.      

  .  P .

. .      

.  

  .

  

  .

3   等可能事件的概率��

ᝬʷᝬ

ឭ的有᥋理. 教科书ᮣ࠵ .1

用࠵明ᩲឨ的ឭข౏ଢᧈ学生

ࣳ不௧任ਓ事件௧等可能的，

教师可̿гˡ一̏ዝͫ的Γ

 .ҫງࠫ൥的理解̿，ߕ

2 .  P（࠵明ᖍᑈ）= 2
5
，

P（࠵јᖍᑈ）= 3
5
，ႀ̆ː̡

ᖍᑈ的概率不Տ，ਫ਼̿຤੆ࠫ

ԥ方不公平 . 一˔ԥ̡຤੆ښ 

中，຤੆ࠫԥ方公平௧ૉԥ方

ᖍᑈ的概率ᄱՏ. 

ϢʷϢ

ᤈ௧一˔Ц有્੍性的活ү，学生要ಪ据要ර᝺ᝠ຤੆，ᤈʹဘ̀概率模型的思ਇ. 教师可̿

 .组ᝧ᝷࠵学生࿘ቡ思考的基ᆩ上组ጻښ
（1） ᤥԩ的 4 ˔ု，Х中 2 ˔ጚု，2 ˔ᄇုὙ

（2） ᤥԩ的 4 ˔ု，Х中 2 ˔ጚု，1 ˔ᄇု，1 ˔᳧ု. 
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2.      .  
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3.  .

��第九章 概率初步

ਇʷਇ

8 ˔ု：

（1）4 ˔ጚု，4 ˔ᄇုὙ

（2）4 ˔ጚု，2 ˔ᄇု，

2 ˔᳧ု. 
7 ˔ု：不可能. 

ᬤ۶ጷ˸

1. P（ୗ҂ጚု）= 1
3

 ὙP（ୗ

҂ᄇု）= 2
9
ὙP（ୗ҂᳧

ု）= 4
9

. 

2. ႕. Զ要᝺ᝠ的຤੆Ύԥ方ᖍ

ᑈ的概率ᄱՏԁ可.

˸ᮥ���

1. 不等. 能，ܙݠҫ 2 ˔ጚုੋ

Ꮸѓ2 ࠶ ˔ᄇု.

2. 5
12

Ὑ
1
3
Ὑ

1
4

.

ᬔᮨᓤܱ߹全ᄱՏ的˔ 4 ݠ .3

ု，Х中有 3 ˔௧ጚု，任

ԩ 1 ˔，ୗ҂ጚု的概率. 学
生的ንವԶ要合理ԁ可. 
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3   等可能事件的概率��

ό1ύ

4.（1）5 ˔ጚု，5 ˔ᄇုὙ

（2）2 ˔ጚု，4 ˔ᄇု，  
         4 ˔᳧ု. 

明ᖍᑈ的概率௧ 8࠵（1）.5
51

，

ᖍᑈ的概率௧ 40ᮣ࠵            
51

Ὑ

（2）ᔪ࠵明ࣃፃୗ҂的ྡ᭧

˞ 2，ѷ࠵明ᖍᑈ的概

率௧ 0，ᮣ࠵ᖍᑈ的概

率௧ 48
51

Ὑ

ᔪ࠵明ࣃፃୗ҂的ྡ᭧

˞ A ，ѷ࠵明ᖍᑈ的概

率௧ 48
51

ᖍᑈ的ᮣ࠵，

概率௧ 0. 
ឭ明：（1）教师可̿ळ

࠵˦̤˞：学生思考࠮

明ᖍᑈ的概率与ᮣ࠵ᖍ

ᑈ的概率的和不௧ 1 Ὕ 
ϸᤈನښ౽事件ࣃፃ发

生（࠵ݠ明ࣃፃୗ҂的

ྡ᭧˞ 4）的ৱц下Գ

一事件（࠵ݠ明ᖍᑈ） 
的概率， ˷ሦ˞౎件概

率. ښ൥，教师௄ᮌ҉

ਓଢ出. 

本课௑和下一课௑˟要௧ᝨ学生̀解可ӑ˞ԱЧ概型的ї͵概型的ྲག和概率ᝠካ，ࣳ᝺ᝠኀ

合要ර的እӭ概率模型.
ό1ύ教科书ᤰ᣿有ᡚ的᫈题，Ύ学生直᜺ڡʹ͘҂一መ重要的概率模型——ї͵概型，概率的

与᭧ሥ有关，事件发生的概率等̆൥事件ਫ਼有可能ፇ౧ਫ਼组ੇ的图形的᭧ሥᬔ̿ਫ਼有可能ፇ౧࠵ܸ

组ੇ的图形的᭧ሥ. 
“ඈ一ڱ方ᆒᬔᮨᓤܱ߹全ᄱՏ，࠲一˔ု࠵分ѿښӺࠉ和书੝的ڡ౜上ᒭႀڡ໔ү，ု࠵ᬤ

఻ڡϣڱ౽ښ方ᆒ上”，௧˞̀δ证ᬤ఻性，ښ教学௑应សᝨ学生ʹ͘ᬤ఻性的重要性. 
的᭧ሥࠉ᧗， ᳬᆒ的᭧ሥӴட˔ӺࠉӺښ˞ڂ .ᳬᆒ上的概率ܸښϣ႑ု࠵，᧗ࠉӺښ（1）

˨උ要උ书੝ܸ. 
 .与᭧ሥ有关࠵ᳬᆒ上的概率ܸښϣ႑ု࠵（2）
学生能ܵ用ᒭࣂ的ឦᝓ回ንԁ可. 
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

��第九章 概率初步

ᝬʷᝬ

ᤰ᣿ᝧ᝷，ώҰࣃ学的Ա

Ч概型的ፃᰎ，学生一ᓊ可̿

ᝣគ҂：ݠ౧ඈ一ڱ方ᆒᬔᮨ

ᓤܱ߹全ᄱՏ，ڡښု࠵౜上

ᒭႀڡ໔ү，ࣳᬤ఻ڡϣ႑ښ

ښϣ႑ု࠵˦方ᆒ上，ᥧڱ౽

ඈ一ڱ方ᆒ上的概率ᦐᄱՏ， 
ਫ਼̿P（ု࠵తጼϣ႑ښᳬᆒ

上）= 5
20

 = 1
4

. 

ਇʷਇ

（1）P（ု࠵తጼϣ႑ښ

ᄇᆒ上）= 15
20

 = 3
4

. ᤈ᧗ຖᤩ

̀ࠫቡ事件的概ঐ，ͮ不要ර

学生ଂଧ. 
（2）ᤈː˔事件发生的概

率௧ᄱ等的. ᤰ᣿൥题，Ύ学生

̀解҂ᙊཀྵ᝵ܳ事件的Ԭᤘ不

Տ，߲ͮ̓的实质௧ᄱՏ的，

̰Ꮻʹ͘҂概率模型的思ਇ . 
教学中，教师可̿ᴂҵ学生ښ

гˡ一̏事件，ࡊኮХԬᤘ不

Տ，߲ͮ̓的实质与本题௧ᄱ

Տ的，߲̓发生的概率˷௧ 3
4

. 

Γ 2

本Γ௧ெ࣢生活中࣢᜹的ચݒΨᩙ活ү，ᝨ学生ʹ͘҂“数学̓ੈښࡃᢶ᣸”，发̵࡙̓“用

数学”的ਓគ与能ҧ. 
ெ࣢生活中有᝵ܳચݒ຤੆，ੈ̓可̿Ѿ用ਫ਼学的概率ᅼគ౏ᝠካ౽̏ચݒ຤੆ᖍݒ的概率，

ᤈ˷ʹဘ̀概率ښ生活中的应用. 教师˷可̿ಪ据ेڡ的一̏ચݒΨᩙ活ү౏᝺ᝠዝͫ的᫈题ৱܒ. 
教学௑，ᯫЏ可̿ᝨ学生࿘ቡ思考，ཀྵՑᤉ行̔ื. 要ᝨ学生明ᆸᣁᄨᜂ等分ੇ 20 份，ᒭښ

ႀᣁүᣁᄨ，ૉ᧫ૉՔඈ一份的可能性ᦐᄱՏ，ᤈನ੦能用教科书上的方ขᤉ行ᝠካ. ښᤈ᧗，“ᖍ

४᠔ྭ҆”的概率˷等̆“ᖍ४ 100 元᠔ྭ҆”“ᖍ४ 50 元᠔ྭ҆”“ᖍ४ 20 元᠔ྭ҆”的概率的
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��第九章 概率初步

ᭇ的概率ڡA ӝ۫内，ᢍ中 ښ .2

˞ 3
8
Ὑښ A ӝܱ۫， С有 10 

ᭇ，A ӝܱ۫С有ڡᮤ 7 = 3 -

 ښ方ಫ，ਫ਼̿࠵˔ 72 = 9 - 81
A ӝܱ۫，ᢍ中ڡᭇ的概率˞ 
2
72

3 ˞ڂ . 
8

 > 2
72

 ，ਫ਼̿˞̀

明的࠵，ᭇڡ可能不ᢍ中ࡊ

第二൦应ᢍښ A ӝܱ۫的࠵

方ಫ上. 

3.（1） 3
8
，

1
3
Ὑ

   （2） ႕. 

ό1ύ

ό1ύᤈ一᫈题௉ښጘ൤一̏学生的ᩲឨਇข. ࠵明的Ϣข不൤ᆸ. ڂ˞ᣁᄨ中ጚᓤᦊ分和ᄇᓤᦊ

分的᭧ሥ不Տ，ڂᏫૉ᧫ᗀښᤈː˔ӝ۫的可能性不Տ.
ં可能性不Տ的ৱцेੇ等可能的ৱцܫ理，ᤈ௧学生ࠔ௜࿁的ᩲឨ.
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3   等可能事件的概率��

Ϣ४ࠫ. 教师˷可̿ळᮣ࠵

 .的Ϣขᮣ࠵͘ʹ学生࠮

ਇʷਇ

ᤈ௧一˔උᣗ有ᡚ的᫈

题，教师可̿Џᝨ学生࿘ቡ

思考，ཀྵՑ组ጻ学生ᤉ行̔

ื .  ᤈ˔᫈题௅与Ғ᭧的᫈题

ዝͫ，ԡ有ਫ਼ࣀѿ .  有的学生

可能受Ғ᭧ᮣ࠵Ϣข的ॖ־， 
ંᄇᓤӝ۫等分ੇ 25 份，ጚ

ᓤӝ۫等分ੇ 11 份，ᤈನᣁ

ᄨᜂ等分ੇ 36 ˔੡形ӝ۫，

Х中 11 ˔௧ጚᓤ，25 ˔௧ᄇ

ᓤ，ਫ਼̿ P（ ᗀښጚᓤӝ۫） 

=  11
36

，P（ᗀښᄇᓤӝ۫）

= 25
36

Ὑ˷可能ંᄇᓤӝ۫等

分ੇ 250 份，ጚᓤӝ۫等分ੇ 
110 份，ᤈನᣁᄨᜂ等分ੇ 360 
˔੡形ӝ۫，Х中 110 ˔௧ጚ

ᓤ，250 ˔௧ᄇᓤ，ਫ਼̿ P（ᗀ

ጚᓤӝ۫）= 11ښ
36

，P（ᗀښ

ᄇᓤӝ۫）= 25
36

Ὑ有的学生

可能̰ї͵概型的ྲག出发，ᝠካ出ጚᓤӝ۫的᭧ሥӴட˔ړ᭧ሥ的 11
36

，ᄇᓤӝ۫的᭧ሥӴட˔

᭧ሥ的 25ړ
36

，̰ᏫP（ᗀښጚᓤӝ۫）= 11
36

，P（ᗀښᄇᓤӝ۫）= 25
36

 等等. Զ要学生的ਇข合

理，教师ᦐ应សᴂҵ. 
थᝬ教师తՑ˷可̿和学生一ᡑ঴ፇ出ዝͫᣁᄨ᫈题的概率ᝠካ方ขੋ公式. 

Γ 3

ዤᄺΓ 3，ݞϸ௅不௧ԱЧ概型的᫈题，˷不௧ї͵概型的᫈题，ͮጺቃ˨下，߲与ੈ̓Ғ

᭧᥅҂的ї͵概型的᫈题一ನ，తՑᦐ可̿ӑॆ˞ԱЧ概型的᫈题： ႀ̆࠵明的ྚྚඈ一௑҉ፃ

᣿的可能性ᦐᄱՏ，ਫ਼̿ੈ̓可̿࠲一˔η号ևర等分˞ 103 份，Х中ጚ༥Ӵ 40 份， ፯༥Ӵ 60 
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份， ᳧༥Ӵ 3 份，ڂ൥̵᥅҂ጚ༥的概率˞ 40
103

. 

有一，ݠ .学生ˡ出与本ΓԬᤘ不Տ，ͮ本质ᄱՏ的概率模型࠮教学௑，教师可̿ळښ

˔ႀ 103 ˔࠵方ڱ组ੇ的ӝ۫，Х中有 40 ˔ጚᓤ࠵方60，ڱ ˔፯ᓤ࠵方3，ڱ ˔᳧ᓤ࠵方

方ڱ౽ښϣ႑ڡ໔ү，ࣳᬤ఻ڡ上᭧ᒭႀښု࠵˔方ᆒᬔᮨᓤܱ߹全ᄱՏ. 一ڱඈ一 ，ڱ

ᆒ上，߲తጼϣ႑ښጚᓤ࠵方ڱ上的概率௧ܳ࠶Ὕ Ύ学生̰中ʹ͘҂概率模型的思ਇ. 
本Γ௧ெ࣢生活中࣢᜹的ဘ实ৱܒ，可̿ᝨ学生ʹ͘҂“数学̓ੈښࡃᢶ᣸”，发࡙

̵̓“用数学”的ਓគ与能ҧ. 

ᬤ۶ጷ˸

ንವ不׭一，ݠᣁᄨᜂ分ੇ 8 ˔ᄱՏ的੡形，Х中ጚᓤӝ۫Ӵ 3 份，ᄇᓤӝ۫Ӵ 3 
份，᳧ᓤӝ۫Ӵ 2 份等. 
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3   等可能事件的概率��

˸ᮥ���

1. 1
4
Ὑ

3
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360

 = 23
72

. 

3. 7
8

. 

4. ንವ不׭一，ݠ可࠲ᣁᄨ分

ጚᓤǌᄇᓤǌ᳧ᓤ三˔ӝ

۫，ጚᓤӝ۫的ړॷ角˞

160c，ᄇᓤӝ۫的ړॷ角˞

120c，ᗰᓤӝ۫的ړॷ角˞

80c. 
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��第九章 概率初步

ᮏˁনᏦڀ

ᤰ᣿本ቦ的学习和ଊቃ，

学生ᭊ要ࠫ概率᝷的ᄱ关ᅼគ

ᤉ行回顾与思考，˞൥，教科

书᝺ᝠ̀“回顾与思考”ᤈ一

ဗᓬ，ᄬ的௧ᝨ学生ᤰ᣿回ን

᫈题，೛理本ቦਫ਼学的ᅼគ，

ҫງࠫ本ቦ学习内ࠔ的理解，

Щੇ回顾与Ԧ思的习ਅ，ᖍ४

ᅼគ系ፒ的ᒭ˟थ౞能ҧ. ˞̀

更ҫຍఁ直᜺ࣟڡҰ学生थ౞

ᅼគ系ፒ，教学௑ᭊ要ώҰЧ

型᫈题，ࠫ有关重གᅼគᤉ行

 .ᤂ用ڍࢾ
˞̀۲Щ学生Щੇ回顾

与Ԧ思的习ਅ和೛理ᅼគ的能

ҧ，教学௑应ࡊ可能ᴂҵ学生

ᒭ˟ࠫڡਫ਼学ᅼគᤉ行ட理，

制ͻ˔性ӑ的ᅼគፇ౞图，教

师应ស用ൕᠶ的ᅋ光ᄺॠ学生

的“ͻֶ”. ݠ౧学生Ꭵˬ೛理

ᅼគ的ፃᰎ和能ҧ，୲ͻ上有

ᬲ，ᥧ˦教师可ፌ́适े的ڈ

ळ࠮. උݠ，教师可̿ᤥહ̿下

教学ଐஷ：ଢҒ࣋Ꮆ任务，ᝨ

学生̿࠵组合ͻ的形式ட理本

ቦᅼគགὙ教师࠲本ቦᅼគགጺӑ˞їᦊ分，ᝨ不Տ࠵组ட理不Տᦊ分的内ࠔ，ੋѾ用“回顾与思

考”中的᫈题ᤉ行分ࢺ，全ိ合ͻ೛理全ቦᅼគὙ教师有ᄬ的࣋ڡᎶ课Ғͻˊੋ课上Γ题，学生̿

题ᄬ中๘ԣ的ᄱ关ᅼគག˞线ጊ，ښ教师的ࣟҰ下߹ੇ全ቦ的ᅼគ೛理��

教学中，可̿ಪ据学生的实ᬅৱц，ᤥહ合适的教学方式. 
̿下௧ᅼគ೛理ဗᓬ的教学थᝬ，Ι参考. 
1. 复习回顾

ळ࠮学生回顾ᅼគ内ࠔնဘ的ᮋऀǌᅼគ内ࠔ的分ዝ等，回ॺ全ቦᄱ关内ࠔ. 教师可̿课Ғ࣋

Ꮆ任务，ᝨ学生复习本ቦ内ࠔ，回顾Պᓬ学习的ᅼគག. 
2. 思考ட理

ळ࠮学生࠲ᖍ४的ηৌᤉ行ҫࢺǌᤥહǌ组合，Ύਫ਼学的内ࠔ౎理ӑǌ有ऀӑǌፇ౞ӑ. 教师
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可ࠫ本ቦ˟要的学习内ࠔᤉ行ଢ᫈，ښ学生回ን和教师适एᤝ᫈的基ᆩ上，教师ښᳬ౜上

适े的ͯᎶи下ᄱ应的内ࠔ. ࠫ̆ᣗચ៶的概ঐ等内ࠔ，教师可ಪ据ৱцᝨ学生ᤉ行一定的

解᧖和ˡΓឭ明. 
3. 形ੇ಴౶

ᳬ౜上形ੇ̀一˔本ቦ的ᅼគ಴౶图. 教师分ౢᤈ˔಴౶ښ，Ғᤘː˔ဗᓬ的基ᆩ上ښ

图，解᧖Х中ᣗ˞重要的ᅼគག，ࣳଢΙЧ型的Γ题和习题. ښ᝺ᝠᄱ关Γ题௑，˷要与ᤈ

̏重要的ᅼគགǌ考ಊགᄱࠫ应. 
4. Ԧ思ଢᰴ 
ळ࠮学生ࠫ解х᫈题᣿程中ਫ਼用ᅼគǌ方ขǌኖ႕等ᤉ行Ԧ思和ក价，ܙᤉࠫ概率᝷

ᅼគʹ系的ᝣគ，ଢᰴ解х᫈题的能ҧ. 
下᭧௧一˔可Ι参考的ፇ౞಴图. 

下᭧的Ч型Γ题Ι参考.
Γ � ̿下ឭข合理的௧（ ）.

（A య上的概率௧ 2࠹᧬య上，ႀ൥̵ឭ࠹᧬明Ϣ 3 次ઋ图᧬的តᰎ，发ဘ 2 次࠵（
3

（B ）౽॑ᇾ的中ݒ概率௧ 5%，ᥧ˦ݠ౧˼ 100 张॑ᇾ一定͘有 5 张中ݒ

（ C Ѥ一次，Զ有ːመ可能的ፇ౧：中᭬与不中᭬，ਫ਼߲̿̓发生࠱Ѥᤂүր࠱౽（

的概率ᦐ௧ 1
2

（D 的តᰎ，Х中有 1 次൤᭧య上，2 次൤᭧య下，̵ᝣࣉӉᆶک明Ϣ̀ 3 次ઋଗ࠵（

˞гઋ一次，൤᭧య上的概率ᤇ௧ 1
2

ឭ明Ὁ本题௧有关ᬤ఻事件ԣХ概率ਓ义的一组判ல.（ A ，࠶明Ϣ的តᰎ次数ܺ࠵（

̿൥ͥᝠ᧬࠹య上的概率不ܺ合理Ὑ（ B ）॑ᇾ的中ݒ概率௧ 5%，ͮႀ̆ᬤ఻ဘ៶的ྲ

ག，˼ 100 张॑ᇾ，中ݒ的॑ᇾ数可能ܸ̆ 5，˷可能5 ̆࠵Ὑ（ C ）中ਫ਼有可能的ፇ౧ᆸ
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实Զ有ːመ：中᭬与不中᭬，ͮ௧ᤈːመፇ౧不௧等可能的，ਫ਼̿不能ឭ߲̓发生的概率

ᦐ௧ 1
2
Ὑ（ D ）中ႀ̆ᆶࣉ௧کӉ的，ਫ਼̿௄᝷Ғ᭧有෥有ઋଗ᣿ᆶࣉ，௄᝷Ғ᭧ઋଗᆶࣉ

的ፇ౧௧̤˦，гઋ一次，൤᭧య上的概率ᤇ௧ 1
2

. 

ንವ：D .

Γ � 一˔԰᛻中装有 4 ˔ᄇု，6 ˔ጚု，ᤈ̏ုᬔᮨᓤܱ߹全ᄱՏ，Ѝ分ଵӉՑ

ᬤ఻ୗ出一ု，发ဘ௧ᄇု.
Ὕ࠶ᤈ˔ᄇုஊ回，гୗ出一ု，ᥧ˦߲௧ᄇု的概率௧ܳ࠲౧ݠ（1）

Ὕ࠶౧ᤈ˔ᄇု不ஊ回，гୗ出一ု，ᥧ˦߲௧ᄇု的概率௧ܳݠ（2）

ឭ明Ὁښ用ԱЧ概型的概率ᝠካ公式ᝠካ概率௑，关᪄௧ᝠካតᰎ中ਫ਼有等可能的ፇ

౧঴数和ਫ਼ර事件中可能出ဘ的ፇ౧数. 
ᝍὉ（1）ႀ̆࠲ᄇုஊ回，൥௑԰᛻中̯有 4 ˔ᄇု，6 ˔ጚု，гୗ出一ု，ਫ਼有

等可能的ፇ౧঴数˞ 4 + 6 = 10，ਫ਼ර事件中可能出ဘ的ፇ౧数˞ 4，ਫ਼̿

P（ୗ҂的ု௧ᄇု）= 4
10

 = 2
5

. 

（2）ᄇု不ஊ回，൥௑԰᛻中有 3 ˔ᄇု，6 ˔ጚု，гୗ出一ု，ਫ਼有等可能的ፇ

౧঴数˞ 3 + 6 = 9，ਫ਼ර事件中可能出ဘ的ፇ౧数˞ 3，ਫ਼̿

P（ୗ҂的ု௧ᄇု）= 3
9

 = 1
3

. 

ᮥ˸ܭ

1.（1）不ᆸ定Ὑ（2）ᆸ定（不可能事件）Ὑ（3）ᆸ定（必ཀྵ事件）Ὑ（4）不ᆸ定.
2. ોིᣁ出᳧ᓤ的可能性ႀܸ҂࠵ଆѵ˞：ł ń ① Ń Ł. 
3. 图႕. ̿下分ѿ௧三˔事件发生的概率：

  （1）1Ὑ

  （2）0Ὑ

  （3）
1
2
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（4）
5
9
，

4
9

 .（ᤈ᧗ຖᤩ 

             P（A）+ P（A）= 1，
          ͮ不要ර学生ଂଧ）

5. （1）有 5 ˔᭧ಖ有数字“6”

ਫ਼̿“6”య上的概率  ˞
5
20

 = 1
4
Ὑ

（2）ಖ有数字“5”“6”的᭧

తܳ，ਫ਼̿“5”“6” 
య上的概率తܸ. 

6. ૉ᧫ϣښጚᓤǌ᳧ᓤ和ᗰᓤ

的概率分ѿ˞ 1
2
，

1
4
，

1
4
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7. 

    

8. 

 .

11. .

  .
  

  

9.    

   .  .  

 

 .  

    

    .

 

10.      .  

  .  .

��第九章 概率初步

7. （1）
1
2
Ὑ（2）

1
3

. 

8. 1
7
，႕. 

9. ᤥહ方ข（2）中“不௧ 3 的
φ数”. 

明的ਇข௧ᩲឨ的，ႀ̆࠵ .10

ᆶࣉ௧کӉ的，ਫ਼̿гઋ一

次，൤᭧య上的概率̯˞ 
1
2

. 

出发གՑ的可能性ښ（1）.11

ܸ .  ᙊཀྵ“  Ғᤉ一

൦”和“Ցᤞː൦” 
的概率一ನܸ，ͮҒ

ᤉ的൦数උՑᤞ的൦

数࠶，ਫ਼̿ᣁүᔪࣰ

次Ց，ښ出发གՑ的

可能性ܸ. 
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复习题��

12.（1）ᤥહӝ۫ 2，ڂ˞ӝ۫ 
2  的᭧ሥతܸ，ͮ不

能δ证ښӝ۫ 2 内一

定能੽҂ࠃᘩὙ

（2）ӝ۫ 1 和ӝ۫ 3Ὑ
（3）ᤥહӝ۫ 2，ڂ˞ӝ

۫ 2 的᭧ሥతܸ，ͮ

不能δ证ښӝ۫ 2 内
一定能੽҂ࠃᘩ . ࠃ 
ᘩۡښӝ۫ 1 和ӝ۫

3 的可能性ᄱՏ. 事实

上，ࠃᘩۡښ哪一˔

ӝ۫的可能性ܸ࠵Զ

与ӝ۫的᭧ሥ有关， 
ӝ۫的᭧ሥᡕܸ，Х

可能性ࡃᡕܸ，ӝ۫

的᭧ሥᡕ࠵，Х可能

性ࡃᡕ࠵，Ꮻ与ӝ۫

的形࿄௄关. 
13. ႕. 
14. 本题的方ವ有ܳመ，ݠ：

（1）6 ˔ጚု，6 ˔ᄇုὙ

（2）4 ˔ጚု，4 ˔ᄇု，

4 ˔ᳬုὙ

（3）3 ˔ጚု，3 ˔ᄇု，

6 ˔ᳬု. 
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ᬄै ЧیವΓកౢ

ᮠဋᄊሷࠀভ὆ኄ � ិ௑὇

᝺ᝠ὘ӯ̛ಞ̡ڎᬅ学ಣ ߘጓఅ ౐рਦ

ʷǌߦৱѬౢ

ᤰ᣿̿Ғ的学习，学生ࣃፃࠫ事件发生的可能性的ܸ࠵有̀初൦ᝣគ，ͮ可能ښߛ一

̏“ឨ解”. ݠ，Զ出ဘːመፇ౧的តᰎ，ᥧ˦ᤈːመፇ౧发生的可能性一定ᦐ௧ 1
2
Ὑԡ

൥，活ү的᝺ᝠ和安ଆᦐ௧˞̀学生能ڂ .ਫ਼有事件的概率ᦐ可̿ᤰ᣿理᝷ᝠካ४҂等，ݠ

൤ᆸڡᝣគ和理解概率的ᄱ关ᅼគ. 

̄ǌ͊务Ѭౢ

教ె̰ઋଗ图᧬តᰎК੤，Ύ学生ፃԋ“࿯฾Ųតᰎ和ஆ集តᰎ数据Ų分ౢតᰎፇ౧

Ųᰎ证࿯฾”的᣿程，初൦̀解ښតᰎ次数ॢܸ௑，事件发生的频率Ц有稳定性. ᤰ᣿ୗု

຤੆和ᬤ۶ጷ习中ଢΙ的᫈题ৱܒҫງࠫҒ᭧ፇ᝷的ᝣគ. తՑᤰ᣿࠵ፇࠫ本ᓬ课的ʹ͘ᤉ

行೛理，˞下ᓬ课的明ఁϢݞᩔۙ. 

ʼǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ࿯฾តᰎǌஆ集តᰎ数据ǌ分ౢតᰎፇ౧等活ү᣿程，ʹᰎښ活ү᣿程中发࡙

学生合ͻ̔ื的ਓគ与能ҧ. 
2. ᤰ᣿តᰎ，感受តᰎ次数ॢܸ௑，事件发生的频率Ц有稳定性. 

᧘ǌᬲགߦǌ教پ

ፃԋ“࿯฾Ųតᰎ和ஆ集តᰎ数据Ų分ౢតᰎፇ౧Ųᰎ证࿯฾”的᣿程，感受ښតᰎ

次数ॢܸ௑，事件发生的频率Ц有稳定性. 

̋ǌ教ߦ᣿ሮ

ǘ第一ဗᓬǙଢ出᫈题

᫈题：ઋଗ一౦图᧬，ᗀڡՑ，ᤰ࣢͘出ဘːመৱц：

（ːࣨ图，分ѿ࡙ᇨ᧬࠹య上和᧬࠹య下ːመৱц）

Ϳᝣ˞᧬࠹య上和᧬࠹య下的可能性一ನܸՙὝ

ᄬ的：学生࠵ښ学᫽段ࠫ事件发生的可能性ܸࣃ࠵有初൦ᝣគ，ᤥહ一˔෥有ᆸ定ፇ
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௑学生ࠫઋଗ图᧬有̀直᜺的ᝣគ. 
ᮕర：ፐܸܳ数学生基本可̿ᆸ定᧬࠹య上和᧬࠹య下的可能性不一ನܸ，ͮࠫ“哪

一˔ܸ”“ܸܳ࠶”等ᤈನ更Цʹ的උᣗ௧不能ᆸ定的. 学生ࠫ᫈题的思考不͘ϣ႑ښ“不

一ನܸ”上，可能ࠫ͘更Цʹ的ፇ౧ᤉ行̂᝷，教师可̿ଢ出ឰ学生ࠫፇ౧ᤉ行࿯฾和᛫

ᤘ的要ර，ښᳬ౜的一角ᝮै下学生࿯฾的ፇ౧，ښតᰎፇౌՑᤉ行උᣗ，感受࿯฾与ត

ᰎፇ౧的ࣀप. Գܱ，学生ࠫ࿯฾ፇ౧的Цʹ᛫ᤘ不௧ࠫ概率的࿯฾，可̿有不Տ形式，ݠ

ᄈ分数ǌ分数ǌїੇੋᤊᤊܸ̆ǌܸ一གЈ等ኊፒ的ଡᤘ. 

ǘ第二ဗᓬǙតᰎ୲作

内ښ：ࠔ学生ᤕѭ࣏మᅼ᥋ઋଗ图᧬᫈题ፇ౧的基ᆩ上，ळ࠮学生ᤉ行តᰎ୲ͻ. 
ଢ出୲ͻ要ර：ባښ课ಸஸ，̰ᴏᐫ的ᰴएܫઋ下图᧬. ˞̀ᥘВ图᧬ፃ࣢ᗀ҂ڡ᭧

上，可̿ښ课ಸ四և用ጮ౜ڊ૕. 
分组࣋Ꮆ任务：四̡一组，ඈͯՏ学ો要රઋଗӡ次，不ኀ合要රᏨ重新ઋଗ. 一ͯՏ

学ઋଗ௑，Գ一ͯՏ学ᝮैፇ౧（᧬࠹య上ੋ᧬࠹య下），Х̵ːͯՏ学ᄣᅖઋଗ௧աኀ

合要ර和ᝮै௧ա൤ᆸ. 
ᄬ的：ښ学生初൦ᝣគ可能性的ৱц下，ࠫ一̏不能ᆸ定的事件ᤉ行୲ͻ௧త基本的

方ข. ࠫ୲ͻਫ਼ଢ出的要ර应ࡊ᧚Цʹ，方Χ学生᜻ᔵڡᤉ行୲ͻ，Տ௑δ证ፇ౧的合理

性. ୲ͻ᣿程中，ฌਓଢᰴ学生ࠫ活ү的参与ए，۲Щ学生合ͻ的গए和ਓគ. 教ె中ፌ出

的୲ͻ൦ᰡ和᛫ಫ௧一˔ᇨᔵ，Цʹ的តᰎ୲ͻ൦ᰡ可̿ಪ据学生的ৱцᤉ行安ଆ. 本ವΓ

୲ͻ᝺ᝠ中ᤥ用ඈ组 40 次，ᄬ的௧˞̀ښ下᭧的ဗᓬ中ᤰ᣿ࠫ分组ግᝠፇ౧和ල঴ግᝠፇ

౧的උᣗ，ʹ͘តᰎ次数ࠫፇ౧的ॖ־. 
ᮕర：୲ͻ᣿程中ฌਓ安全，任课教师应ፇ合平௑ࠫ学生的̀解，ᅌ重关ฌ౽̏学生. 

任务的明ᆸ性˷௧តᰎ能ᮋѾᤉ行的δ证，ڂ൥课ҒࠫՊመ可能出ဘ的᫈题应ᤉ行Ѝ分的

考ᘽ. 

ǘ第三ဗᓬǙѬౢ数据

内ښ：ࠔ学生߹ੇតᰎ的基ᆩ上，ࠫតᰎ୲ͻ的ፇ౧ᤉ行ஆ集ட理和分ౢ. 
1. 分组ግᝠ 40 次តᰎ中᧬࠹య上和᧬࠹య下的次数，Տ组Տ学̔ืࠫតᰎፇ౧的ᝣគ

ࣳලઑፇ౧Ὑ

2. ஆ集全ိՏ学的តᰎፇ౧，ښ E xc e l  中制ͻ᛫ಫࣳ生ੇઉ线ፒᝠ图Ὑ

3. උᣗ分组ግᝠፇ౧和ල঴ግᝠፇ౧，与Տ学̔ื. 
ᄬ的：分组ᖍ४的数据ښଡᤘઋଗ图᧬可能出ဘ的ৱц௑，Պ组ࣀप可能͘ᣗܸ，ල

঴Ց，学生能直᜺ڡʹ͘҂តᰎ次数ܙҫՑ，ፇ౧ᄱࠫ稳定. 学生ࠫፇ౧有̀ᄱࠫፒ一的

ᝣគ˨Ց，与Ғ᭧࿯฾的ፇ౧ᤉ行උᣗ，ʹ͘តᰎ୲ͻፇ౧与直ᝀ感ᅼ˨ᫎ的ࣀप. 本课

௑的重ག௧ᤰ᣿តᰎ୲ͻʹ͘频率与概率˨ᫎ的关系，Ꮻ不௧ፋ制ፒᝠ图，˅តᰎ୲ͻ应

ፌ́学生ᡜܵ的௑ᫎ，ڂ൥，ښල঴数据௑可发૙ဘ̽੿ష的ͻ用，Ύ用ᝠካ٨ੋᝠካ఻

୲ͻ. 
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ஔ࣎ஔ学用书

ᮕర：ښ教师෥有ૉ明用টನ的形式ࠫፇ౧ᤉ行ଡᤘ௑，学生可能̩ಪ据᧬࠹య上和

ᬲ，可̿ᤥڈ౧有ݠ，学生˟үᤥ用频率ଡᤘፇ౧࠮能ळݞయ下的次数ᤉ行判ல，త࠹᧬

用܍и教ె中的᛫ಫՑг判ல的方式. 

ǘ第پဗᓬǙ຤੆ေᝍ

内ࠔ：教师૆出一˔不ᤩ明的᛻ߕ，ଢ出᫈题：

ᤈ˔᛻ߕ中装̀ᔪࣰ౦ᳬǌᄇೠߕ，ᬔᮨᓤܱ߹全ᄱՏ，ښ不੪开ᄺ的ৱц下，Ϳ能

ᆸ定ːመᮨᓤ的ೠߕ哪መܳՙὝឭឭͿ的ਇข. 
ႀ̆有Ғ᭧的តᰎ୲ͻ˞基ᆩ，学生ᒭཀྵ͘ਇ҂用ୗုតᰎ的方ขᤉ行判ல. 教师应ळ

学生Џட理តᰎ୲ͻ൦ᰡ，г组ጻ学生ᤉ行分组តᰎ，Џ分组ಪ据តᰎፇ౧ᤉ行ግᝠǌ࠮

࿯฾，гࠫ全ိ的数据ᤉ行ල঴ግᝠ，̔ืǌፒ一ਓ᜹Ց，教师૆出᛻ߕ中的ೠߕଫᇨፇ

౧. 
ᄬ的：ᤰ᣿ࠫ上ᤘ୲ͻ൦ᰡ和ፇ౧的ʹ͘，᝺Ꮆ຤੆，ᤉ一൦理解តᰎ次数ॢܸ௑，

事件发生的频率Ц有稳定性，ຖᤩ频率与概率˨ᫎ的ᐏ系. 
ᮕర：教师应ಪ据课Ғࠫ分组ৱц的思考，юܬᄱ应˔数的不ᤩ明᛻ߕ和ೠߕ. 有Ғ᭧

的୲ͻፃᰎ，຤੆的᣿程应උᣗঌ，Տನ用 E xc e l  ግᝠ数据和ፋ制ፒᝠ图. 

ǘ第̋ဗᓬǙ࠵ፇॆጪ

内ࠔ：ᤰ᣿上ᤘ୲ͻតᰎ，Ϳ有哪̏ʹ͘Ὕፇ合“ᬤ۶ጷ习”中的᫈题思考ࣳ̔ื. 
ᄬ的：ࠫ本课௑的感受和ʹ͘ᤉ行೛理. 
ᮕర：ႀ̆本课௑෥有ࠫፇ᝷ᤉ行明ఁ，ᴂҵ学生用ᒭࣂ的ឦᝓ᛫᣺. 

ǘ第ОဗᓬǙ࣋Ꮆ作ˊ

内ࠔ：߹ੇ习题第 1ǌ2 题. 
ᄬ的：用更ܳ的ৱܒ和តᰎ୲ͻࠫ本课௑ᅼគᤉ行ڍࢾ. 
ᮕర：ࠫ习题中的តᰎ୲ͻ（ઋଗၫᄦ），教师తݞ能Ϣ出更ጺᒱ的安ଆ. ݠ，可̿ፒ

一ၫᄦ和୲ͻ要ර，ᤈನࠫ̆全ိՏ学४҂的តᰎፇ౧可̿ᤉ行ግᝠ，г次ʹ͘តᰎ次数

ॢܸ௑事件发生频率的稳定性Ὑԡݠ，可̿ࠫ学生分组ࠫ不Տ的ၫᄦᤉ行តᰎ，ཀྵՑ全ိ

̔ื，ᖍ४更ܳ的ፃᰎ. 

Оǌកౢ

本课௑的ː˔តᰎ୲ͻ௧重要内ࠔ，টನ组ጻ୲ͻ活ү，টನळ࠮学生ࣜᅌ᫈题ᤉ行

តᰎ，টನळ࠮学生ࠫតᰎፇ౧ᤉ行分ౢ等，ᦐ应ស௧教师ښ活үҒᝣᄾ思考的᫈题. 教师

可能ࠫ学生తጼ४҂的感受有不ᆸ定性，ͮ应ࠫ学生的୲ͻ൦ᰡ和᣿程юᆸંଧ. Գܱ，ښ

ፒᝠ和概率的ॢܳ᫈题ଊቃ中，用҂តᰎ的方ขஆ集和ட理数据，重གᦐ௧ࠫਫ਼ஆ集的数

据ᤉ行分ౢ，可̿有஍ڡѾ用ဘ̽੿ష的੤段，ᓬᄵ௑ᫎ˅ቊ出重ག，本课௑中 E x c e l  的
应用ࡃ௧一˔ॢݞ的Γߕ，概率中的模લតᰎ˷可̿用ᝠካ٨ੋ E xc e l  解х. 
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ኄӡቦ� ʼᝈॎᄊదТ᝽௚

ʷǌǒಖюǓ᜶ර

1. ଂଧ̿下基本事实：

（1）ːགᆸ定一౎直线Ὑ

（2）ːག˨ᫎ线段తᆁὙ

（3）᣿一ག有˅Զ有一౎直线与ࣃᅼ直线垂直Ὑ

（4）ː౎直线ᜂ第三౎直线ਫ਼੕，ݠ౧Տͯ角ᄱ等，ᥧ˦ᤈː౎直线平行Ὑ

（5）᣿直线ܱ一ག有˅Զ有一౎直线与ᤈ౎直线平行Ὑ

（6）ː᣸ԣХ݃角分ѿᄱ等的ː˔三角形全等Ὑ

（7）ː角ԣХ݃᣸分ѿᄱ等的ː˔三角形全等Ὑ

（8）三᣸分ѿᄱ等的ː˔三角形全等. 
2. 证明定理：ː角分ѿᄱ等˅Х中一组等角的ࠫ᣸ᄱ等的ː˔三角形全等. 
3. ଊጊࣳ证明等腰三角形的性质定理：等腰三角形的ːअ角ᄱ等Ὑअ᣸上的ᰴ线ǌ中

线ԣᮇ角平分线重合. ଊጊࣳଂଧ等腰三角形的判定定理：有ː˔角ᄱ等的三角形௧等腰三

角形. 
4. ଊጊ等᣸三角形的性质定理：等᣸三角形的Պ角ᦐ等̆60cὙ等᣸三角形的判定定

理：三˔角ᦐᄱ等的三角形（ੋ有一˔角௧60c的等腰三角形）௧等᣸三角形. 
5. ଊጊࣳଂଧ直角三角形的性质定理：直角三角形的ː˔ᩩ角̉͸. ଂଧ有ː˔角̉͸

的三角形௧直角三角形. 
6. ଊጊӇ股定理ԣХᤤ定理，ࣳ能ᤂ用߲̓解х一̏እӭ的实ᬅ᫈题. 
7. ଊጊࣳଂଧ判定直角三角形全等的“ப᣸ǌ直角᣸”定理. 
8. ଊጊࣳ证明线段垂直平分线的性质定理：线段垂直平分线上的ག҂线段ːቫ的ᡰሏ

ᄱ等ὙԦ˨，҂线段ːቫᡰሏᄱ等的གښ线段的垂直平分线上. 
9. ଊጊࣳ证明角平分线的性质定理：角平分线上的ག҂角ː᣸的ᡰሏᄱ等ὙԦ˨，角

的内ᦊ҂角ː᣸ᡰሏᄱ等的གښ角的平分线上. 
10. ̀解Ԕ命题ԣХᤤ命题的概ঐ. ͘គѿː˔̉ᤤ的命题，ᅼ᥋Ԕ命题ੇቡХᤤ命题

不一定ੇቡ. 
11. ᤰ᣿实Γʹ͘Ԧ证ข的ե义. 
12. ᅼ᥋证明的ਓ义和证明的必要性，ᅼ᥋证明要合˫᤿ᣤ，ᅼ᥋证明的᣿程可̿有不

Տ的᛫᣺形式，͘፬合ข证明的ಫ式. 
ᅼ一直角᣸和ப᣸ͻ直角三角ࣃᅼअ᣸ԣअ᣸上的ᰴͻ等腰三角形Ὑࣃ：᜻ͻ图ࡇ .13

形，᣿一གͻࣃᅼ直线的垂线. 

̄ǌ教ߦ目ಖ
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

2. ᤉ一൦̀解ͻ˞证明基ᆩ的ї౎基本事实的内ࠔ，ଂଧ፬合ข的证明方ขὙፇ合实

Γʹ͘Ԧ证ข的ե义. 
3. 证明等腰三角形ǌ等᣸三角形ǌ直角三角形ǌ线段垂直平分线ǌ角平分线的性质定

理ԣ判定定理. 
4. 证明判定三角形全等的“角角᣸”定理Ὑଊጊࣳଂଧ判定直角三角形全等的“ப

᣸ǌ直角᣸”定理. 
5. ፇ合ЦʹΓ̀ߕ解Ԕ命题ԣᤤ命题的概ঐ，͘គѿː˔̉ᤤ命题，ࣳᅼ᥋Ԕ命题ੇ

ቡХᤤ命题不一定ੇቡ. 
ᅼ一直角᣸和ப᣸，能用ࣃ᜻ͻ出等腰三角形Ὑࡇᅼअ᣸ԣअ᣸上的ᰴ线，能用ࣃ .6

 .ᅼ直线的垂线ࣃ᜻᣿一གͻࡇ᜻ͻ出直角三角形Ὑ能用ࡇ
7. 发࡙һ̆质Ⴁǌˑ៟ර实的科学গए. 

ʼǌ᝺ᝠন᡹

ಪ据ǒಖюǓ的要ර，଎理能ҧ௧数学课程应े发࡙的核ॷጉЩ˨一ὙᏫ଎理能ҧӊ

઺合ৱ଎理能ҧ和໦ፂ଎理能ҧː˔方᭧. 本套教科书ښ“平行线的有关证明”一ቦ˨Ғ，

ᆑቃ图形˟要᧔用̀实ྭ୲ͻǌઉጮǌႇ图ǌए᧚ԣᣉࠫሦ等直᜺方ข，Ο重发࡙学生的

合ৱ଎理能ҧὙՏ௑，ښᤈ一᣿程中ᤪ൦ຖᤩእӭ的໦ፂ଎理ᝫጷ，ᝨ学生理解ї͵命

题˨ᫎ的ڂ౧关系，˞ˑಫ的໦ፂ证明ݖ定基ᆩ. ښ本册第Мቦ “平行线的有关证明”一

ቦ，教科书൤式ळК໦ፂ଎理的方ขԣ፬合ข证明的᛫᣺形式，̰ї౎基本事实出发，ࠫ

与平行线有关的ї͵命题ᤉ行ˑಫ的证明. 本ቦፙ፞Κ据“平行线的有关证明”一ቦ中ፌ出

的基本事实和ࣃፃ证明᣿的定理证明与三角形有关的一̏ї͵命题. 
本ቦਫ਼证明的命题ܸܳ数与等腰三角形和直角三角形有关，˟要ӊ઺：等腰三角形

（ե等᣸三角形）的性质定理ԣ判定定理ǌ直角三角形的性质定理ԣ判定定理ǌ线段垂直

平分线的性质定理ԣ判定定理ǌ角平分线的性质定理ԣ判定定理ǌ判定三角形全等的“角

角᣸”定理，̿ԣ判定直角三角形全等的“ப᣸ǌ直角᣸”定理. ࠫ̆ᤈ̏命题，教科书ұ

ҧ࠲证明的思路࡙ဘ出౏. 教科书ᯫЏ᧔用ଢ᫈的方式ᝨ学生回ॺᤈ̏ፇ᝷，ࣳ回ॺଊጊፇ

᝷的方ข和᣿程，ᤈ̏方ข和᣿程ड़ड़ࠫ͘证明的思路有ਫ਼թ发. ཀྵՑгѾ用基本事实和ࣃ

有定理ԝ证明ᤈ̏ፇ᝷，ࣳښ教科书中ፌ出᜻ᔵ的证明᣿程. ᤈನܫ理௉࠲ښચ៶的证明与

直᜺的ଊጊᐏ系ᡑ౏. ښݠ证明“等腰三角形的ːअ角ᄱ等”௑，教科书ᯫЏ回顾Ѿ用ઉጮ

౏ଊጊᤈ˔ፇ᝷的方ข，ႀ൥ΨΎ学生发ဘ证明思路：ͻअ᣸上的中线౞ᤵ全等三角形，

г证明ː˔角ᄱ等. 
本ቦᤇ๘ԣ一̏̿Ғ෥有ଊጊ᣿的命题，ࠫ̆ᤈ̏命题，教科书᧔用̀不Տ的ܫ理方

式：（1）直ଌᤰ᣿证明४҂ᦊ分命题Ὑ（2）ࠫ̆Գ一ᦊ分命题，ѷࡊ可能ѹ᝺一̏᫈题

ৱܒ，˞学生ଢΙᒭ˟ଊጊ发ဘ的ቇᫎ，ཀྵՑгᤉ行证明，̰Ꮻ࠲证明ͻ˞ଊጊ活ү的ᒭ

ཀྵण፞和必要发࡙，Ύ学生ፃԋ“ଊጊ—发ဘ—࿯ਇ—证明”的᣿程，ʹ͘合ৱ଎理与໦

ፂ଎理ښᖍ४ፇ᝷௑Պᒭ发૙的ͻ用. ښ“̆ࠫݠ直角三角形中，ݠ౧一˔ᩩ角等̆30c，
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ᥧ˦߲ਫ਼ࠫ的直角᣸等̆ப᣸的一ӧ”，教科书Џळ࠮学生ૃୌ三角ࡇ，ଊጊ发ဘ有关ፇ

᝷，Տ௑ଊጊ的᣿程˷˞ԁ࠲ᤉ行的证明ଢῚ思路. 
൥ܱ，教科书ᤇฌਓຖᤩॆጪǌዝඋǌᣁӑ等数学思ਇ. 
本ቦ的᝺ᝠᤇ考ᘽ̀ࠫ学生学习方ข的ૉ࠮，̿ԣ思፥能ҧ的۲Щ. 一方᭧，教科书˞

学生᝺Ꮆ̀可࠲ፇ᝷ᤉ行଎ࣹ和一ᓊӑ的ቇᫎ，࠲ଊጊ发ဘ和证明有఻ڡፇ合ᡑ౏ὙԳ一

方᭧，教科书ᤇฌਓळ࠮学生ଊጊ证明的不Տ思路和方ข，ࣳᤉ行适े的උᣗ和ᝧ᝷，开

᫫学生的᜽᧙，۲Щ学生的思፥能ҧ. ښݠ一መ证明方ขፇౌՑଢ出᫈题“Ϳᤇ有Х̵的证

明方ขՙὝ与Տͧ̔ื”. 
本ቦᙊཀྵ̿໦ፂ证明˞˟，ͮښጉె和ᑀఀ的ᤥԩ上̯ฌਓ与实ᬅᐏ系，ࣳࡊ可能ፌ

学生႑有᜺ࠣǌଊጊ与发ဘ的఻͘，̰Ꮻूܙ᝷证的ᡚ֊性，༏发学生ࠫ数学证明的Уᡚ

和ଂଧ፬合ข证明的ηॷ，Տ௑˷Ύ学生ʹ͘҂໦ፂ证明ښ实ᬅ中的ਓ义和ͻ用. 
本ቦႀ 5 ᓬ౞ੇ. 第 1 ᓬ˟要௧全等三角形的有关证明Ὑ第 2 ᓬ˟要证明等腰三角

形ǌ等᣸三角形的性质定理ԣ判定定理，ࣳښᤈ一᣿程中ፇ合实Γʹ͘Ԧ证ข的ਓ义Ὑ第 
3 ᓬ˟要证明直角三角形的性质定理和判定定理，ፇ合ЦʹΓ̀ߕ解Ԕ命题ԣХᤤ命题的

概ঐ，ଊጊࣳ证明判定直角三角形全等的“ப᣸ǌ直角᣸”定理Ὑ第 4 ᓬ˟要证明线段垂

直平分线的性质定理和判定定理，ࣳ用ࡇ᜻ͻ等腰三角形Ὑ第 5 ᓬ˟要证明角平分线的性

质定理和判定定理. 

ǌិ௑߷ଆथᝬپ

1 全等三角形            3 课௑

2 等腰三角形            4 课௑

3 直角三角形            2 课௑

4 线段的垂直平分线           2 课௑

5 角平分线            2 课௑

      回顾与思考            2 课௑
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1. Ύ学生ፃԋଊጊǌ࿯ਇǌ证明的᣿程，ᤉ一൦ʹ͘证明的必要性. 
教ښ൥ڂ，Ғਫ਼ᤘ，本ቦ௅๘ԣ一̏̿Ғఢፃଊጊ᣿的命题，ԡ๘ԣ一̏新的ፇ᝷ݠ

学中，应ં证明ͻ˞ଊጊ活ү的ᒭཀྵण፞和必要发࡙，ळ࠮学生̰᫈题出发，ಪ据᜺ࠣǌ

实ᰎ的ፇ౧，ᤂ用ॆጪǌዝඋ的方ขᯫЏ४出࿯ਇ，ཀྵՑгᤉ行证明，ᤈನϢ有Ѿ̆学

生全᭧ڡ理解证明. ښЦʹ教学௑，一方᭧，教师可ळ࠮学生回ॺଊጊ的᣿程ԣХ४出的

ፇ᝷，ࣳूូ证明的必要性ὙԳ一方᭧，学生ፃ᣿ଊጊᤇ͘४҂̿ड़෥有ଊጊ᣿的新的ፇ

᝷，ཀྵՑгԝ证明. 教师应Ѝ分Ѿ用ᤈನ的఻͘，թ发ळ࠮学生ʹ͘ଊጊፇ᝷和证明ፇ᝷的

ᄱ̉关系，ԁ合ৱ଎理与໦ፂ଎理的ᄱ̉Κᠻ和ᄱ̉ᛪЍ的ᣳ证关系. 
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2. ฌ重ࠫ证明思路的թ发，关ฌ学生的࿘ቡ思考. 
ଂଧ̀基本的证明൦ᰡ和要ර的基ᆩ上，发ဘፇ᝷ǌଊጊ证明的思路与方ข௧学ښ

习本ቦ内ࠔ的重ག和ᬲག. 教学௑应ฌਓܳᝨ学生᜺ࠣǌ୲ͻ，ࡊ可能ᝨ学生࿘ቡڡᖍԩ

ፇ᝷Ὑࠫ̆证明思路和方ข，教师应ፌ学生႑出Ѝ分思考的௑ᫎ和ቇᫎ，ᴂҵ学生ܸᐿ࠽

តǌ̔ื，ࣳښ൥基ᆩ上᧫ࠫ不Տ学生ᤉ行্े的ळ࠮，ࣟҰ̵̓分ౢᣙҰ线的຋ҫǌᣙ

Ұ图形的౞ᤵ. ښᤈ˔᣿程中，̿Ғଊጊፇ᝷௑ਫ਼Ύ用的方ขࠫ证明思路ड़ड़Ц有重要的թ

ᤔͻ用，教师应ฌਓळ࠮ǌթ发. Տ௑，ॢܳፇ᝷的证明方ข௧不׭一的，ᣙҰ线的຋ҫ方

ข˷௧ܳመܳನ的，ڂ൥教师ښ教学中要ฌਓळ࠮学生ଊጊ证明的不Տ方ข，ଢϏ证明方

ข的ܳನ性，ࣳळ࠮学生ښ与̵̡的̔ื中උᣗ证明方ข的पՏ，ଢᰴ᤿ᣤ思፥ඵ平. Γ
ᒱ不࠮证明“等腰三角形的ːअ角ᄱ等”௑，可̿有不Տ的ͻᣙҰ线的方ข，̰Ꮻښ，ݠ

Տ的证明方ข. 教师应ᴂҵ学生ᤰ᣿̔ืଊጊ发ဘᤈїመ不Տ的证明方ข. 
3. 要ර学生ଂଧ证明的基本要ර和方ข. 
଎理证明௧本ቦ学习的重ག，ڂ൥教学中要ฌਓ۲Щ学生ଂଧ଎理证明的基本要ර. 

ڡ明ᆸ౎件和ፇ᝷，能ܵ用数学的ኀ号ឦᝓ൤ᆸ᛫᣺Ὑ明ᆸඈ一൦଎理的Κ据ࣳ能юᆸݠ

᛫᣺଎理的᣿程. ᤰ᣿一定数᧚的଎理证明ᝫጷ，ᤪ൦Ύ学生ଂଧ证明的方ข和思路. Γ
学生分ౢΎ用ᤈመ判定方ขᭊ࠮应用“ப᣸ǌ直角᣸”定理证明௑，教师可̿Џळښ，ݠ

要Цܬ的౎件：ښː˔直角三角形中，ப᣸分ѿᄱ等，一౎直角᣸分ѿᄱ等. Զ有Տ௑Цܬ

ᤈ三˔౎件，੦能用“ப᣸ǌ直角᣸”定理判定ː˔直角三角形全等. 
ࠫ̆Ԧ证ข，教学中可ᤰ᣿生活实Γ和እӭ的数学实ΓΎ学生ʹ͘Х思ਇ，不必ࠫԦ

证ข的证明ಫ式和证明ᬲएଢ出᣿ᰴ要ර. 
4. ฌਓ数学思ਇښ教学中的ຖᤩ̿ԣࠫ学生学习方ข的թ发. 
命题的ଊጊ和证明᣿程ड़ड़ᘔեᅌ一̏数学思ਇ，ॆݠጪ的思ਇǌዝඋ的思ਇǌᣁӑ

的思ਇǌԦ证ข的思ਇ等. 教学中应ฌ重ᤈ̏思ਇ的ຖᤩ，有ਓគڡळ࠮学生ԝᮗ͘ᤈ̏思

ਇࣳ应用̆解хЦʹ᫈题的᣿程中，̰ᏫࣟҰ学生形ੇ൤ᆸ的数学学习方ข. Տ௑，ښଊጊ

和证明活ү中ᤇ要ฌਓ۲Щ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题的能ҧ. 
5. Κ据ǒಖюǓ和教科书的基本要ර，ંଧݞ证明题的ᬲए. 
ʹᰎ和ଂଧ证明的基本方ข，ᭊ要证明一定数᧚的命题，ͮ要ᥘВ᣿分ᤝර证明题的

数᧚ԣ证明੿ࢼ. 教学应Κ据教科书的基本要ර，଍制ݞ证明题的ᬲए. 

Оǌក͉थᝬ

1. 关ฌࠫ学生ଊጊፇ᝷和证明思路ǌ证明方ข等᣿程的ក价. 
本ቦ中，௄᝷௧一̏新ፇ᝷的ᖍ४，ᤇ௧命题证明的思路和方ข的ᖍ४，ᦐᭊ要学ښ

生ᤉ行ଊጊ，ڂ൥学生ښᤈ̏ଊጊ活ү中的᛫ဘ௧ក价的重要方᭧. Х一，要关ฌ学生能ա

ሥౝ˟ү参与ଊጊ活ү̿ԣ与Տͧ˨ᫎ的̔ืৱцὙХ二，要关ฌ学生能աᤰ᣿࿘ቡ思考

ᖍ४证明的思路，能աΎ用᜻ᔵ的数学ឦᝓ᛫᣺思考的᣿程，能ա࠽ត用不Տ的方ขԝ证

明Տ一˔命题. 
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 山

东
教

育
出

版
社

Γ

证ข的证明ಫ式和证明ᬲएଢ出᣿ᰴ要ර

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

证ข的证明ಫ式和证明ᬲएଢ出᣿ᰴ要ර

ฌਓ数学思ਇښ教学中的ຖᤩ̿ԣࠫ学生学习方ข的թ发

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ฌਓ数学思ਇښ教学中的ຖᤩ̿ԣࠫ学生学习方ข的թ发

和

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

和证

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

证明

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

明᣿

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᣿程

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

程ड़

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ड़ड़

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ड़

的思ਇǌԦ证ข的思ਇ等

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的思ਇǌԦ证ข的思ਇ等 教学中应ฌ重ᤈ̏思ਇ的ຖᤩ，有ਓគڡळ࠮学生ԝᮗ͘ᤈ̏思

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学中应ฌ重ᤈ̏思ਇ的ຖᤩ，有ਓគڡळ࠮学生ԝᮗ͘ᤈ̏思

ਇࣳ应用̆解хЦʹ᫈题的᣿程中，̰ᏫࣟҰ学生形ੇ൤ᆸ的数学学习方ข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ਇࣳ应用̆解хЦʹ᫈题的᣿程中，̰ᏫࣟҰ学生形ੇ൤ᆸ的数学学习方ข

和证明活ү中ᤇ要ฌਓ۲Щ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题的能ҧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

和证明活ү中ᤇ要ฌਓ۲Щ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题的能ҧ

5

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

5. 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

. Κ据ǒಖюǓ和教科书的基本要ර，ંଧݞ证明题的ᬲए

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Κ据ǒಖюǓ和教科书的基本要ර，ંଧݞ证明题的ᬲए

ʹ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ʹᰎ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᰎ和

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

和ଂ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ଂ

数᧚ԣ证明੿ࢼ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

数᧚ԣ证明੿ࢼ

Оǌក͉थᝬ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Оǌក͉थᝬ 山
东

教
育

出
版

社
ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
ࠫ

උ

山
东

教
育

出
版

社
උ的

山
东

教
育

出
版

社
的思

山
东

教
育

出
版

社
思ਇ

山
东

教
育

出
版

社
ਇǌ

山
东

教
育

出
版

社
ǌᣁ

山
东

教
育

出
版

社
ᣁ

教学中应ฌ重ᤈ̏思ਇ的ຖᤩ，有ਓគڡळ࠮学生ԝᮗ͘ᤈ̏思

山
东

教
育

出
版

社
教学中应ฌ重ᤈ̏思ਇ的ຖᤩ，有ਓគڡळ࠮学生ԝᮗ͘ᤈ̏思

ਇࣳ应用̆解хЦʹ᫈题的᣿程中，̰ᏫࣟҰ学生形ੇ൤ᆸ的数学学习方ข

山
东

教
育

出
版

社
ਇࣳ应用̆解хЦʹ᫈题的᣿程中，̰ᏫࣟҰ学生形ੇ൤ᆸ的数学学习方ข. 

山
东

教
育

出
版

社
. Տ௑，ښଊጊ

山
东

教
育

出
版

社
Տ௑，ښଊጊ

和证明活ү中ᤇ要ฌਓ۲Щ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题的能ҧ

山
东

教
育

出
版

社

和证明活ү中ᤇ要ฌਓ۲Щ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题的能ҧ

Κ据ǒಖюǓ和教科书的基本要ර，ંଧݞ证明题的ᬲए

山
东

教
育

出
版

社

Κ据ǒಖюǓ和教科书的基本要ර，ંଧݞ证明题的ᬲए. 

山
东

教
育

出
版

社

. 
命

山
东

教
育

出
版

社

命题

山
东

教
育

出
版

社

题，

山
东

教
育

出
版

社

，ͮ

山
东

教
育

出
版

社

ͮ要

山
东

教
育

出
版

社

要ᥘ

山
东

教
育

出
版

社

ᥘ

教学应Κ据教科书的基本要ර，଍制ݞ证明题的ᬲए

山
东

教
育

出
版

社

教学应Κ据教科书的基本要ර，଍制ݞ证明题的ᬲए

关ฌࠫ学生ଊጊፇ᝷和证明思路ǌ证明方ข等᣿程的ក价
山

东
教

育
出

版
社

关ฌࠫ学生ଊጊፇ᝷和证明思路ǌ证明方ข等᣿程的ក价
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2. 关ฌ学生ࠫ证明思路ǌ证明方ข的ଂଧৱц和଎理证明能ҧ的ඵ平. 
౏ឭ，证明的思路和方ข更重要，ਫ਼̿要关ࢼ本ቦ的命题证明中，ᄱࠫ̆证明的੿ښ

ฌ学生证明思路ǌ证明方ข的ଂଧৱц，ݠ能աώҰ直᜺୲ͻ等ᣗ˞ᮋѾڡͻ出ᣙҰ线ੋ

ᣙҰ图形，能ա࠲ళ证明的ፇ᝷ᣁӑ˞ࣃ证明的ፇ᝷等. 
3. 关ฌ学生ࠫ᝷证᣿程的᛫ᤘඵ平. 
本ቦ௧ፙ“平行线的有关证明”˨Ցԡ一ቦ̿证明˞˟的内ࠔ，要ර学生ᤉ一൦学习

用᜻ᔵ的数学ឦᝓ౏᛫᣺ட˔证明᣿程，ӊ઺юᆸ᛫ᤘ命题的౎件和ፇ᝷. ڂ൥教师ښក价

௑应ฌਓ学生ښᤈ̏方᭧的᛫ဘ，ԣ௑ૉ出学生ښ证明᣿程中出ဘ的᛫ᤘ方᭧的᫈题，̰

Ꮻ۲Щ学生用᜻ᔵ的数学ឦᝓᤉ行᛫᣺的习ਅ和能ҧ. ेཀྵ，ښក价௑，˷要ฌਓ学生᛫ᤘ

ඵ平的᫽段性，要用ൕᠶ的ᅋ光ᄺॠඈ˔学生᛫ᤘ证明᣿程的གໟᤉ൦，用发࡙的ᅋ光ក

价学生. 

山
东

教
育

出
版

社
明

山
东

教
育

出
版

社
明”

山
东

教
育

出
版

社
”˨

山
东

教
育

出
版

社
˨Ց

山
东

教
育

出
版

社
Ց

用᜻ᔵ的数学ឦᝓ౏᛫᣺ட˔证明᣿程，ӊ઺юᆸ᛫ᤘ命题的౎件和ፇ᝷

山
东

教
育

出
版

社用᜻ᔵ的数学ឦᝓ౏᛫᣺ட˔证明᣿程，ӊ઺юᆸ᛫ᤘ命题的౎件和ፇ᝷

的

山
东

教
育

出
版

社的᛫

山
东

教
育

出
版

社᛫ဘ

山
东

教
育

出
版

社ဘ，

山
东

教
育

出
版

社，ԣ

山
东

教
育

出
版

社ԣ௑

山
东

教
育

出
版

社௑
Ꮻ۲Щ学生用᜻ᔵ的数学ឦᝓᤉ行᛫᣺的习ਅ和能ҧ

山
东

教
育

出
版

社
Ꮻ۲Щ学生用᜻ᔵ的数学ឦᝓᤉ行᛫᣺的习ਅ和能ҧ

要

山
东

教
育

出
版

社
要用

山
东

教
育

出
版

社
用ൕ

山
东

教
育

出
版

社
ൕᠶ

山
东

教
育

出
版

社
ᠶ的

山
东

教
育

出
版

社
的ᅋ

山
东

教
育

出
版

社
ᅋ光

山
东

教
育

出
版

社
光

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
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东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ੋ

生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生ᤉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤉ一

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一൦

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

൦学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学习

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

习

ក价ښ൥教师ڂ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ក价ښ൥教师ڂ

᛫

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᛫ᤘ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤘ方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方᭧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᭧的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的᫈

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᫈题

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

题

ेཀྵ，ښក价௑，˷要ฌਓ学生᛫ᤘ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ेཀྵ，ښក价௑，˷要ฌਓ学生᛫ᤘ

ག

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

གໟ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ໟᤉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤉ൦

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

൦，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

用

山
东

教
育

出
版

社
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˟题图̿一ࣨ三角形थና

图ྟ˞ᑀఀ，ᦡ̿ե有ൗї᧗

४ǌǒї͵Ԕ本Ǔ̿ԣӇ股定

理的证明等内ࠔ的ႃॖᑛྟ，

ਓښ఍ᇨ本ቦ的˟要内ࠔ. 
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社
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社
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出
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ї
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出
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定
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出
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，

ਓښ఍ᇨ本ቦ的˟要内ࠔ
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东
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出
版

社

ਓښ఍ᇨ本ቦ的˟要内ࠔ. 
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社
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出
版

社

山
东

教
育

出
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出
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.  

.

. SAS

. ASA

. SSS

.  

 

 ABC A B C B B C C

AB A B .  

ABC A B C .  

A B C

A B C

1   全等三角形��

教ߦ目ಖ

1. ̀解ͻ˞证明基ᆩ的ї

౎基本事实的内ࠔ，ଂଧ证明

的基本൦ᰡ和书иಫ式. 
2 .  能༧活ڡᤂ用“᣸角

᣸”基本事实ǌ“角᣸角”基

本事实ǌ“᣸᣸᣸”基本事实

和“角角᣸”定理判定ː˔三

角形全等. 
3. ࠫ଎理证明的要ර，应

有的基ᆩ上，ᤉ一൦ࣃ学生ښ

ྀጷ和ଢᰴ. 

ό1ύښ“平行线的有关证

明”中，ᙊཀྵࣃѵ出̀М౎基

本事实，ͮ与Ғ五౎基本事实

一ನ，ښЦʹΎ用௑，˞̀ू

ូᤇ௧࠲Ց三౎基本事实重新

ѵ出. 
教科书中有关三角形全

等的三౎基本事实，̰理᝷上

ᝯ，௧可̿用ԯᎶข证明的，

൥௧定理. ͮ˞̀ᬌͰ学生初ڂ

学ї͵的ᬲए和教学的方Χ，

教科书᧔用ੱܸ公理ʹ系的方

式，ં߲̓ᄺͻ基本事实，ᤈ

ό1ύ

˷௧Њ᝵的. ڂ˞科学理᝷ʹ系和教学ʹ系௧可̿不Տ的. ᤈನܫ理，௅不ॖ־基ᆩᅼគ的学习，˷

不͘ॖࠫ־学生᤿ᣤ思፥能ҧ的۲Щ和ᝫጷ. 

ϢʷϢ

ᤈ௧ࠫ下᭧的定理的证明. ᙊཀྵእӭ，˷应ᝨ学生ᤉ行证明，ྀ̿৙证明的基本要ර和൦ᰡ，

˞下᭧的଎理证明Ϣюܬ. 
本ቦ教科书的证明᣿程෥有ហฌ理ႀ，ᏫԶฌ明̀本ቦ出ဘ的基本事实和定理. ࠫ൥，教学௑

可ಪ据学生的Цʹৱц༧活ܫ理. 
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ஔ࣎ஔ学用书

A B C

A B C .  

B B C C

A A .  

ABC A B C

A A AB A B B B

ABC A B C ASA .  

 

 

. AAS

   AB  CD  O  OA OD

OC OB.  

AC BD A D.  

OAC ODB 

OA OD

AOC DOB

OC OB

OAC ODB SAS .

AC  BD A D .  

 

.

BC

A D

O

��第十章 三角形的有关证明

ό1ύݠ͵࠭੽能判定ː˔三

角形全等的౎件քὝ一ᓊ可̰

下ѵї方᭧ᅌ੤：（1）ࣃᅼ౎

件Ὑ（2）学᣿的定义ǌ基本事

实ǌ定理ǌ性质等Ὑ（3）̰图

中ᄺ有௄公С᣸ǌ公С角ǌࠫ

ᮇ角ǌ内ᩲ角ǌՏͯ角（ेː

直线平行௑）等. ښ书и௑，ᬔ

ѵ出ࣃᅼ的全等౎件ܱ，ࠫХ

͸౎件应ᯫЏҫ̿证明，ཀྵՑ

፬合४出ፇ᝷. 

ό2ύ用全等ኀ号“≌”᛫

ᇨː˔三角形全等௑，应要ර

学生ંࠫ应ᮇག的字ඇиࠫښ

应的ͯᎶ上，ᤈನ͘ፌ证明ː

˔三角形全等的᫈题ࣜ౏方Χ. 
Γݠ，ႀǁABC ≌ǁDEF 可
ᅼ，AB = DE，BC = EF，AC = 
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1. .  

AB  CD  O AOC DOB.  

ABD DCA.  

AOC DOB

AO DO CO BO AC DB       .  

_____ _____ _____ _____

 AB DC.  

ABD DCA 

DB AC

 _____ _____

 _____ _____

ABD DCA       .  

2. M  AB C D .  

AMC BMD.  

1. ACB DBC AC DB.  

A D AB DC.  

  

2.  ABCD AC BAD AB AD.  

AC BCD.  

3. AB DE AC DF.  ABC DEF

    _______ _______ _______ _______

  

  
BC

A D
O

  
BC

A D

O

1   全等三角形��

ᬤ۶ጷ˸

1. 全等三角形的ࠫ应᣸ᄱ等Ὑ

AO + BO = DO + COὙAD = 
DAὙDB = ACὙS S S . 

2. ଢᇨ：Ѿ用“ A A S ”ᤉ行证

明. 

˸ᮥ����

1 .  ଢᇨ：Ѿ用“ S A S ”证明

ǁACB ≌ǁDBC（Х中 CB = 
BC）. 

2. ଢᇨ：ႀ AC 平分∠BAD，

४∠ D A C  = ∠ B A C ， Ѿ

用 “ S A S ” 证 明 ǁ D A C 
≌ ǁ B A C ， ४ ҂ ∠ D C A 
=∠BCA，ԁ AC 平分∠BCD. 

3.（1）∠A=∠D，BC = EFὙ
   （2）AD = CE，OD = OE，
             AO = CO. 
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A

B C

D

E F

  

AE  CD  O ADO CEO .  AOD

COE _________ _________  _________

   _________ _________ _________ .  

   B EAF C D EAF

.  

AC AD.  

.  

ABC ABD 

AB AB

ABC ABD ASA .  

AC AD .  

 

AAS  

  AB CD AB CD CE AF.  

E F.  

CE AF

AC CE AC AF

 AE CF.  

AB CD
 

��第十章 三角形的有关证明

ό1ύ੽出全等三角形的ࠫ

应元ጉ，௧判定和ᤂ用全等三

角形的关᪄. ࠫͯᎶ不Տ的全等

三角形౏ឭ，ݠ౧ࣃᅼ౽̏᣸

ᄱ等ੋ౽̏角ᄱ等，ѷᆸ定ࠫ

应᣸和ࠫ应角的ҩข௧：Զ有

ᄱ等的᣸ੋ角੦可̿௧ࠫ应᣸

ੋࠫ应角ὙࠫХ̵的᣸ੋ角౏

ឭ，ࠫ应᣸的ࠫ角௧ࠫ应角，

ࠫ应角的ࠫ᣸௧ࠫ应᣸Ὑː౎

ࠫ应᣸的݃角௧ࠫ应角，ː˔

ࠫ应角的݃᣸௧ࠫ应᣸. Գܱ，

一ᓊڡ，全等三角形的公С᣸

௧ࠫ应᣸，公С角௧ࠫ应角，

ࠫᮇ角௧ࠫ应角. 教学௑，应ฌ

ਓ̰不Տ的角एҫूᝫጷ. 教学

中ᤇ要ฌਓ᫹ൣ学生ંࠫ角与

ࠫ应角ǌࠫ᣸与ࠫ应᣸ຉ˞一

េ. ൥ܱ，ː˔任ਓ的三角形˨

ᫎ௄ਫ਼់ឺ௧ࠫ应角，ឺ௧ࠫ

应᣸. 

ό2ύ证明᣿程ݠ下：

ı ∠ACB = 180c- ∠3，∠ADB = 180c- ∠4，∠3 =∠4，

İ ∠ACB =∠ADB. 
，ǁABC 和ǁABD 中，ı ∠ACB =∠ADB，∠1 =∠2，AB = ABښ
İ ǁABC ≌ǁABD（ A A S ）. 
İ AC = AD（全等三角形的ࠫ应᣸ᄱ等）. 

ό3ύΓ 2 和Γ 3 ښ判定ː˔三角形全等Ց，ᤉ一൦Ѿ用全等三角形的性质，证明角ᄱ等ੋ线段

ᄱ等. 证明ː线段ᄱ等ੋː角ᄱ等，ᯫЏ考ᘽː线段ੋː角分ѿښ哪ː˔三角形内，ᤈː˔三角形
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.  

ABE CDF 

AE CF AB CD

ABE CDF SAS .  

E F .  

1. AB AD AF AG BF DG.  

BAG DAF.  

    

2. ABC BF DE DE AB DF AC.  

D  BC .  

1.  E F  BC BF CE AEB DFC B C.  

ABE DCF.  

  

2. AB AC D E .  

ABD ACE.  

  

1   全等三角形��

௧ա可能௧全等三角形，ᔪ有

可能ѷ᝺ข证明ː˔三角形全

等. ᤈ௧一መ基本的和重要的思

考方ข，应ᝨ学生ྀጷଂଧ. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ଢᇨ：ЏѾ用“ S S S ”基本

事实证明ǁABF ≌ǁADG，

४出∠BAF = ∠DAG，ਫ਼̿

∠BAF + ∠FAG = ∠DAG + 
∠GAF，ԁ∠BAG = ∠DAF. 

2. ଢᇨ：ႀDE ĩ AB，४∠B 
= ∠CDEὙႀ DF ĩ AC，४

∠BDF = ∠CὙԡ BF = DE，
Ѿ用“ A A S ”证明ǁB F D 
≌ǁDEC，̰Ꮻ可४ፇ᝷. 

˸ᮥ����

1. ଢᇨ：ႀ BF = CE，可४ BE 
= CFὙгѾ用“A S A ”可证. 

2 .  ଢᇨ：ႀ∠1  = ∠2，可४

∠BAD = ∠CAEὙгѾ用

“A A S ”可证. 
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3. AB AD BC DC.  

B D.  

B

A

D

C

  

  ABC A B C AD A D ABC 

A B C .  

AD A D .  

ABC A B C

AB A B

B B .  

ADB A D B

ABD A B D AAS .  

AD A D .  

 

��第十章 三角形的有关证明

3 .  ଢ ᇨ ： ᤌ ଌ  A C ， Ѿ 用

“S S S ”可证. 

ό1ύࠫ全等三角形౏ឭ，ࠫ

应᣸ᄱ等和ࠫ应角ᄱ等的重要

性质௧证明ː౎线段ᄱ等和ː

˔角ᄱ等的˟要Κ据，ڂ൥，

教学中应重᜽ᤈ一重要性质的

教学. 应ेฌਓ，ႀ全等三角形

的定义可ᅼ，全等三角形中的

ਫ਼有ࠫ应线段和ࠫ应角ᦐ௧分

ѿᄱ等的. 

Γ  4  和Γ  5  උҒ᭧的Γ

题复ా一̏，˞̀࠭ර证题思

路，教科书ښ证明Ғᤰ᣿ӵᤰ

的形式ፌ出̀እӭ的分ౢ .  分
ౢข௧̰ፇ᝷К੤，࠭੽ፇ᝷

ੇቡ的౎件，ཀྵՑંᤈ̏౎件

ᄺͻ新的ፇ᝷，г࠭੽新ፇ᝷

ੇቡ的౎件，ݠ൥下ԝ，直ᒰ

ႀࣃᅼ౎件௭ཀྵ଎४ፇ᝷˞ൣ. 
ᤈ一思考方ข，概઺ᡑ౏ࡃ௧

“ੰ౧ጊڂ” .  分ౢข࠭ښර

证题思路中ᡑᅌӡ分重要的ͻ

用，̭Ց࠲ፃ࣢用҂，要ᤪ൦

Ύ学生学͘分ౢข. 书и证明᣿程௑用的௧፬合ข，፬合ข的思考᣿程௧ႀࣃᅼ౎件҂ፇ᝷，与分

ౢข্ݞᄱԦ. ࠫ̆፬合ข，概઺ᡑ౏ࡃ௧“ႀ࠮ڂ౧”. ᤰ᣿Γ题教学，Ύ学生学͘用分ౢข࠭ර

证题思路，ཀྵՑ用፬合ข书и证明᣿程. 

ਇʷਇ

（1）证明方ขՏΓ 4Ὑ
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  .  

  AB CD BE DF B D.  

AE CF

AE CF

AFE CEF.  

 

.  

ABE CDF 

AB CD B D BE DF

ABE CDF SAS .  

AE CF .  

ABE CDF

AEB CFD .  

AE CF.  

AEF CFE 

AE CF AEF CFE EF FE

AEF CFE SAS .  

AFE CEF .  

1. ABC A B C AD A D ABC A B C

.  

 AD A D .  

1   全等三角形��

（2）可直ଌѾ用全等三角

形ࠫ应᣸ᄱ等४҂Ὑ

（3）全等三角形ࠫ应᣸上

的ᰴᄱ等. 
ᤰ᣿“ਇ一ਇ”，ᤇ应ᝨ

学生感ৢ：ᔪ要证明“全等三

角形ࠫ应᣸上的ᰴᄱ等”，ࡃᭊ

要分三መৱц౏证明. ᤈ௧一መ

分ዝᝧ᝷的思ਇ，可有ਓគڡ

Ք学生ຖᤩ分ዝ的思ਇ方ข. 

ό1ύΓ 5 的解ን，ᭊː次证

明三角形全等. 应ेฌਓ，Ғ一

次三角形全等的ፇ᝷௧Ց一次

证明三角形全等的౎件. ښ教学

中，ዝͫᤈನ证明三角形全等

一ᓊ不ᡔ᣿ː次. 

ό1ύ

ᬤ۶ጷ˸

1. ଢᇨ：ႀǁABC ≌ǁA′B′C′，可४∠B = ∠B′，AB = A′B′，∠BAC = ∠B′A′C′Ὑгႀ AD，A′D′ 分
ѿ௧ǁABC 和ǁA′B′C′ 的角平分线，可४∠BAD = ∠B′A′D′，可证ǁABD ≌ǁA′B′D′（ A S A ），

ႀ൥४ AD = A′D′. 
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2. AB AC AD AE BD  CE  F.  

B C

BEF CDF

BF CF.  

1. .  

2. ABC A B C AD A D ABC A B C

AB A B BC B C AD A D .  

 B B ABC A B C .  

  

3. AB CD AD  BC  O

EF  O  AB CD  F E

AB CD. 

OC OB OE OF.  

  

��第十章 三角形的有关证明

2. ଢᇨ：（1）Џ证ǁABD ≌ 
   ǁACE（ S A S ），可४∠B 

=∠C. 
   （2）Џ证 BE = CD，可证

            ǁBEF ≌ǁCDF（A A S ）. 
   （3）ႀ（2）௜४ BF = CF. 

˸ᮥ����

1. ଢᇨ：͌Γ 4，ฌਓи出ࣃ

ᅼǌර证ࣳႇ出ᄱ应图形，

Ѿ用“ S A S ”证明. 本题ਓښ

ᝨ学生ᤰ᣿模͌Γ 4 ౏感ᅼ

一下஡字题的证明ಫ式，˞

下ᓬ有关஡字题的证明Ϣᩔ

ۙ. 
2. ଢᇨ：Џ证ǁABD ≌ǁA′B′D′

（ S S S ），可४∠B = ∠B′，
г证ǁ A B C  ≌ǁ A ′ B ′ C ′

（S A S ）. 
3. ଢᇨ：Џ证ǁAOB ≌ǁDOC

（ A A S  ੋ  A S A ），г证

ǁBOF   ≌ǁCOE（ A S A ）. 
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 ABC AB AC.  

B C.  

  

 . 

.  

. 

2   等腰三角形���

教ߦ目ಖ

1. ፃԋ“ଊጊ—发ဘ—࿯

ਇ—证明”的᣿程，能ܵ用፬

合ข证明等腰三角形的性质定

理和判定定理. 
2. ଂଧ等腰三角形的性质

和判定，ଂଧ等᣸三角形的性

质和判定，能༧活ڡᤂ用߲̓

ᤉ行᝷证. 
3. ̀解等腰三角形和等᣸

三角形˨ᫎ的关系，̀解߲̓

的性质定理和判定定理˨ᫎ的

关系. 
4. ̀解直角三角形中 30c

角ਫ਼ࠫ的᣸等̆ப᣸的一ӧ的

性质. 
5. ፇ合实Γʹ͘Ԧ证ข的

ե义. 

本ᓬ的˟要ᆑቃࠫ៶௧等

腰三角形和等᣸三角形. 教科书

᝺ᝠ的ื程ܸᒱ௧：证明等腰

三角形ǌ等᣸三角形的性质定

理ԣ判定定理Ġ应用定理解х

᫈题. 
等腰三角形௧一መ࣢᜹的

ї͵图形. 学生ښ七年级上册ఢፃᤰ᣿ઉጮ等方ขଊጊࣳ发ဘ̀等腰三角形的性质，本ᓬࠫ࠲ᤈ̏

性质ᤉ行证明，Տ௑ᤇ࠲ଊጊࣳ证明等腰三角形的判定定理.

ό1ύ等腰三角形（ӊ઺等᣸三角形）的性质学生ࣃፃଊጊ᣿，ᤈ᧗可Џᝨ学生ࡊ可能回ॺ出

౏，ཀྵՑг考ࠣ哪̏能ܵቡԁ证明. 

ό2ύ教学௑教师要ฌਓळ࠮学生ಪ据౎件൤ᆸǌ᜻ᔵڡи出“ࣃᅼ”“ර证”，有ਓគ۲ڡЩ学

生ࠫ஡字ឦᝓǌኀ号ឦᝓ和图形ឦᝓ的ᣁ૱能ҧ，关ฌ证明᣿程ԣХ᛫᣺的合理性. 

ό3ύᤈ᧗ᝨ学生回ॺ̿Ғ的ઉጮ᣿程，ᄬ的௧ळ࠮学生发ဘ证明的思路. 学生一ᓊ可̿ႀઉጮᆸ

定ᣙҰ线的ͯᎶ，ͮࠫ̆ͻᣙҰ线的᜻ᔵԬᤘ̯ᭊ教师ࣟҰ. 
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���第十章 三角形的有关证明

本ቦ教科书中的证明᣿程

෥有ហฌ理ႀ，Զฌ明̀与本

ቦᆑቃ内ࠔᄱ关的基本事实和

本ቦ出ဘ的定理ǌ଎᝷. ࠫ൥，

教学௑可ಪ据学生的Цʹৱц

༧活ܫ理. 
ό1ύ教学中，应ᴂҵ学生࠭

රХ̵证明方ข. 实ᬅ上，ᬔͻ

अ᣸中线ܱ，ᤇ可̿ᤰ᣿ͻᮇ

角平分线的方ข证明ፇ᝷，൥

௑证明的Κ据௧基本事实 S A S . 
ᤈːመ证明方ขᦐ௧受ઉጮ的

թ发（ᣉࠫሦ），ᤰ᣿ͻᣙҰ

线࠲图形分ੇːᦊ分，г证明

ᤈːᦊ分全等 .  教师可̿ळ࠮

学生分ౢᤈːመ证明方ข的С

性，ҫງࠫ等腰三角形性质的

ᝣគ. 
教学௑，可能͘有学生ᤰ

᣿ͻअ᣸上的ᰴࣳѾ用Ӈ股定

理౏证明ᤈ一定理. ࠫ൥，教师

一方᭧要δઐ学生的学习ሥౝ

性，Գ一方᭧˷要ळ࠮学生ᝣ

គ҂：ੈ̓ᙊཀྵ̿ښҒଊጊࣳ

ᝣគ̀Ӈ股定理，ͮ࠻ళ用基

本事实证明᣿，ਫ਼̰̿᤿ᣤ上

౏ឭ，Ӈ股定理不能ͻ˞ᤈ᧗证明的Κ据. 
൥ܱ，不຋ҫᣙҰ线˷能证明“等᣸ࠫ等角”. ݠ教科书图 10-7，ښǁABC 和ǁACB 中，

ı AB = AC，∠A = ∠A，AC = AB，
İ ǁABC ≌ǁACB（S A S ）. 
İ ∠B = ∠C. 
ᤈ一方ข的੿ࢼ性ᣗू，关᪄௧ં一˔等腰三角形ᄺੇː˔三角形. 任͵一˔三角形ᦐ能与߲

本ᢶ重合，ԁ一定有 AB = AB，AC = AC，ͮԶ有等腰三角形࠲图形෹ࠫሦᣉᏢᣁ，ਫ਼४҂的图形

与Ԕ图形重合，ԁ AB = AC，AC = AB. ࠫ̆ᤈ一መ方ข，教师可ಪ据实ᬅৱцх定௧աՔ学生̮ፁ. 
Գܱ，应ᴂҵ学生࠲ᒭࣂ的证明方ขԣᒭࠫࣂᤈመ方ข的理解与Х̵Տ学ᤉ行̔ื，̰ᏫΎ学

生ᖍ४思፥能ҧ的ଢӤ. 
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ό2ύᤈ一ፇ᝷ᤰ࣢እᤘ˞“三线合一”，ԁݠ౧౽线段௧一˔等腰三角形的“三线”

（ᮇ角的平分线ǌअ᣸上的中线ǌअ᣸上的ᰴ线）˨一，ᥧ˦߲必定˷௧ᤈ˔等腰三角形

的Գ“ː线”. 

ᝬʷᝬ
ᤈ᧗应ळ࠮学生Щੇ“Ԧ᣿౏”思考᫈题的ਓគ，ԁ思考一˔命题的ᤤ命题的ᄾϜ，

 .ᤈ˷௧ᖍ४数学ፇ᝷的一౎᤭य़˞ڂ

ό3ύ学生可能͘ႀҒ᭧定理的证明ᖍ४թ发，උݠͻ BC 的中线，ੋͻ∠A 的平分线，

ੋͻ BC 上的ᰴ，教师应ᝨ学生思考判ல哪一መ方ข可行（Ցːመ方ข௧可行的），ᤈ௧

۲Щ学生଎理能ҧ的ݞ఻͘，˷௧学生ʹ̰͘基本事实和ࣃᅼ定理出发ᤉ行଎理的公理ӑ

思ਇ的఻͘，教师应ฌਓळ࠮. 教学中应ᴂҵ学生ો要ර࠲଎理证明᣿程书и出౏. 
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���第十章 三角形的有关证明

ᬤ۶ጷ˸
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 .  

 ABC AB AC BD CE ABC .  

BD CE.  

AB AC

ABC ACB .  

ABC ACB

.  

BDC CEB 

ACB ABC BC CB

BDC CEB ASA .  

BD CE .  

 

.  

   D E ABC  BC AB AC

AD AE.  

BD CE.  

ABC ADE 

ABC

ADE  AF  BC DE.  

 AF BC  F  AF DE.  

AB AC  

2   等腰三角形���

ਇʷਇ

Џᝨ学生ፃ᣿ᒭࣂ的᜺

ࠣǌଊጊ发ဘ等腰三角形ːअ

角的平分线ᄱ等，гळ̵̓࠮

ԝ证明. ᤈ᧗应ᝨ学生ᤉ一൦ʹ

͘证明的必要性. 

Γ 1

ࠫ̆本Γ，教科书ͻ˞ૉ

学生的ᔵΓፌ出̀᜻ᔵ的证࠮

明. 
Γ 1 ௧஡字题，ԁ证明用

ឦᝓ᛫ᤘ的一˔数学命题 .  ႀ
߲̆ӊ઺̀证明一˔ї͵命题

的߹ட᣿程，̰分ౢ౎件ǌፇ

᝷，ಪ据题᝺ႇ图，用ኀ号ឦ

ᝓи出ࣃᅼǌර证，直҂߹ੇ

证明，ඈ一ᦊ分ᦐ有ᬲए，ਫ਼

̿学生开ݽଌ受௑͘感҂有一

定ڈᬲ. ˞解хᤈ˔ᬲག，ᯫЏ

要ૉ࠮学生࠲౎件和ፇ᝷ᣁӑ

˞ї͵ឦᝓ，и出ࣃᅼǌර证

ࣳႇ出图形. 

ό1ύѾ用“ S A S ”可证明等腰三角形ː腰上的中线ᄱ等ὙѾ用“ A A S ”可证明等腰三角形ː腰

上的ᰴᄱ等. 

ό2ύ等腰三角形अ᣸上的三౎˟要线段重合的性质（ԁ“三线合一”），௧等腰三角形的重要

性质，学生ښᤂ用௑ࠔ௜出ဘᩲឨ. 应Ք学生ૉ出，ស定理ੇቡ的౎件௧：（1）三角形中有ː᣸ᄱ

等Ὑ（2）三角形中的一౎线段˞三౎˟要线段˨一：ᮇ角的平分线ੋअ᣸上的中线ੋअ᣸上的ᰴ. 
Զ有Цܬᤈː˔౎件，੦能४出ᤈ౎线段˷௧Х̵ː౎˟要线段的ፇ᝷. 
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BF CF .  

AD AE

DF EF.

BF DF CF EF

 BD CE.  

1. D ABC BD ABC CD ACB  BD CD.    

AB AC.  

    

2. CAE ABC AD BC .  

AB AC.  

    

3. AB AC ABD ACE.  

OB OC BE CD.  

1. .  

2. AB AC DB DC AD  BC  E.  

BE CE.  

���第十章 三角形的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. ଢᇨ：Џႀ DB = DC，证

明∠DBC = ∠DCB，г证

∠ABC = ∠ACB. 
2 .  ଢᇨ：ႀ∠1=∠B，∠2  = 

∠C，可४∠B = ∠C. 

˸ᮥ����

，ǁABC 中ښ，图ݠ：ᅼࣃ .1

AB = AC，D ௧᣸ BC 的中

ག，DEľAB，DFľAC，垂

ᡜ分ѿ˞ག E，F. 
ර证：DE = DF. 
证明：可Ѿ用“ A A S ”证

ǁBED ≌ǁCFD. 

2. ଢᇨ：ЏѾ用“ S S S ”证明ǁABD ≌ǁACD，४ AE ௧等腰三角形 ABC 的ᮇ角的平分线，̰Ꮻ 
AE ˷௧अ᣸ BC上的中线. 

3. ଢᇨ：（1）证明∠OBC = ∠OCBὙ
  （2）证明ǁBCD ≌ ǁCBE. 
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.  
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 ABC ACB A .  

BC  AB.  

 

 BC  D  CD BC  AD  .  

ACB

ACD .  

AC AC ACB ACD BC DC

ABC ADC SAS .  

AB AD

BAC DAC .  

2   等腰三角形���

ᝬʷᝬ
教学௑，˷可̿ᝨ学生ᯫ

Џ考ᘽ一˔更˞开ஊ的᫈题：

“一˔三角形໘ᡜ̤˦౎件௑

Χੇ˞等᣸三角形Ὕ”ݠ౧有

学生ଢ出“三˔角ᦐᄱ等的三

角形௧等᣸三角形”，ᥧ˦త

Џ证明ᤈ一ፇ᝷（ᬤ۶ጷ习ݞ

第 3 题），˞下᭧的证明Ϣᩔ

ۙ. 
（1）Џᝨ学生ᒭ˟ଊጊǌ

思考等腰三角形ੇ˞等᣸三角

形的౎件，教师不要用直ଌፌ

出ፇ᝷的方式̽ణ学生的思考. 
（2）ᤈ˔ፇ᝷的证明ࠫ学

生౏ឭ可能有一定的ᬲए，ᬲ

ག௧要ਓគ҂分ѿᝧ᝷ 60c的

角௧अ角和ᮇ角的ৱц，ᤈ௧

一መ分ዝᝧ᝷的思ਇ. 教师要关

ฌ学生४出证明思路的᣿程，

ळ࠮学生全᭧ǌև҂ڡ思考᫈

题，ࣳ有ਓគڡՔ学生ຖᤩ分

ዝ的思ਇ方ข. 

ϢʷϢ

教科书᝺ᝠ̀一˔学生ૃୌ三角ࡇ的活ү，ᝨ学生ᤰ᣿活ү发ဘፇ᝷. Տ௑教师应ळ࠮学生ਓ

គ҂，ᤰ᣿实ᬅ୲ͻଊጊ出౏的ፇ᝷ᤇᭊ要ፌ́证明. ښ证明ᤈ˔ፇ᝷௑，ᣙҰ线的ͻข可̰̿三

角ࡇ的ૃୌ᣿程中४҂թ发，教师应ښᤈ方᭧ፌ́学生更ܳ的གસ. 

ό1ύᭊ要ឭ明的௧，教科书中ፌ出的证ขࣳ不௧తእૹ的. උݠ，可̿ण᫂ BC ҂ D，Ύ BD = 
AB，ᤌଌ AD. 

ႀҒ᭧的定理可ᅼǁABD ௧等᣸三角形. ႀ ACľBC，可ᅼ BC = CD = 1
2

AB. 

ͮᤈመ证明的思路不௜ਇ出，Ꮻ教ెਫ਼ፌ的思路可ႀૃୌ三角ࡇ直᜺४出. 
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ஔ࣎ஔ学用书

BAD .  

ABD  .  

BC BD AB.  

  

.  

   a .  
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 AB .   CD .  
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C

B

E H

GF
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.
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ACB ABC .

DAC ABC ACB

.  

CD AC a a  

.  

���第十章 三角形的有关证明

教学௑，应ښ证明Ғᝨ学

生思考证明思路，ᴂҵ学生ଢ

出不Տ的证明思路，ཀྵՑᤰ᣿

̔ืΎ全ʹ学生受ᄞ. 

ό1ύᤈ一定理的ᤤ命题˷௧

ੇቡ的（参᜹ P 114 第 3 题）.
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2   等腰三角形���

2. ଢᇨ：Ѿ用“等᣸ࠫ等角”

定理ԣ三角形内角和定理. 
3. ଢᇨ：Ѿ用“等角ࠫ等᣸”

定理. 

˸ᮥ����

1. 证明：ıǁABC ௧等᣸三角

形，

İ ∠A = ∠B = ∠C（等᣸三角

形的三˔角ᦐᄱ等）. 
ıDE ĩ BC，

İ∠ADE = ∠B，
  ∠AED = ∠C. 
İ∠A = ∠ADE = ∠AED. 
İǁADE ௧等᣸三角形

（三˔角ᦐᄱ等的三角形௧等

᣸三角形）. 
2. BC = 5 m ，B1C1 = 3.75 m . 本

题要ර解᤭य़不׭一，教师

应ᴂҵ学生解ข的ܳನӑ.
3 .  ǁ D E F  ௧等᣸三角形Ὑ

ǁABE，ǁACF，ǁBCD ˷
ᦐ௧等᣸三角形. 
ଢᇨ：Ѿ用平行关系࠭੽角

˨ᫎ的关系. 
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���第十章 三角形的有关证明

Γ 4

本Γ፬合应用̀全等三角

形的判定定理和等腰三角形的

判定定理. ښ解ን᣿程中，教师

应关ฌ学生的思考᣿程，ळ࠮

学生分ౢ解х᫈题的方ข. 

ਇʷਇ

̰直᜺上ᄺ，学生不ᬲ४

出ፇ᝷. ͮᤈ᧗要ර学生不̩能

ώҰ直᜺४出ፇ᝷，Ꮻ˅ᤇ要

能ܵ证明߲，˷ࡃ௧要ᝨ学生

ʹ͘证明的必要性. ࠫᤈ一ག的

ᝣគ，௧本ቦࠫ学生的要ර，

Ꮻᤈ˔᫈题的证明方ข——Ԧ

证ข，௧ᤈ᧗要̮ፁ的一መ证

明方ข. ᙊཀྵԦ证ข௧一መ重要

的证明方ข，ͮಪ据ǒಖюǓ

的要ර，Զᭊᤰ᣿实Γ̀解߲

的ե义ԁ可. 
命题“ښ一˔三角形中，

౧ː˔角不ᄱ等，ᥧ˦ᤈːݠ

˔角ਫ਼ࠫ的᣸˷不ᄱ等”௧ᄾ

命题 .  实ᬅ上，ښ一˔三角形

中，ᬔ̀“等角ࠫ等᣸，等᣸

ࠫ等角”˨ܱ，ᤇ有“ܸ角ܸࠫ᣸，ܸ᣸ܸࠫ角”“࠵角ࠫ࠵᣸，࠵᣸ࠫ࠵角”. ᭊ要ฌਓ的௧，

᝺Ꮆᤈ˔“ਇ一ਇ”的˟要ਓ图௧ळКԦ证ข，ڂ൥教学௑不必ښᤈ̏Цʹፇ᝷上ܸϢ஡ቦ，̿В

фກ˟题. 

ό1ύԦ证ข࡛̆ᫎଌ证明方ข，௧̰Ԧ᭧思考᫈题的证明方ข. Цʹ౏ឭ，Ԧ证ขࡃ௧̰ա定命

题的ፇ᝷К੤，ࣳંࠫ命题ፇ᝷的ա定˷ͻ˞଎理的ࣃᅼ౎件，ᤉ行൤ᆸ的᤿ᣤ଎理，Ύ˨४҂与

௧ڂፃ证明˞൤ᆸ的命题等ᄱᅸᄴ的ፇ౧，出ဘᅸᄴ的Ԕࣃᅼ౎件ǌ基本事实ǌ定理ǌขѷੋᏨࣃ

”ա定̀命题的ፇ᝷，̰ᏫΎ命题ᖍ४̀证明. Ԧ证ขਫ਼Κ据的௧᤿ᣤ思፥᜻॥中的“ᅸᄴ॥˞ڂ

和“ଆ中॥”. ښՏ一思፥᣿程中，ː˔̉ᄱᅸᄴ的判ல不能Տ௑ᦐ˞ᄾ，ᒰ࠶有一˔௧Ϝ的，ᤈࡃ

௧᤿ᣤ思፥中的“ᅸᄴ॥”Ὑː˔̉ᄱᅸᄴ的判ல不能Տ௑ᦐϜ，ᤈࡃ௧᤿ᣤ思፥中的“ଆ中॥”. 
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用Ԧ证ข证明的一ᓊ൦ᰡ௧：

（1）Ϝ᝺命题的ፇ᝷不ੇቡὙ

（2）̰ᤈ˔Ϝ᝺出发，应用൤ᆸ的଎理方ข，४出与定义ǌ基本事实ǌࣃ证定理ੋࣃ

ᅼ౎件ᄱᅸᄴ的ፇ౧Ὑ

（3）ႀᅸᄴ的ፇ౧判定Ϝ᝺不൤ᆸ，̰Ꮻᐰ定命题的ፇ᝷൤ᆸ. 
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a a a a a   a a a a a

  .  

  

1.  ABC BD  ABC  AC  D

 D  DE BC  AB  E.   BDE 

.

2. 

.  

.  

A

D

CB

E

  

. 

.

.  

  

.

���第十章 三角形的有关证明

ᝬʷᝬ
Ϝ᝺ᤈ五˔数෥有一˔ܸ

̆ੋ等̆ 1
5
，ԁᦐ1 ̆࠵

5
，ѷ

五˔数的和1 ̆࠵. ᤈ与ࣃᅼ五

˔数的和等̆ 1 ᅸᄴ，ਫ਼̿ᤈ

五˔数中ᒰ࠶有一˔ܸ̆ੋ等

̆ 1
5

. 

᝺Ꮆ本᫈题௧˞̀ᝨ学生

更ܳ̀ڡ解Ԧ证ข的ͻ用. Ѿ用

Ԧ证ข证明的关᪄௧要ᆸ定ፇ

᝷的Ԧ᭧௧̤˦，ཀྵՑ࠭රᅸ

ᄴ的ፇ౧. ࠫ̆本᫈题，ᭊ要൤

ᆸ理解“ᒰ࠶有一˔”“ܸ̆

ੋ等̆”的Ԧ᭧的ե义. 

ᬤ۶ጷ˸

1 .  等腰三角形 .  ଢᇨ：证明 
∠E B D  =∠E D B，г应用

“等角ࠫ等᣸”定理. 
2. ፇ᝷：一˔三角形中తܳ有

一˔᧽角. 
 .ᅼ：ǁABCࣃ
ර证：∠A，∠B，∠C 中త

ܳ有一˔᧽角. 
证明：思路和方ข与“ᝬ一

ᝬ”ᄱՏ. 
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3. 

.  

1.  ABC AB = AC E  CA 

EP BC  P EP  AB  F.  

 AEF .

E

A

F

B P C

  

aα α

  

2.  α  a

       

 α  α

   .

.

.  

ABC.  

A B C .  

A B C A B

A B C C .  

.  A B .  

.  

2   等腰三角形���

˸ᮥ����

1 .  ଢᇨ：ႀ  AB = AC，可ᅼ

∠B = ∠CὙႀ∠E 与 ∠C ̉
͸，∠B与∠BFP ̉͸，४

∠E = ∠BFPὙᤉᏫ可४∠E 
= ∠EFA. ᤇ可̿ͻǁABC अ
᣸ BC 上的ᰴ AD，४∠E = 
∠CAD，∠EFA = ∠BADὙ

ಪ 据 “ 三 线 合 一 ” 可 ᅼ 
∠CAD = ∠BAD，ਫ਼̿ ∠E 
= ∠EFA. 

2 .（1）ଢᇨ：ᤈನ的等腰三

角形有ː˔，一˔̿ 
∠α  ˞ᮇ角，Գ一˔

̿ ∠α ˞अ角Ὑ

（2）ଢᇨ：ᤈನ的等腰三

角形Զ有一˔， ԁ̿ 
∠α  ˞ᮇ角的等腰三

角形. 
3. ଢᇨ：Ϝ᝺ᤈː౎᣸ਫ਼ࠫ的

角ᄱ等，ᥧ˦ಪ据“等角ࠫ

等᣸”定理，可४ᤈː౎᣸

ᄱ等，ᤈ与ࣃᅼ౎件“ː౎

᣸不ᄱ等”ᄱᅸᄴ.
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 ABC AB AC BC .  

ABC .  

 

 Rt A B C A A B AB A C AC

A B A C B C .  

AB AC BC A B AB A C AC

BC B C .  

BC B C .  

ABC A B C SSS .  

A A .  

ABC .  

���第十章 三角形的有关证明

教ߦ目ಖ

1. ᤉ一൦ଂଧ଎理证明的

方ข，发࡙໦ፂ଎理能ҧ. 
2. ̀解Ӈ股定理ԣХᤤ定

理的证明方ข，能ܵ证明直角

三角形全等的“H L ”判定定理. 
3. ፇ合ЦʹΓ̀ߕ解ᤤ命

题的概ঐ，͘គѿː˔̉ᤤ命

题，ᅼ᥋Ԕ命题ੇቡХᤤ命题

不一定ੇቡ. 

ό1ύ̿Ғੈ̓ఢፃѾ用图形

ҟᛪ的方ขᰎ证̀Ӈ股定理，

Ꮻ൥ࠫܫӇ股定理的证明应̿

ੈ̓ᝣ定的ї౎基本事实和ႀ

൥଎出的定理˞Κ据ᤉ行. ᙊཀྵ

证明的方ข有ܳመ，ͮࠫ̆学

生౏ឭ，ᤈ̏证明ᦐ有一定ᬲ

ए，ڂ൥教科书෥有ښ൤஡中

ፌ出证明᣿程，Ꮻ࠲Х中的ː

መ证明方ขஊښ本ᓬ的“឴一

឴”中，̿Ι有Уᡚ的学生᫞

឴，不要රਫ਼有学生ᦐଂଧ. 

ό1ύ

ό2ύ

ό2ύӇ股定理的ᤤ定理的证明方ขࠫ学生౏ឭ˷௧有一定ᬲए的，ڂ൥Զ要学生能ଌ受证明的

方ข和᣿程ԁ可，不ࠂଢ出更ᰴ的要ර.
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3   直角三角形���

ᝬʷᝬ

教科书ᤰ᣿їࠫ数学和生

活中的命题，ᝨ学生᜺ࠣᤈ̏

ੇࠫ命题的ፇ᝷与౎件˨ᫎ的

关系，࣏మ学生ॆጪ出߲̓的

С性౏，̿४҂“̉ᤤ命题”

的概ঐ. 
一˔命题的౎件与ፇ᝷࠲

४҂ᤈ˔命题的ᤤ命ࡃ，૱̉

题. ᄱࠫ̆ᤤ命题౏ឭ，Ԕ౏的

命题ԷϢԔ命题. Ԕ命题与ᤤ命

题௧̉ᤤ关系，ڂᏫ௧ᄱࠫ的. 
Ԕ命题൤ᆸ，ᤤ命题不一定൤

ᆸ. 

ਇʷਇ

ᤈ˔命题的౎件和ፇ᝷ᦐ

උᣗ明௭ǌእӭ，и出Хᤤ命

题ࠫ学生౏ឭ应ស෥有̤˦᫈

题，关᪄௧ᝨ学生ᰎ证ᤤ命题

的൤ᆸ性，ࣳ能ਓគ҂一ࠫ̉

ᤤ命题的ᄾϜ性不一定一ᒱ. 

ό1ύݠ“全等三角形的ࠫ应᣸ᄱ等”和“三᣸ࠫ应ᄱ等的三角形௧全等三角形”Ὑ“ː直线平

行，Տͯ角ᄱ等”和“Տͯ角ᄱ等，ː直线平行”等. 
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���第十章 三角形的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. AB = 3 2  . 
2.（1）ܳ᣸形௧四᣸形Ὑ ᄾὙ

             Ϝ. 
（2）Տஸ内角̉ᛪ，ː直线

平行ὙᄾὙᄾ. 
౧a = 0，b = 0，ᥧݠ（3）

˦ab = 0ὙϜὙᄾ. 
̉ᤤ命题和̉ᤤ定理的概

ঐ，学生ଌ受ᡑ౏应不͘有

Х௧ࠫ̆̿࠿，ᬲڈ˦̤

౧……ᥧ˦……”的形ݠ“

式ፌ出的命题，и出Хᤤ命

题ᣗ˞ࠔ௜，ͮࠫ̆ᥧ̏不

௧̿ᤈመ形式ፌ出的命题，

ԬᤘХᤤ命题͘有一定ڈ

ᬲ，ݠ本题的（1）（2）. 教
师可ࣟҰ学生分ౢ命题的౎

件和ፇ᝷，ͮฌਓ不要ࠫᤈ

መ形式的ᣗ复ా的命题Ϣ更

ܳ的ጷ习. 
3. ଢᇨ：BD2 - CD2 = BC2，AB2 

- AC2 = BC2. 

឴ʷ឴

ᤈ᧗̮ፁ的证明方ข用҂̀全等三角形和᭧ሥ公式，与̿Ғ̮ፁ的ૃ图方ขᄱඋ，更˞ˑࠛ. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社ᥧ

山
东

教
育

出
版

社ᥧ

. 

山
东

教
育

出
版

社
. 

定

山
东

教
育

出
版

社
定理

山
东

教
育

出
版

社
理的

山
东

教
育

出
版

社
的概

山
东

教
育

出
版

社
概

ᡑ

山
东

教
育

出
版

社
ᡑ౏

山
东

教
育

出
版

社
౏应

山
东

教
育

出
版

社
应不

山
东

教
育

出
版

社
不͘

山
东

教
育

出
版

社
͘有

山
东

教
育

出
版

社
有

࠿

山
东

教
育

出
版

社

Х࠿

山
东

教
育

出
版

社

Х௧

山
东

教
育

出
版

社

௧ࠫ

山
东

教
育

出
版

社

ࠫ̆

山
东

教
育

出
版

社

̆

……

山
东

教
育

出
版

社

……ᥧ

山
东

教
育

出
版

社

ᥧ˦

山
东

教
育

出
版

社

˦……

山
东

教
育

出
版

社

……

ፌ

山
东

教
育

出
版

社

ፌ出

山
东

教
育

出
版

社

出的

山
东

教
育

出
版

社

的命

山
东

教
育

出
版

社

命题

山
东

教
育

出
版

社

题，

山
东

教
育

出
版

社

，и

山
东

教
育

出
版

社

и

题

山
东

教
育

出
版

社

题ᣗ

山
东

教
育

出
版

社

ᣗ˞

山
东

教
育

出
版

社

ࠔ˞

山
东

教
育

出
版

社

௜ࠔ

山
东

教
育

出
版

社

௜

௧

山
东

教
育

出
版

社

௧̿

山
东

教
育

出
版

社

̿ᤈ

山
东

教
育

出
版

社

ᤈመ

山
东

教
育

出
版

社

መ

Ԭ山
东

教
育

出
版

社

Ԭᤘ山
东

教
育

出
版

社

ᤘХ山
东

教
育

出
版

社

Х

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ

Ϣ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ϣ更

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

更

= 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

= BC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

BC2

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

2BC2BC

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

BC2BC ，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，AB

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

AB2

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

2

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

឴ʷ឴

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

឴ʷ឴

ᤈ᧗̮ፁ的证明方ข用҂̀全等三角形和᭧ሥ公式，与̿Ғ̮ፁ的ૃ图方ขᄱඋ，更˞ˑࠛ
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ᤈ᧗̮ፁ的证明方ข用҂̀全等三角形和᭧ሥ公式，与̿Ғ̮ፁ的ૃ图方ขᄱඋ，更˞ˑࠛ
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ᤈ᧗̮ፁ的证明方ข用҂̀全等三角形和᭧ሥ公式，与̿Ғ̮ፁ的ૃ图方ขᄱඋ，更˞ˑࠛ
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ᤈ᧗̮ፁ的证明方ข用҂̀全等三角形和᭧ሥ公式，与̿Ғ̮ፁ的ૃ图方ขᄱඋ，更˞ˑࠛ
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1. ABC AB  cm BC  cm BC  AD  cm.  

AB AC.  

2.  ABCD AB CD E  BC 

 BAE = CDE = AE = DE =  AD 

     .

3. 

  .  

4 . ABCD E F  AB CD 

 D  A  A  EF  AE  G

ADG   .

.

  

A B

E

CD

  

. 

.

3   直角三角形���

˸ᮥ����

1. ଢᇨ：证明ǁABD ௧直角三

角形，४∠ADB = 90c. ཀྵ
Ցښ R t ǁACD 中ර४ AC = 
13 c m . 

2. AD = 13. 
ଢᇨ： ᤰ᣿ːᩩ角̉͸，证

明ǁAED ˞直角三角形，г

ᤂ用Ӈ股定理ᝠካ AD 的᫂. 
3. ௧ᄾ命题. ᣙҰ线的ͻข与图

10 - 13（2）ዝͫ. 
4. ∠ADG = 15c. 

ό1ύ学生ښ七年级上册ࣃፃ࠽ត᣿ࣃᅼ三角形的ː᣸ԣХ中一᣸的ࠫ角ႇ三角形，ᅼ᥋ႇ出的

三角形不׭一. 教科书̰ᤈ᧗ळК，ᤰ᣿ү੤୲ͻ，ଊጊ发ဘ直角三角形ྲ൴的全等౎件. 
教学௑，ݠ౧有学生ଢ出ི͌七年级上册ଊጊ三角形全等౎件的方ข，ᤰ᣿ᠲ́ː᣸ྲ൴ϙǌ

ႇ直角三角形ǌ与Տͧਫ਼ႇ的直角三角形ᤉ行උᣗ，ᤉᏫॆጪ出ፇ᝷，教师˷应ፌ́ᴂҵ. Տ௑，

教师可ႀ൥ळ࠮学生考ᘽ用ࡇ᜻一ᓊڡͻ出直角三角形，̰ᏫᣁК下᭧“Ϣ一Ϣ”ဗᓬ. 
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Rt ABC  C = α BC = a AB = c.

 MCN = α = .  CM  CB = a .

 B  c 
     CN  A .

 AB  Rt ABC.

M

C N

M
B

C N

  a c a  c  α.

.

HL .

  ABC  A B C C = C = AB = 

A B AC = A C .

ABC A B C .
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C B

A'

C' B'

 

M
B

AC N

M
B

AC N

���第十章 三角形的有关证明

ϢʷϢ

要ර学生Κ据ፌ定的线

段 a，c，用ࡇ᜻ͻ出直角三角

形，ᤰ᣿与Տͧ̔ื，උᣗܸ

ਫ਼ͻ出的三角形௧ա能ܵ重ࠒ

合，ᖍ४判ல直角三角形全等

的ྲ൴౎件. 教学௑，教师应ᴂ

ҵ学生Џᒭ˟思考ᤈ一ࡇ᜻ͻ

图的方ข，ࠫ有ڈᬲ的学生ᤉ

行必要的ૉ࠮，ཀྵՑᤰ᣿̔ื

Ύਫ਼有学生理解ᤈ一ͻ图൦ᰡ. 
教科书ώҰ࠵明նဘ̀ᤈ

一ࡇ᜻ͻ图的Цʹͻข，要ර

学生δ႑ͻ图჉ᤜ，不要රи

ͻข. 
学生࠮ͻ图Ց，ळੇ߹ښ

用数学ឦᝓॆጪǌ概઺ႀ൥ᖍ

४的࿯ਇ. 

ό1ύႀ࿯ਇ४҂的命题Զ有

ፃ᣿证明੦能ੇ˞定理. 教学௑

要ᝨ学生ʹ͘证明的必要性. 
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 ABC 

 C  

 BC   AB   AC .

B C   A B   A C .

 AB  A B AC  A C

 BC  B C .

 ABC A B C SSS .

   AC 

 DF B  F 

B A D F

E

C

 

1. 

BAC EDF  

BC  EF AC  DF

 Rt BAC  Rt EDF HL .

 B DEF .

 DEF F  

 B F  .

3   直角三角形���

ό1ύ证明ᤈ一定理的思路

௧：ႀӇ股定理४出Գ一౎直

角᣸ᄱ等，гಪ据基本事实 
S S S  判定ː˔三角形全等. 

ᒰ൥，学生ፃԋ̀定理的

发ဘǌଢ出和证明的全᣿程，

感受̀合ৱ଎理与໦ፂ଎理的

ጋࠛ关系. 

Γ

教科书᝺ᝠ̀一˔Ѿ用

“ப᣸ǌ直角᣸”定理解х的

实ᬅ᫈题，Ύ学生ʹ͘数学ፇ

᝷ښ实ᬅ中的应用. 教学中应要

ර学生能用数学ឦᝓຍംڡ᛫

᣺ᒭࣂ的ਇข，ࣳ能࠲解题᣿

程᜻ᔵڡ书и出౏. 

ό1ύ

ᬤ۶ጷ˸

1.（1）Ϝ. 教师应ᝨ学生ʹ͘ˡԦΓ的ͻ用. 
   （2）ᄾ. ໘ᡜ A A S  定理的౎件. 
   （3）ᄾ. ໘ᡜ基本事实 A S A  的౎件. 
   （4）ᄾ. ЏѾ用 H L  定理४҂Գ一౎直角᣸ᄱ等，гಪ据基本事实 S A S   判定ː˔三角形全等. 
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A

B O C
  

.  

2. D ABC  BC DE AC DF AB

 E F  DE DF.  

 ABC .  

1. 

.

2. AB CD DE AC BF AC  E F DE BF.  

AE CF AB CD.  

  

3.   m 

.

���第十章 三角形的有关证明

2 .  ଢᇨ：证明 R t ǁC D E  ≌  
R t ǁBDF，४∠C = ∠B. 

3. ᄱ等. Ѿ用 H L  定理判定ː直

角三角形全等. 

˸ᮥ����

1 . （ 1） Ϝ . ݠ  ښ 下 图 中 的

R t ǁABC 和 R t ǁDEF
中，AC = DE，BC = 
EF，ͮᤈː˔直角三

角形不全等.

CB

A

D

E F

（2）Ϝ. ښݠ下图中的 R t  ǁABC 和 R t ǁDEF 中，∠A = ∠D，AC = DE，ͮᤈː˔直角三角形不

全等. 

CB

A

D

E F

᝺ᝠ本题௧˞̀ງӑࠫ直角三角形全等的判定方ข的理解. 
第（1）题中，ᔪᄱ等的௧ː直角᣸，ѷ可ႀ基本事实 Sښ A S  判定ː˔直角三角形全等Ὑᔪப

᣸ᄱ等，一直角᣸ᄱ等，ѷ可ႀ H L  定理判定ː˔直角三角形全等Ὑᔪ一˔直角三角形的ப᣸等

（第 1（1）题）

（第 1（2）题）
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4.  AOB  M N

 OM  ON  M  OA  N  OB  P

 OP  AOB .   OP AOB.

.  .

  MN AB  C  AC BC P  MN

.  

  

3. ABC A B C ACB A C B CD AB    

C D A B  D D  CD C D AC A C .  

 A A AB A B .  

  

4   线段的垂直平分线���

̆Գ一˔直角三角形的一直

角᣸，ѷᤈː˔直角三角形

不全等. ښ第（2）题中，ႀ

一˔ᩩ角ᄱ等可判定ᤈː˔

直角三角形的三˔角分ѿᄱ

等，൥௑ᔪᄱ等的᣸௧直角

᣸，ੋᄱ等的᣸௧ப᣸，ѷ

可ႀک A A S 定理判定ː˔直

角三角形全等Ὑᔪ一˔直角

三角形的ப᣸等̆Գ一˔直

角三角形的一直角᣸，ѷᤈ

ː˔直角三角形不全等. 
2 .  ଢ ᇨ ：（ 1 ） 可 ̿ 证 明 

R t ǁCDE ≌ R t ǁABF，४ CE 
= AFὙ

  （2）ႀ∠C = ∠A，४ AB ĩ   
            CD. 
3 .  ଢᇨ：Џ证 R t ǁA D C  ≌ 

R t ǁ A ′ D ′ C ′（ H L ）， ४

∠ A = ∠ A ′， г 证 ǁ A C B 
≌ǁA′C′B′（A S A ）. 

4 .  ଢᇨ：  Ѿ用  H L  定理证明  
R t  ǁOMP ≌ R t ǁONP. 
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1. ፃԋଊጊǌ࿯฾ǌ证明的᣿程，ᤉ一൦ʹ͘证明的必要性，ूܙ证明ਓគ和能ҧ. 
2. 证明线段垂直平分线的性质定理，ଊጊࣳ证明线段垂直平分线的判定定理，ᤉ一൦发࡙଎理

能ҧ. 
3. 能ᤂ用线段垂直平分线的性质定理和判定定理解х᫈题. 
 .ᅼ直线的垂线ࣃ᜻᣿一གͻࡇ᜻ͻ出等腰三角形Ὑ能用ࡇᅼअ᣸ԣअ᣸上的ᰴ，能用ࣃ .4

ό1ύ应Џᝨ学生ᒭࣂ思考证明的思路和方ข，ࣳ࠽តи出证明᣿程. 
ό2ύ教科书௧ښ线段垂直平分线上任ԩ一ག P 证明ᤈ一定理的. 要证明一˔图形上ඈ一གᦐЦ有

౽መ性质，Զᭊښ图形上任ԩ一གͻ̽᛫. ݠ౧ਫ਼ԩག P 与ག C 重合，ᥧ˦௭ཀྵፇ᝷ੇቡ，ڂ൥证

明᣿程中的ག P 与ག C 不重合. 
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ஔ࣎ஔ学用书

.

.

   ABC AB = AC O  ABC 

 OB=OC.  

 AO  BC.

 AB =AC

  A  BC 

.

 O  BC .

  AO  BC 

.

 

 P  C 
.

A

O

B C

 

.  

PA PB.  

 PA PB

PCA PCB.  

MN AB

PCA PCB .  

AC BC PC PC

PCA PCB SAS .  

PA PB .  

���第十章 三角形的有关证明

ਇʷਇ

ळ࠮学生ࠫ性质定理ᤉ行

ᤤՔ思考，ଢ出࿯ਇ，ཀྵՑҫ

̿证明 .  ᤈ௧ᖍ४新的ї͵ፇ

᝷的一መ࣢用方ข . ˔ᤈ˞ڂ 

性质定理不௧“ݠ౧��ᥧ˦

��”的形式，ਫ਼̿学生ឭ出

ੋи出߲的ᤤ命题௑可能͘有

一定的ڈᬲ. 教师可̿ळ࠮学生

分ౢ߲的౎件和ፇ᝷，ги出

Хᤤ命题，తՑ要ර学生࠲证

明᣿程书и出౏. 
下᭧证明᣿程Ι参考. 
 图，线段 AB，PAݠ：ᅼࣃ

= PB. 
ර证：ག P ښ线段 AB 的

垂直平分线上. 
证明：᣿ག P ͻ直线 MNľAB，垂ᡜ˞ག C，ѷ PC ௧ǁPAB 的ᰴ. 
ı PA = PB，
İ ǁPAB ௧等腰三角形. 
İ PC ௧ǁPAB 的中线（三线合一）. 
İ AC = BC. 
İ 直线 MN ௧线段 AB 的垂直平分线. 
İ གP ښ线段 AB 的垂直平分线上. 
证明ᤈ一判定定理有ܳመ思路，ᬔ̀上᭧的方ข，ᤇ可̿ԩ AB 的中ག C，证明 PCľABὙੋ

ͻ∠APB 的平分线 PC，证明 PCľAB，˅ AC = BC. 
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证明߹ᤈ一定理˨Ց，可̿ಪ据学生的实ᬅৱцښ൥ᤉ行适े的঴ፇ：线段的垂直平

分线可̿ᄺੇ௧҂线段ːቫᡰሏᄱ等的ਫ਼有ག的集合Ὑ线段௧一˔ᣉࠫሦ图形，线段的垂

直平分线௧߲的一౎ࠫሦᣉ. 

Γ 1

教学中，可能͘有学生用全等三角形证明：᝺ AO ̔ BC ̆ག D，ЏΚ据基本事实 S S S  
证明ǁABO ≌ǁACO，४҂ ∠BAO = ∠CAO，г证明ǁABD ≌ǁACD，̰ᏫΎ᫈题४证.  
教师应ฌਓळ࠮学生ࠫඋːመ证明方ข，ʹ͘线段垂直平分线的判定定理的ͻ用. 
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2. MN  AB C D  MN .  

ABC ABD 

CAD CBD.  

1.  ABC AB = AC BAC =

AB  AB  E  BC  F

 AF  AFC .

2.  AB 

B F C

A
E

  

1.  AB  CD E  AB .   EC  cm

 ED _______cm ECD EDC _______ .  

  

 AB  

.  

 AB 

.  

A B

 

���第十章 三角形的有关证明

ϢʷϢ

ࠫ̆用ࡇ᜻ͻ线段的垂直

平分线，学生ښ七年级上册ࣃ

学᣿，ᤈ᧗可ळ࠮学生回顾，

ࣳᝨ̵̓能ܵ证明ͻ图方ข的

൤ᆸ性. 
证明ͻ图方ข௑，学生ښ

可能͘有ܳመ思路，උᣗእӭ

的方ข௧Ѿ用线段垂直平分线

的判定定理. 学生的证明Զ要合

理ࡃ应́̿ᐰ定. 

ᬤ۶ጷ˸

1. 7Ὑ60. 
2. ଢᇨ：（1）Ѿ用线段垂直平

分线的性质定理Ὑ

   （2）证明ǁACD ≌ǁBCD
          （S S S ）. 

˸ᮥ�����

1. 60c. 
2. ᤈ̏ᮇགᦐښ线段 AB 的垂

直平分线上. 
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4. ABC  AC BC AB  AB  D

 AC  E BCE .  

5.  l  l  P  l  P.  

  

.

  ABC  AB BC 

 P.

 P   A C  

 PA  PB  PC.

.  

 

4   线段的垂直平分线���

3. ଢᇨ：ᤌଌ AB，ͻ AB 的垂

直平分线，̔ෲ̆ࢀག P. ᆊ
݀应थښག P ܫ. 

4. 50. 
5. ଢᇨ：̿ག P ˞ړॷǌ̿任

ਓ᫂˞ӧय़ͻऻ，与直线  l 
ᄱ̔̆ག A 和 B，ཀྵՑгͻ

线段 AB 的垂直平分线. 

Γ 2

本Γ௧线段垂直平分线的

性质定理和判定定理的应用. 三
角形三᣸的垂直平分线̔̆一

ག，ᤈ一གሦ˞三角形的ܱॷ. 
三角形的ܱॷ҂三角形三˔ᮇ

ག的ᡰሏᄱ等，ڂ൥可ܱ̿̿

ॷ˞ړॷͻ三角形的ܱଌړ. ᤈ
 .年级下册ᆑቃ˵ښ࠲

要ਇ证明三౎直线ᄱ̔̆

一ག，Զ要证明Х中ː౎直线

的̔གښԳ一౎直线上ԁ可. ൥
不要୲˨᣿ফ，学生߲ࠫ的ଌ受和，࠮证明三线Сག的方ขࠫ学生౏ᝯ有̏ચ៶，教师应ᤪ൦ळܫ

理解要有一˔᣿程. 
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a

h
l

CDB

A

���第十章 三角形的有关证明

ᝬʷᝬ

ᤈ᧗᝺Ꮆ的ː˔᫈题˞学

生ᤉ行ࡇ᜻ͻ图的ଊጊଢῚ

思考ቇᫎ，Տ௑˷˞下᭧“Ϣ

一Ϣ”的学习ݖ定̀基ᆩ. 
（1）ᤈನ的三角形能ႇ

出௄数˔. ႀ̆ᰴ的ͯᎶ可̿不

Տ，ڂ൥ਫ਼ႇ出的三角形不ᦐ

全等. 
（2）能ͻ出ː˔三角形 . 

ႀ̆等腰三角形अ᣸上ᰴ的ͯ

ᎶԶ能ښअ᣸的垂直平分线

上，ڂ൥可̿ࣃښᅼ᣸的ːΟ

ͻː˔三角形，ᤈː˔三角形

全等. 可̿ᝨ学生ᒭ࠽ࣂត用ࡇ

᜻ͻ出ਫ਼රͻ的三角形. 
ᭊ要ឭ明的௧，ͻ图分

“定ͯͻ图”和“活ͯͻ图”. 
ҒᏨਓ֊ᅌਫ਼රͻ的图形必ᮌ

ͻښૉ定的ͯᎶ，ᏫՑᏨѷࠫ

ਫ਼රͻ图形的ͯᎶ෥有ᆶ性

限制. Γݠ，“ͻࣃᅼ线段的垂

直平分线”࡛̆定ͯͻ图，

Ꮻ “ࣃᅼː᣸ԣХ݃角ͻ三角

形”࡛̆活ͯͻ图. 
ࠫ̆定ͯͻ图，能ͻ出ܳ࠶໘ᡜ౎件的图形，ࡃឭᤈ˔ͻ图题有ܳ࠶˔“解”. ࠫ̆活ͯͻ

图，ݠ౧ਫ਼ͻ出的图形ज़൥全等，ᥧ˦不᝷能ͻ出ܳ࠶˔图形ᦐឭᤈ˔ͻ图题有一˔“解”Ὑݠ౧

ਫ਼ͻ的图形不ᦐ全等，ᥧ˦不全等的੦ካ不Տ的“解”. 
ᅼअ᣸ԣअ᣸上的ᰴ，රͻ等腰三角形”࡛活ͯͻ图，ᙊཀྵ໘ᡜ౎件的三角形可ͻ出ːࣃ“

 .一ᆸ定的׭全等，஌Զ有一解. ̰ᤈ一ਓ义上ឭ，໘ᡜᤈ一౎件的等腰三角形௧߲̓˞ڂͮ，˔

ϢʷϢ

，ࠔ᜻ͻ线段௧О年级下册学习的内ࡇ᜻ͻ图. Х中，用ࡇੇ߹，Ғ᭧“ᝬ一ᝬ”的基ᆩ上ښ

Ꮻͻ线段的垂直平分线௧七年级上册学习的内ڂ，ࠔ൥教学௑要ᝨ学生Џ回ॺᤈ̏基本ࡇ᜻ͻ图的

Цʹͻข. 教师应ळ࠮学生ʹ͘ඈ一ͻ图൦ᰡ的ͻ用ԣХ理᝷Κ据. 
     教科书նဘ̀Цʹͻข，ͮࠫ学生Զ要රδ႑ͻ图჉ᤜ，不要රи出ͻข. 
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4   线段的垂直平分线���

ᝬʷᝬ

教学௑，要ᴂҵ学生Џᒭ

˟思考，ཀྵՑ̔ื. 
Цʹͻขݠ下：

1. 任ԩ一ག K，Ύག K 与
ག P ښ直线 l ːஸὙ

2. ̿ག P ˞ړॷ，̿ PK 
的᫂˞ӧय़ͻऻ，̔直线 l ̆
ག A 和ག BὙ

3. ͻ线段 AB 的垂直平分

线 m. 
直线 m 垂直̆直线 l，˅

ፃ᣿ག P. 
˨ਫ਼̿ښ直线 l 的Գ一Ο

ԩག K，௧˞̀ͻऻ௑能与直

线 l ᄱ̔̆ːག. ൥ܱ，˞̤˦

直线 m ፃ᣿ག P քὝᤈ௧ڂ˞

PA = PB，ಪ据线段垂直平分线

的判定定理，ག P ښ线段 AB 
的垂直平分线上. 

ᬤ۶ጷ˸

 ౧᝺ AB 的中ག˞ D，AC 的中ག˞ G，ᥧ˦图中ᄱ等的线段有 AD = BD，AG = CG，AEݠ .1
= BE，AF = CFὙǁAEF 的և᫂等̆ 2. 

ळ࠮学生关ฌ ∠BAC὜90cᤈ˔౎件的必要性. 
2.（1）（2）ଢᇨ：ͻǁP R ː᣸的垂直平分线，Х̔གԁ˞ʹ育中ॷ G 的ͯᎶ. 
   （3）႕.         
第（3）题௉ښळ发学生ࠫᤈ一ဘ实᫈题的ᤉ一൦思考. 实ᬅ上，ࠫᤈዝᤥڧ᫈题，̰不Տ角ए

考ᘽ͘有不Տ的方ವ. ݠ౧考ᘽᤂүր̰三˔ۢ᪚҂ʹ育中ॷ的路程᫈题，ᥧ˦͘ࡃ要ර等ᡰὙݠ

౧考ᘽ̰三˔ۢ᪚҂ʹ育中ॷ的᥋路的थ᝺ੇ本，ᥧ˦͘ࡃ要ර三段ᡰሏ˨和త࠵. 学生的ንವԶ

要有᥋理ࡃ应́̿ᐰ定与ᴂҵ. 
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���第十章 三角形的有关证明

˸ᮥ�����

1. ស三角形௧一˔等腰直角三

角形. 
2 .  ଢᇨ：Џ证∠A  =∠C  = 

30c，гᤌଌ  DB，४  AD 
= DB，∠ABD = 30c，г

证 DB =  1
2

 DC（ښ直角三

角形中，ݠ౧一˔ᩩ角等̆ 
30c，ᥧ˦߲ਫ਼ࠫ的直角᣸

等̆ப᣸的一ӧ）. 
3. ଢᇨ：（1）ႀAE = DE，可

४∠EAD =∠EDAὙ
（2）Џႀ  FD = FA，可४

∠FDA =∠FAD，г证

∠FDA =∠DACὙ

（ 3）∠ E A C  = ∠ E A D  - 
∠DAC，∠B =∠ADC - 
∠BAD. 

4. 应ᤥ方ವ（3）. 

ଢᇨ：᝺ǁABC 的᣸᫂˞ 1. ښ R t ǁADC 中，Ѿ用Ӈ股定理可ර४ AD =  3
2

Ὑښ R t ǁODC 中， 

ႀ∠OCD = 30c，४ OC = 2OD，гѾ用Ӈ股定理可ර४ OD = 3
6

Ꮻ OC = 3ڂ，
3

. ̆௧，AB 

+ BC = 1 + 1 = 2ὙAD + BC = 3
2

 + 1 ≈ 1. 866ὙOA + OB + OC = 3
3

 + 3
3

 + 3
3

 = 3  ≈ 1. 732. 
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 OC AOB  P  OC PD  OA

PE  OB  D E.  

PD PE.  

OP OP

PDO PEO

PDO PEO AAS .  

PD PE .  

. 

.  

.

  P AOB PD OA PE OB

 D E  PD PE.

OP AOB.

 PD OA PE OB  D E

 ODP OEP .

 

C

AD

P

BE

O

5   角平分线���

教ߦ目ಖ

1. ፃԋଊጊǌ࿯฾ǌ证明

的᣿程，ᤉ一൦ʹ͘证明的必

要性，ूܙ证明ਓគ和能ҧ. 
2. 证明角平分线的性质定

理，ଊጊࣳ证明角平分线的判

定定理，ᤉ一൦发࡙଎理能ҧ. 
3. 能ᤂ用角平分线的性质

定理和判定定理解х᫈题. 

ό1ύ学生ښ七年级上册ఢ

ፃଊጊࣳᝣគ̀ᤈ一ፇ᝷，ᤈ

᧗应Џᝨ学生回ॺଊጊ᣿程，

ཀྵՑᒭ˟思考证明的思路和方

ข，ࣳ࠽តи出证明᣿程. 

ό2ύ角平分线的性质定理与

线段垂直平分线的性质定理中

ᦐଢ҂“ᡰሏᄱ等”，ͮᤈː

˔“ᡰሏ”有ӝѿ. 线段垂直平

分线性质定理中的“ᡰሏ”௧

ːག˨ᫎ的ᡰሏ，Ꮻ角平分线

性质定理中的“ᡰሏ”௧ག҂

线（࠱线）的ᡰሏ. ښ教学中，

要ळ࠮学生ӝ分ᤈː˔“ᡰ

ሏ”的不Տ. 

ᝬʷᝬ

ፃԋ̀౞ᤵ线段垂直平分线性质定ࣃ上一ᓬ学习中，学生ښ

理的ᤤ命题的᣿程，ڂ൥学生ࠔ௜用ዝඋ的方ข౞ᤵ角平分线性

质定理的ᤤ命题. ښԬᤘХᤤ命题௑，可不ҫ̤˦౎件，ͮᰎ证

ХᄾϜ௑，教师应ळ࠮学生ฌਓ角平分线௧ښ角的内ᦊ的࠱线，

ਫ਼̿ࡃ要ᬄҫ“ښ角的内ᦊ”ᤈ˔౎件̀. 
事实上，̰Տ一ག出发的ː౎࠱线一ᓊ组ੇː˔角，Ꮻ “角

的内ᦊ”ᤰ࣢௧ૉХ中180 ̆࠵c的角的内ᦊ，Х͸ᦊ分˞角的

ܱᦊ. ݠ图ਫ਼ᇨ，҂ ∠AOB 的ː᣸ᡰሏᄱ等的ག的集合应௧࠱线

OC，OD，OE 和 OF，ͮХ中Զ有࠱线 OC（ԁښ ∠AOB 内ᦊ的

ό1ύ
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角的内ᦊ”的౎件，੦能δ证߲ښ“ҫܙ൥，ᤤ命题必ᮌڂ .线）੦௧ ∠AOB 的平分线࠱

௧ᄾ命题. ࠫ൥，教师不必Ք学生Ϣ更ܳ解᧖，Զ要学生能̰直᜺上ҫ̿理解ԁ可. 

ό3ύ教师应ᴂҵ学生Џᒭ˟证明，ཀྵՑᤉ行̔ื，ࣳ᜻ᔵ书иಫ式. 
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5   角平分线���

Γ 1

学生ᤇ可能ᤂ用 H L  定理

证明 R t ǁAED ≌ R t ǁAFD，

४҂∠EAD = ∠ FAD. 教师可

ᤰ᣿ळ࠮学生ࠫඋᤈːመ证明

方ข，ʹ͘角平分线判定定理

解хᤈዝ᫈题的እΧ性. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ADľAE. 
2. ં公路ǌᨡ路ᄺੇː౎ᄱ̔

直线，ͻ出Х̔角的平分线

OB（O ˞ᮇག），ښ OB 上
ͻ OC，Ύ OC = 2. 5 c m ，ག

C ԁ˞ਫ਼ර. 
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1. 

.  

.

2. ABC AD BAC BD CD DE AB

DF AC  E F.  EB FC.  

4.  P  PC PD  P  AOB .

B

C E A

D

  

B

O A

D

C

  

  

A

E

B C

F

D

3.  ABC C A  AB  AB 

 D  AC  E  BE  BE  ABC.  .  

���第十章 三角形的有关证明

˸ᮥ�����

1. ଢᇨ：ͻស直角三角形直角

的角平分线，ស平分线与ப

᣸的̔གԁ˞ਫ਼ර. សག҂直

角᣸的ᡰሏ等̆直角᣸᫂的

一 ӧὙᤈ一ག҂三˔ᮇག的

ᡰሏᄱ等. 
2 .  ଢᇨ：可证明 R t ǁBDE ≌ 

R t ǁCDF. 
3 .  ଢᇨ：可̿Џ证明B D  = 

BC，ᤉᏫ证明 R t ǁBDE ≌ 

R t ǁBCEὙ˷可̿Џ证  AE 
= BE，̰Ꮻ∠ ABE = ∠ A = 

30c，ԁ∠ABE = 1
2
∠ABC. 

4. ଢᇨ：ͻ线段 CD 的垂直平

分线， гͻ∠AOB 的平分

线，ː线的̔གԁ˞ਫ਼ර. 
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.

 ABC  BM CN 

 P  P  AB BC AC 

 D E F .  

 P A  PD  PE  PF .  

BM ABC  P  BM 

PD PE .  

PE PF.  

PD PE PF.  

 P A 

.  

  ABC AC BC C AD ABC 

DE AB  E.  

 CD  AC 
AB AC CD.  

AD ABC 

DE CD
.  

AC BC

B BAC .  

C

B .  

BDE .  

BE DE .  

 BDE 

BD +
AC BC CD BD .  

 

 

5   角平分线���

Γ 2

本Γ௧角平分线的性质定

理和判定定理的应用. 三角形三

౎角平分线̔̆一ག，ᤈ一ག

ሦ˞三角形的内ॷ. 三角形的内

ॷ҂三角形三᣸的ᡰሏᄱ等，

ॷͻ三角ړ˞൥可̿̿内ॷڂ

形的内ѭړ. ᤈښ࠲˵年级下册

ᆑቃ. 
教学௑可̿ळ࠮学生ዝඋ

上一ᓬΓ 2 的证明方ข，ᖍ४

证明ኖ႕. 

Γ 3

本Γᭊ要ᤂ用Ғ᭧ਫ਼学的

ܳ˔定理，Ꮻ˅࠲ᝠካ和证明

ᚸ合ښ一ᡑ，ᄬ的௧Ύ学生ᤉ

一൦理解ǌଂଧᤈ̏ᅼគ和方

ข，ࣳ能፬合ᤂ用߲̓解х᫈

题. 

ό1ύᤈ᧗ಪ据等腰三角形的性质଎出：等腰直角三角形的अ角等̆ 45c. ᤈ一ፇ᝷̿Ց可̿直ଌ

Ύ用，଎࠮᣿程可̿ᄵ႕. 

ό2ύ有一˔角等̆ 45c的直角三角形௧等腰直角三角形. ᤈ一ፇ᝷̿Ց˷可̿直ଌΎ用. 

ᤈː˔ፇ᝷ᄺͫእӭ，ͮᤈ᧗̯要证明. ښ˞ڂ本套教科书的ʹ系下，Ғ᭧෥有出ဘ᣿ᤈː˔

定理. 
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1. C B AD  Rt ABC .  

BD CD.  

A

CDB A C

D
N

B

ME
F

  

2.   Rt ABC  ACB = B = AD CE  BAC

BCA AD  CE  F FM AB FN BC   M N.

   FE  FD.

 Rt ACD  Rt AED 

CD DE AD AD

Rt ACD Rt AED HL .  

AC AE.  

BE DE CD

AB AE BE AC CD.  

1. ABC CBD BCE  F.  

  F DAE .  

  

���第十章 三角形的有关证明

ᬤ۶ጷ˸

1. ଢᇨ：BD = AD，Ꮻ AD = 
2CD. 

2. ଢᇨ： ᣿ག F ͻ AC 的垂

线， 垂ᡜ˞ H， 可̿证明

FM = FH = FNὙ ཀྵՑ证明

∠FDN = 75c，∠CFD = 
60c，∠FEM = 75c，ਫ਼̿

ǁFEM ≌ ǁFDN，̰Ꮻ FE 
= FD. 

˸ᮥ�����

1. ଢᇨ：᣿ག F 分ѿͻ BD，

BC，CE 的垂线段. 
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3.  A B C .

 AB AC 

A

CB

  

2. P AOB PC OA PD OB

  C D.  

 OC OD

OP  CD .  

  

5   角平分线���

2. ଢᇨ：（1）可̿证明 R t ǁOCP  
    ≌ R t ǁODPὙ（2）Ѿ用等腰

三角形“三线合一”定理. 
3.（1）෴ः应थښ公路 AB 和

AC ౞ੇ的݃角的角平

分线上Ὑ

（2）෴ः应थښ三౎公路 
AB，AC，BC ːːᄱ̔

ਫ਼౞ੇ的角平分线的̔

གݠ .ܫ图，໘ᡜ౎件

的෴ःͯᎶ有 4 ˔，分

ѿ௧图中ག  P 1，P 2，

P3，P4 ਫ਼ښ的ͯᎶ. 
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1.  B E C F AB DE AC DF BE CF.  

AC DF.  

    

2. ABD AC BD  C BE  AC  F AC

 BC CD CF.  

DBF CAD BE AD.  

���第十章 三角形的有关证明

ᮏˁনᏦڀ

ፃ᣿一˔᫽段的学习，有

必要ࠫ有关ᅼគᤉ行回顾与Ԧ

思. “回顾与思考”᝺ቡ的ᄬ的

௧ळ࠮学生回顾ǌ঴ፇ本ቦ学

习的˟要内ࠔԣХᘔե的数学

思ਇ，ࣳ思考ᖍ४ᤈ̏内ࠔ的

方ข和᣿程，ࣟҰ学生ᤪ൦౞

थᅼគ系ፒ，Щੇ回顾Ԧ思的

学习习ਅ. ˞̀实ဘ上ᤘᄬ的，

教科书中ፌ出̀ї˔᫈题ͻ˞

回顾的线ጊ. 
̿下教学थᝬΙ参考. 
1. ळ࠮学生回顾ࣃፃ学习

᣿的基本事实，࣏మ学生能ࠫ 
8 ౎基本事实有一˔டʹ的ᝣ

គ，ࣳ能ૉ出ښ本ቦ中出ဘ的

ᥧ̏基本事实. 
学生ښ“平行线的有关证

明”一ቦ中ࣃፃ学习̀ 8 ౎基

本事实，ࣳᤂ用̀Х中的一ᦊ

分基本事实证明̀平行线的性

质定理与判定定理ǌ三角形的

内角和定理ǌ三角形的ܱ角与

内角的关系定理. ࣏మ教师ळ࠮

学生Ѿ用ࣃ有的学习ፃᰎʹ͘

ᤈ̏基本事实ښ本ቦ中的ͯڡ和ͻ用，ᝣគ҂߲̓௧ᤈ一ቦ中证明定理ǌ଎᝷的基ᆩ. 
2. 判定ː˔三角形全等，࣢用的思路௧：

ᅼː角ࠫ应ᄱ等௑，应᝺ข判定ᤈː角ਫ਼݃的᣸ࠫ应ᄱ等，ੋ判定一角的ࠫ᣸ࠫ应ࣃ（1）

ᄱ等. 
 .ᅼː᣸ࠫ应ᄱ等௑，应᝺ข判定ᤈː᣸的݃角ࠫ应ᄱ等，ੋ判定第三౎᣸ࠫ应ᄱ等ࣃ（2）
ᅼ等角的ࠫ᣸௑，应᝺ข判定Գ一角ࠫ应ᄱࣃᅼ一᣸和一角ࠫ应ᄱ等௑，ᔪᤈ一᣸௧ࣃ（3）

等Ὑᔪᤈ一᣸௧ࣃᅼ等角的一᣸௑，应᝺ข判定݃ᤈ᣸的Գ一角ࠫ应ᄱ等，˷可判定݃ᤈ角的Գ一

᣸ࠫ应ᄱ等. 
平᭧ї͵中，ॢܳ᫈题࣢࣢ॆፇ˞证明线段ੋ角ᄱ等，ᏫѾ用三角形全等౏证明线段ੋ角ᄱښ

等，௧一መॢ重要的方ข. 
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ஔ࣎ஔ学用书

3. ᤰ᣿උᣗ一ᓊ三角形ǌ等腰三角形ǌ直角三角形ǌ等᣸三角形的性质和判定౎件，

ᤉ一൦ᝣគ等腰三角形ǌ等᣸三角形和直角三角形的ྲ性，ࣳં߲̓ጪК҂ࣃ有的三角形

ᅼគʹ系中，߹ؓᅼគፇ౞Ὑʹ͘౞ᤵᤤ命题的方ขښଊጊ图形判定౎件中的ͻ用，۲Щ

学生ᤤՔ思考的能ҧ. 
学生̰᣸ǌ角ǌྲ൴的线段（角平分线ǌ中线ǌᰴ）出࠮分ౢ图形性质௑，ฌਓळښ

发分ѿ೛理，ࣳଢᧈ学生不要ൣ൦̆ᤈ̏ፇ᝷，ᤇ要思考ᤈ̏ፇ᝷ᖍ४的方ข̿ԣ证明思

路，发࡙学生的଎理ਓគ. 
ࣳ，学生回ॺ三角形的分ዝ方ข࠮೛理等腰三角形和直角三角形的ᄱ关ᅼគ௑，ळښ

ʹ͘分ዝಖю不Տ௑分ዝ的ፇ౧˷͘不ՏὙ࣏మ学生能关ฌ分ዝ思ਇښᆑቃ图形性质中的

应用，۲Щ学生的数学思考能ҧ. 
4. 关̆̉ᤤ命题，࣏మ学生不Զਇ҂ښ本ቦ学习的̉ᤤ定理，ݠӇ股定理ԣХᤤ定

理，“等角ࠫ等᣸”和“等᣸ࠫ等角”等，ᤇ࣏మ学生能感受҂̉ᤤ命题的ࣹฅ性Ὑฌਓ

ᝨ学生ʹ͘任͵命题ᦐ有ᤤ命题，ͮԔ命题൤ᆸ，ᤤ命题不一定൤ᆸὙ࣏మ学生能ᤰ᣿ࠫ

᫈题的思考ҫງࠫ̉ᤤ命题ǌ̉ᤤ定理等概ঐ的理解. 
5. 本ቦ中出ဘ的ॢܳ命题௧学生ښО年级下册和七年级上册ࣃፃଊጊ᣿的，ࠫ̆ᤈ̏

命题࣏మ学生回ॺ߲̓的证明思路和方ข，能用፬合ข证明ᤈ̏命题Ὑᤇ有一̏௧ښ本ቦ

中出ဘ的新命题，࣏మ学生能全᭧回顾命题ଊጊ和证明的᣿程，ࣳᤰ᣿学生ᫎ的̉ү与̔

ืҫງࠫᤈ̏命题的ᝣគ，Տ௑感受证明的必要性，发࡙学生的଎理能ҧ. 
回顾命题的证明᣿程不等̆እӭ的重复，࣏మ教师关ฌ学生˔性ӑ的证明思路和有౎

理的᛫᣺，ᴂҵ学生̔ื命题的不Տ证明方ขὙळ࠮学生思考ᤈ̏命题证明思路ᖍ४的᤭

य़，࠿Х௧ᣙҰ线的຋ҫ方ขὙ有ਓគڡळ࠮学生ʹ͘证明中ᘔե的数学思ਇ方ข，ࣳᤰ

᣿适े的ጷ习ૉ࠮学生ᤂ用ᤈ̏思ਇ方ข解х᫈题Ὑ᜻ᔵ学生的证明᣿程，Ψᤉ学生的证

明能ҧ४҂ᤉ一൦的ଢᰴ. 
本ቦ的命题证明中ᤇ๘ԣ̀Ԧ证ข，学生ࠫᤈመ方ข有一定的̀解ԁ可，不必ଢ出ښ

᣿ᰴ的要ර. 
6. ᴂҵ学生ᒭ˟೛理本ቦ内ࠔ，ᤰ᣿学生Ѝ分的思考和̔ื౞थ本ቦᅼគ಴౶. උ

学生̰ᣉࠫሦ角एடʹᝣគ本ቦ中ᆑቃ的ї͵图形：等腰三角形ǌ等᣸三角࠮可̿ळ，ݠ

形ǌ线段ǌ角ᦐ௧ᣉࠫሦ图形Ὑ等腰三角形的性质定理ǌ线段垂直平分线的性质定理和角

平分线的性质定理，Х实质ᦐ௧ᣉࠫሦ图形的性质ښ不Տї͵图形中Цʹӑ的ʹဘὙࠫඋ

ᤈ̏图形，г೛理不Цܬᣉࠫሦ性的一ᓊ直角三角形的性质. ᤰ᣿ᤈನ的活ү，ᤉ一൦发࡙

学生的分ዝǌॆጪǌ঴ፇ的能ҧ，ሥግ数学活үፃᰎ. 
下ᮆ的ᅼគ系ፒፇ౞图̩Ι参考. 
̿下Ч型Γ题可Ι参考. 
Γ � ࣃᅼ：ݠ图 1，ᩩ角三角形 ABC 的ː౎ᰴ BD 与 CE ᄱ̔̆ག O，˅ OBὛOC. 
ර证：ǁABC ௧等腰三角形. 
ѬౢὉښ本题中，ǁABC ໘ᡜ哪̏౎件ࡃ௧等腰三角形Ὕݠ͵证明∠ABC = ∠ACBὝ
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Ϳ有哪̏方ขὝ

证明Ὁı BD，CE ௧ǁABC 的ᰴ，

İ ∠AEC = ∠ADB = 90c. 
İ ∠A + ∠ABD = ∠A + ∠ACE = 90c（直角三角形的ː˔ᩩ

角̉͸）. 
İ ∠ABD = ∠ACE. 
ı OB = OC，

İ ∠OBC = ∠OCB（等᣸ࠫ等角）. 
İ ∠ABD + ∠OBC = ∠ACE + ∠OCB，
ԁ ∠ABC = ∠ACB. 
İ AB = AC（等角ࠫ等᣸）. 
İ ǁABC ௧等腰三角形. 

D

CB

A

E
O

图 1

ԫ式 ࣃᅼ：ݠ图 2，ᩩښ角三角形ABC 中，AB = AC，ː౎ᰴ BD 与 CE ᄱ̔̆ག O. 
ර证：OB = OC. 
证明Ὁı BD，CE ௧ǁABC 的ᰴ，

İ ∠AEC = ∠ADB = 90c. 
İ ∠A + ∠ABD = ∠A + ∠ACE = 90c（直角三角形的

ː˔ᩩ角̉͸）. 
İ ∠ABD = ∠ACE. 
ı AB = AC， 图 2
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İ ∠ABC = ∠ACB（等᣸ࠫ等角）. 
İ ∠ABC - ∠ABD = ∠ACB - ∠ACE，
ԁ ∠OBC = ∠OCB. 
İ OB = OC（等角ࠫ等᣸）. 
ᤇ可̿ळ࠮学生思考下᭧的᫈题：ښΓ 1 ԣХԫ式中用҂̀哪̏数学ᅼគ和方ขὝ߲

̓有̤˦ᐏ系Ὕᤇ可̿用̤˦方ข证明上᭧的᫈题Ὕ

Γ � （1）ݠ图 3，ښǁABC 中，AB = 3 2，D ˞ BC 上一ག，AD = BD = 3，ښ DA 
上੕ԩ DF = DC，ᤌଌ BF ࣳण᫂̔ AC ̆ག E. 

（1）ឰ判லǁABD 的形࿄，ࣳឭ明理ႀὙ

（2）ර证：ǁBDF ≌ǁADC. 
ѬౢὉ（1）ώҰ直᜺可Џ࿯ਇǁABD 的形࿄，ཀྵՑг考

ᘽ用学᣿的ᅼគ判定. 
（2）思考判定ː˔直角三角形全等的౎件. 
（1）ᝍὉǁABD ௧等腰直角三角形. 理ႀݠ下：

ı AD2 + BD2 = 32 + 32 = 18，AB2 =（ 3 2）2 = 18，
İ AD2 + BD2 = AB2. 
İ ǁABD ௧直角三角形，∠ADB = 90c（Ӈ股定理的ᤤ定理）. 
ı AD = BD，

İ ǁABD ௧等腰直角三角形. 
（2）证明Ὁႀ（1）可४ ∠ADB = ∠ADC = 90c. 
ı BD = AD，FD = CD，

İ ǁBDF ≌ ǁADC. 
ԫ式 ݠ图 4，ښǁABC 中，ADľBC，垂ᡜ˞ D，E ˞ AC 上一ག，BE ̔ AD ̆ག

F，˅ BF = AC，FD = CD，AD = 3，ර AB 的᫂. 
ᝍὉı ADľBC，

İ ∠ADB = ∠ADC = 90c. 
ı BF = AC，FD = CD，

İ R t ǁBDF ≌ R t ǁADC（ H L ）. 
İ BD = AD = 3（全等三角形的ࠫ应᣸ᄱ等）. 
R ښ t ǁABD 中，ಪ据Ӈ股定理，४

AB = AD2 + BD2  = 32 + 32  = 3 2 . 
İ AB 的᫂˞ 3 2 . 
可̿ळ࠮学生思考：ښΓ 2 ԣХԫ式中用҂̀哪̏数学ᅼគ和方ขὝ߲̓有̤˦ᐏ系Ὕ

Γ � ݠ图 5，ښǁABC 中，∠C = 90c，∠A = 30c，AB 的垂直平分线分ѿ̔ AB 和 
AC ̆ག D，E. 
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图 5

（1）ර证：AE = 2CEὙ
（2）ᤌଌ CD，ឰ判லǁBCD 的形࿄，ࣳឭ明理ႀ. 
ѬౢὉ（1）ਇҩขંᆑቃ的ː౎线段Ꮆ̆Տ一˔直角三角形中. 
（2）Џ直᜺感ᝀ，г证明ᒭࣂ的࿯ਇ，ฌਓᤂ用 ∠B = 30c. 
（1）证明Ὁݠ图 6，ᤌଌ BE. 
ı DE 垂直˅平分AB，
İ AE = BE（线段垂直平分线上的ག҂ᤈ౎线段ː˔ቫག的ᡰሏᄱ等）. 
İ ∠DBE = ∠A = 30c（等᣸ࠫ等角）. 
，ǁABC 中，∠C = 90c，∠A = 30cښ
İ ∠ABC = 180c- 90c- 30c= 60c. 
İ ∠EBC = ∠ABC - ∠DBE = 30c. 
İ BE = 2CE（ښ直角三角形中，ݠ౧一˔ᩩ角等̆ 30c，ᥧ˦߲ਫ਼

ࠫ的直角᣸等̆ப᣸的一ӧ）. 
İ AE = 2CE. 
（2）ᝍὉǁBCD ௧等᣸三角形. 理ႀݠ下：

ႀ（1）可४ ∠DBE = ∠CBE，∠BDE = ∠BCE = 90c. 
ı BE = BE，
İ ǁBDE ≌ǁBCE（ A A S ）. 
İ BD = BC（全等三角形的ࠫ应᣸ᄱ等）. 
ı ∠ABC = 60c，
İ ǁBCD ௧等᣸三角形（有一˔角等̆ 60c的等腰三角形௧等᣸三角形）. 

ᮥ˸ܭ

1. ଢᇨ：Џ证 BC = EF，∠B =∠DEF，∠F =∠ACB. г证ǁABC ≌ǁDEF. 
2. ଢᇨ：（1）证明ǁBFC ≌ǁADC（ S A S ）.
   （2）证明∠EAF +∠AFE = 90c. 
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3.  AB AC AD AE BD CE.  

  

   AD BAC  AC  DE .  

    

A

D

CB

E

  

5. BD CE ABC  BD CE.  

 ABC .  

4.  ABCD AB AD BC DC  AB AD 

  E F  EC FC.  

 EC FC.  

6.  ABC AB AC.  

  ABD ACE  BD CE 

   AD AE  BD CE 

7. ABC A B C  AB  AC .  
8. AN OB BM OA  N M OM ON AN BM 

 P. 

 PM PN.  

复习题���

4. ଢᇨ：ᤌଌAC. ႀǁABC ≌ǁADC（S S S ）， ४∠B =∠D，г证明ǁBCE ≌ǁDCF（S A S ）. 
5. ଢᇨ：证明 R t ǁBCD ≌ R t ǁCBE（ H L ）. 
6. ଢᇨ：（1）证明ǁABD ≌ǁACE（ A S A ）Ὑ

   （2）证明ǁABD ≌ǁACE（ S A S ）. 

7. AC = 3
2

. 

8. ଢᇨ：ᤌଌ OP，证明

    R t ǁOPM ≌ R t ǁOPN. 

3.（1）本题ᄱ等的角ᣗܳ，ݠ

౧ႀǁABD ≌ǁACE
（ S S S ），可̿४҂

ᄱ 等 的 角 ： ∠ B A D 
= ∠ C A E ， ∠ A B D 
= ∠ A C E ， ∠ A D B 
= ∠ A E C ， ∠ B A C 
=∠DAE（*）Ὑݠ౧ႀ

等腰三角形ԣ（*），

可४∠A B C  =∠A C B 
=∠ADE =∠AED. 

   （2）AC ௧ DE 的垂直平分

线. 
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12. ABC D E F  AB BC CA 

  AD BE CF.  

  DEF  .  

  

13.  ABC C A AB  AB

AC  D E . 

  AE CE.

14. .

15.  ABC B BAC D  BC DE  AC 

 F  AB AD DE  AE E .   AFD 

.

  

9. ABC BAC AB AC a AD ABC  AD .  

A

E

D

B C
  

10. .  

11.  a  a  a .  

B D C

F

E
A

  

���第十章 三角形的有关证明

9. AD = 2
2

a. 

10. ႕.
11. ႕.
12. ଢᇨ：证明ǁADF ≌ǁBED  
      ≌ǁCFE（ S A S ）. 

13. ଢᇨ：ᤌଌ BE. ႀ DE ௧ AB 的垂直平分线，४ AE = BE，̰Ꮻ∠ABE = ∠A = 30c.  ښ R t ǁBCE
中，∠CBE = 30c，ਫ਼̿ BE = 2CE. 

14. ଢᇨ：本题应Џႇ出图形，и出“ࣃᅼ”“ර证”. ᝺等腰三角形˞ǁABC，Х中 AB = AC，

ѷ∠B =∠C.  Ϝ᝺∠B 和∠C ᦐ不௧ᩩ角，ᥧ˦∠B =∠C ᦐ˞直角ੋ᧽角，̆௧∠B +∠C 
≥180c，ᤈ与三角形内角和定理ᅸᄴ. ڂ൥∠B 和∠C 必˞ᩩ角. 

15. ǁAFD ˞直角三角形. 
ଢᇨ：ႀ AB = AD，∠B = 64c，可४∠BAD = 52c，ڂ˞∠BAC = 72c，ਫ਼̿∠DAF = 20cὙႀ 
AD = DE，∠E = 55c，可४ ∠ADE = 70c. 
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复习题���

1 6 .  ଢᇨ：Џႀ D E ĩ A C ԣ

A D  平 分∠ B A C ， 证 明

∠EDA=∠EAD，४҂AE 
= DE. гႀ∠BAD +∠ABD 
= 90c，∠ADE +∠EDB = 
90c，证明∠ABD =∠EDB，
४ BE = DE. 

17 .  ଢᇨ：ᤌଌAC，AD，Џ

证明ǁABC ≌ǁAED，४

∠BCA = ∠EDA，AC = AD. 
г证明∠ACD = ∠ADC. 

18. AB = 5，BC = 3. 
ଢᇨ：证明  A C  =  B E  + 
EC，४

AC - BC = 2，
AC + BC = 8. 

19. ଢᇨ：Џͻ一˔ 90c的角，г平分߲Ὑ˷可̿ͻ一˔等腰直角三角形. 
20. ႕.
21. ଢᇨ：证明ǁBDF ≌ǁCDE（ A A S ），४ FD = ED. 
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ᄰᝈʼᝈॎ὆ኄ � ិ௑὇

            ᝺ᝠ὘ෲӒᄵδ࣊ࠀኄʹ˗学 ᔵߵ

កౢ὘ෲӒᄵᆃ࣊ࣻࠒ教育ሙ学ᆑቃਫ਼ सৼᔮ

ʷǌߦৱѬౢ

学生ࣃፃ学习̀图形的全等ǌ一ᓊ三角形全等的౎件ǌӇ股定理̿ԣ用ࡇ᜻ͻ三角

形，˅ښ一系ѵ的实᡻活ү中，ሥግ̀一定的ଊጊ与଎理ፃᰎ，ࣃፃЦ̀ܬᤉ一൦ଊጊࣳ

证明判定直角三角形全等定理的基ᆩ. 
ፃፃԋ̀᜺ࠣǌ฾᧚ǌႇ图ǌඋᣗǌ଎理ǌ̔ื等ࣃᄱ关ᅼគ的学习᣿程中，学生ښ

活ү，ሥግ̀一定数学活үፃᰎὙՏ௑ᤇښଊጊ图形全等的᣿程中，发࡙̀଎理能ҧ和有

౎理的᛫᣺能ҧ，Ц̀ܬ一定的ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื能ҧ. 

̄ǌ͊务Ѭౢ

本课௑ښ学生ဘ有ᅼគ和活үፃᰎ的基ᆩ上，ଢ出Цʹ教学ԣ学习任务：ፃԋଊጊ直角

三角形全等౎件的᣿程，用ࡇ᜻߹ੇࣃᅼ一౎直角᣸和ப᣸ͻ直角三角形，ଂଧ判定直角三

角形全等的౎件，能ྀጷᤥહ判定方ข判定ː˔直角三角形全等，ࣳ解х一̏实ᬅ᫈题. 

ʼǌ教ߦ目ಖ

1. ଊጊࣳଂଧ判定直角三角形全等的“ப᣸ǌ直角᣸”（H L ）定理. 
2. 能用ࡇ᜻߹ੇࣃᅼ一౎直角᣸和ப᣸ͻ直角三角形. 
3. ፃԋଊጊ判定直角三角形全等的“ப᣸ǌ直角᣸”（ H L ）定理的᣿程，˘ࠝ数学活

үፃᰎ，ʹ͘证明的必要性. 
4. ᤰ᣿ଊቃ判定直角三角形全等的౎件，ᤉ一൦发࡙ቇᫎ᜺ঐǌ଎理能ҧ和ү੤能

ҧ，̿ԣ有౎理的᛫᣺能ҧ. 

᧘ག֗ᬲགߦǌ教پ

重ག：ଂଧ判定直角三角形全等的౎件Ὑᤂ用直角三角形全等解х实ᬅ᫈题. 
ᬲག：H L 定理的ᖍ४与证明. 

̋ǌ教ߦ᣿ሮ

1. ພ஌ᅼழ

ᅼ∠CAB = ∠DBA，要ΎǁACB ≌ǁBDA，ᤇᭊ要຋ҫ̤˦౎件Ὕឰឭ明ࣃ，图 1ݠ

理ႀ. 
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ᄬ的：本活үЦ有一定的开ஊ性，学生ښ຋ҫ౎件的᣿程中，回顾一ᓊ三角形全等的

౎件，˞ଊጊH L 定理活ү的࡙开Ϣᩔۙ. Տ௑，与第四ဗᓬڍࢾ与应用中的ጷ习 2 ᄱ֐应. 
ᮕర：学生解х᫈题的方ขܳመܳನ. 可̿ᤰ᣿຋ҫ AC = BD，Ѿ用三角形全等౎件

S A S ឭ明ː˔三角形全等Ὑ˷可̿຋ҫ ∠C = ∠D，Ѿ用三角形全等౎件 A A S  ឭ明ː˔三

角形全等Ὑᤇ可̿຋ҫ ∠CBA = ∠DAB，Κ据 A S A  ឭ明ː˔三角形全等. ښ学生解ን᫈题

௑，教师ᴂҵ学生思考ᤇ有哪̏方ข，ࣳႀ学生࡙ᇨ不Տ的解х方ವ，ឭ明Κ据. 
 学生᜺ࠣᤈː᣸与∠CAB 和࠮౧有学生ଢ出຋ҫ౎件 BC = AD，ᥧ˦教师可ळݠ

∠DBA 的ͯᎶ关系，分ౢᤈመ方ข௧ա可行，̰ᏫᣁК下一ဗᓬὙݠ౧෥有学生ଢ出ᤈመ

຋ҫ方ข，教师˷可̿˟үଢ出. 

2. ଊጊ与ԧဘ

ଢ᫈：ː᣸分ѿᄱ等˅Х中一组等᣸的ࠫ角分ѿᄱ等的ː˔三角形全等ՙὝݠ౧ᤈ˔

角௧直角քὝឰត一ត. 
Ϣ一Ϣ：ݠ图 2，ࣃᅼ线段 a = 2 c m ，c = 3 c m ，直角 α. 

图 2

图 1

（1）රͻ：R t ǁABC，Ύ ∠C = ∠α，BC = a，AB = c. 
（2）Ϳ̓ͻ出的三角形全等ՙὝͿ௧ݠ͵判ல的Ὕ

ᄬ的：本ဗᓬᤰ᣿ͻ图ǌ᜺ࠣǌඋᣗǌ̔ื等活үଊጊ直角三角形全等的ྲ൴౎件，

ፌ学生Ѝ分实᡻和ଊጊ的ቇᫎ. 
“ଢ᫈”的᝺ᝠᄬ的௧ࠫඋ一ᓊ三角形全等的౎件，ळ出直角三角形全等的ྲ൴判定

方ข，Տ௑˞分ౢ直角三角形的ྲ性与全等౎件的关系ۡ下͒ቸ. ښ“Ϣ一Ϣ”中，学生用

 .一性׭᜻߹ੇͻ直角三角形，ᤰ᣿ͻ图感受ፇ౧的ࡇ
ᮕర：教师ଢ出᫈题Ց，学生ಪ据ࠫ一ᓊ三角形全等的ᝣគͻ出判ல. 
ᬲ的学生教师ᤉ行适े的ଢᇨ，ࣳᴂҵڈ᜻ͻ图. ࠫͻ图有ࡇϢ一Ϣ”中，学生用“ښ

Տಸ̉Ұ. 学生᜺ࠣࠫඋਫ਼ͻ出的直角三角形，发ဘᤈ̏三角形全等. 学生可能͘ંᤈ̏三

角形ҝ下౏重ԯښ一ᡑ，发ဘ߲̓重合，̰Ꮻឭ明߲̓全等Ὑ˷可能ಪ据Ӈ股定理४出 AC 
= 5  c m ，̰Ꮻಪ据 S S S  ឭ明三角形全等. 
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3. ࿯ਇ与ᰎ证

ଢ᫈：ښ上᭧的“Ϣ一Ϣ”中，ݠ౧ a，c 分ѿԩХ̵᫂ए，˅໘ᡜ c὜a，ᥧ˦ੈ̓

Ѹᖍ४的ፇ᝷ᤇੇቡՙὝႀ൥Ϳ௧ա能发ဘ判定直角三角形全等的一መ“ྲ有”方ขὝ

ឰ࠽ត用᜻ᔵ的数学ឦᝓ概઺Ϳ的发ဘ，ࣳ证明߲的൤ᆸ性. 
学生ᤰ᣿࠵组ᝧ᝷ੋՏ学ᫎ̔ืॆጪ直角三角形ྲ有的全等判定方ข. 教师གក，᜻

ᔵ学生ឦᝓ. ښ证明定理௑，ଢᇨ学生ᯫЏ要ႇ出图形，и出ࣃᅼǌර证，гᤉ行证明. 
 .ေ ப᣸֗一౎ᄰ角᣸Ѭѿᄱ等的ː˔ᄰ角三角形Л等ࠀ
 .′ǁABC 与ǁA′B′C′ 中，∠C = ∠C′ = 90c，AB = A′B′，AC = A′Cښ，图 3ݠ：ᅼࣃ
ර证：ǁABC ≌ǁA′B′C′. 
证明ὉښǁABC 中，

ı ∠C = 90c，
İ BC2 = AB2 - AC2（Ӈ股定理）. 
Տ理，B′C′2 = A′B′2 - A′C′2 . 
ı AB = A′B′，AC = A′C′，
İ BC = B′C′. 
İ ǁABC ≌ǁA′B′C′（S S S ）. 
ᄬ的：ᤰ᣿ࠫ H L  定理的证明，Ύ学生ፃԋ定理ᖍ४的᣿程：ښ图形中ચԩηৌ—ॆ

ጪ概઺—ଢ出࿯ਇ—证明，ښᤈ一᣿程中ᤉ一൦感受证明的必要性. 
ᮕర：教师ळ࠮学生ښԬᤘ௑关ฌ“ப᣸”“直角᣸”“直角三角形”ᤈ三˔关᪄

ឈ，ࣳշង学生ᤈ一定理እᤘ˞“ப᣸ǌ直角᣸”定理ੋ“ H L ”. ࠫ̆ស定理的证明，ႀ

̆有上一ဗᓬ的ᩔۙ，ܳ数学生基本可̿߹ੇὙ教师ࠫ学生的证明ᤉ行កౢ，᜻ᔵ书и方

式. 

与ऄ用ڍࢾ .4

Γ ݠ图 4，有ː˔᫂एᄱՏ的໏೙，ࢻ᣸໏೙的ᰴए AC 与Կ᣸໏೙ඵ平方Ք的᫂ए

DFᄱ等，ː˔໏೙的Ϛப角 ∠ABC 和∠DFE 的ܸ࠵有̤˦关系Ὕ

分ౢ：ळ࠮学生̰下᭧角ए᜺ࠣǌ思考，分ౢ直角三角形的ྲ性和 H L  定理Ύ用的౎

件. 
（1）∠ABC 和 ∠DFE 分ѿښ哪ː˔三角形中Ὕᤈː˔三角形࡛̆哪ዝ三角形Ὕ

R ښ（2） t ǁABC 和 R t ǁDEF 中有哪̏分ѿᄱ等的᧚Ὕ

（3）∠ABC 和 ∠DFE 的ܸ࠵有̤˦关系Ὕ˞̤˦Ὕ

ᝍὉı ໏೙的ஃ୞ీ AC，DE ᦐ与ڡ᭧垂直，

İ ∠BAC = ∠EDF = 90c. 
ႀ题ਓ，४ BC = EF，AC = DF. 
İ R t ǁABC ≌ R t ǁDEF（ H L ）. 
İ ∠ABC =∠DEF（全等三角形的ࠫ应角ᄱ等）. 
ı ∠DEF + ∠DFE = 90c，
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

İ ∠ABC + ∠DFE = 90c. 
下ѵጷ习ႀ学生࿘ቡ߹ੇ. 
ጷ习 1：判ல下ѵ命题的ᄾϜ，ࣳឭ明理ႀ. 
（1）ː˔ᩩ角分ѿᄱ等的ː˔直角三角形全等Ὑ

（2）ப᣸ԣ一ᩩ角分ѿᄱ等的ː˔直角三角形全等Ὑ

（3）ː౎直角᣸分ѿᄱ等的ː˔直角三角形全等Ὑ

（4）一౎直角᣸ᄱ等˅Գ一౎直角᣸上的中线˷ᄱ等的ː˔直角三角形全等. 
ጷ习 2：ݠ图 5，ࣃᅼ ∠ACB = ∠BDA = 90c，要ΎǁACB ≌ǁBDA，ᤇᭊ要຋ҫ̤

˦౎件ὝឰͿᤥહХ中一˔ҫ̿证明. 

图 5 图 6

ጷ习 3：ݠ图 6，ː౎᫂ए˞ 12 m  的፤ߕ，一ቫ系ښ௃ీ上，Գ一ቫ分ѿڍ定ڡښ᭧

的ː˔లೈ上，ː˔లೈሏ௃ీअᦊ的ᡰሏᄱ等ՙὝឰឭ明Ϳ的理ႀ. 
ᄬ的：ᤰ᣿适े的Γǌ习题，ҫງ学生ࠫ定理的理解，明ᆸ定理的Ύ用ဗܒ和应用ಫ

式，࠲新ᅼគ内ӑ˞ᒭࣂ的能ҧ. H L 定理௧判定直角三角形全等的ྲ有方ข，ͮ不௧׭一

的方ข. ᤰ᣿ጷ习1ǌጷ习2，学生全᭧分ౢ直角三角形全等的౎件，有Ұ̆ଢᰴ分ౢ能ҧ与

፬合能ҧ. 
ᮕర：教师ᇨᔵ，ࣳ᜻ᔵ学生定理的Ύ用ಫ式，ूូស定理௧直角三角形ྲ有的，ښ

应用௑要ಖ明直角三角形ኀ号（ԁ R t ǁ）. 
学生ི͌Γ题ಫ式࿘ቡ解ን习题中᫈题，࡙ࣳᇨፇ᝷，教师གក. 
ጷ习 1 Ғ 3 ᫈学生能᣾ᤴͻ出判ல，第（4）᫈ፃႇ图分ౢՑ发ဘ，可̿ᤰ᣿证明ː

次全等判定ស命题˞ᄾ命题. ጷ习 2 有ܳመ方ข，教师ळ࠮学生思考有可能̰哪̏角ए出

发຋ҫ౎件，Ύᤈː˔直角三角形全等. ࠫඋ“ພ஌ᅼ新”ဗᓬ中的᫈题，ळ࠮学生关ฌ 
∠ACB = ∠BDA = 90cᤈ˔౎件的ͻ用，ʹ͘ H L  定理的ྲ൴性. ႀ学生任ᤥ一መ方ขᤉ行

证明，教师᜻ᔵ学生的书иಫ式. ጷ习3 ႀ学生౜书解ን᣿程，师生СՏགក. 

ᮏ与Ԧনڀ .5

（1）判定ː˔直角三角形全等的౎件有哪̏Ὕ

“分ౢː˔直角三角形全等௑，Х̵方ขᦐᭊ要三˔౎件，Ꮻښ（2） H L ”Զ有ː˔

౎件，Ϳট˦ᄺὝ

课۶上，ੈ̓ଊቃښ（3） H L 定理ፃԋ̀টನ的᣿程Ὕᤰ᣿ᤈ˔᣿程，Ϳ有̤˦感受
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

和ʹ͘Ὕ

ᄬ的：̰ᅼគ੿能ǌ数学思考ǌ᫈题解хǌৱ感গए四˔፥एࠫ本ᓬ课ᤉ行系ፒ的回

顾，ࣟҰ学生ሥግ࡛̆ᒭࣂ的数学活үፃᰎ. 
ᮕర：学生̔ืᝧ᝷，঴ፇ本ᓬ课ஆᖍ. 
（1）判定直角三角形全等的౎件有：S S S ，A S A ，S A S ，A A S ，H L . 
（2）“ H L ”的Ғଢ௧直角三角形，ਫ਼̿˷ᭊ要三˔౎件. ڂ൥，“ H L ”Զ适合判定直

角三角形全等. 

Оǌ᫈ᮥᆑᝧ

᝺ᝠଊጊ直角三角形全等౎件的教学活үὝ͵ݠ

 .࣢᜹的᝺ᝠ方ข有̿下三መ，实ᬅ教学中ښ
第一መ方ข：开ஊ的ͻ图ଊቃ. 学生ࣃፃ学习̀一ᓊ三角形全等的判定方ข，ࣳ˅Ц

൥基ᆩ上，ᤰ᣿开ஊ性的ͻ图活ү，ଊጊ判定直角三角形全等的ښ，一定的ଊጊፃᰎ̀ܬ

౎件. 基本᝺ᝠ思路ݠ下. 
ৱܒ᝺ᝠ：ݠ图 7，ࣃᅼ R t ǁABC. රͻ R t ǁDEF，ΎǁDEF ≌ǁABC. 
Ϳ有哪̏ͻ图方ขὝឰ߹ੇͻ图，ࣳ与Տͧ̔ื. 
师生活ү：（1）学生࿘ቡ思考ࣳࡇ᜻ͻ图，教师ᴂҵ学生࠽ត不

Տ的方ข. ᤰ᣿࠵组ੋՏಸᝧ᝷，学生˨ᫎᤉ行ͻ图方ข的̔ื. 
（2）学生ͻ图方ข的࡙ᇨ与ල঴. ᤰ᣿教师ᤥԩੋ࠵组଎ᕛ，ႀ

学生̽᛫࡙ᇨͻ图的方ข. 教师ळ࠮学生思考ǌ分ౢͻ图方ข的科学性

（ԁͻ图Κ据）. 
ৱܒ᝺ᝠ：ᤰ᣿Ғ᭧的୲ͻ，ឰ分ౢЦܬ哪̏౎件可̿判定直角三角形全等，ࣳእᤘ

理ႀ. 
师生活ү：（1）学生࿘ቡ思考Ց，঴ፇ方ข. 
（2）教师ळ࠮学生证明 H L  定理，ࣳ᜻ᔵ证明᣿程. Х͸႕. 
ᤈመ᝺ᝠ方ข的తܸྲགࡃ௧教学活үЦ有开ஊ性，˞学生的ଊጊᮕ႑̀ᡜܵ的ቇᫎ. 

学习活ү中，学生ᤰ᣿ᒭ˟ଊቃǌ̉ү̔ืፃԋ定理发ဘǌᰎ证̿ԣ应用的᣿程，有Ѿښ

̆学生ѹᤵ性思፥的开发与۲Щ. ͮᤈመ教学活ү᝺ᝠࠫ学生能ҧ和数学活үፃᰎ的要රᣗ

ᰴ. 
第二መ方ข：̰Ӈ股定理出发. ࠫ̆直角三角形，ेࣃᅼː᣸௑，可̿ᆸ定第三᣸. ̰

直角三角形的ྲ性出发，可̿᝺ᝠ下᭧的方ವ. 
ৱܒ᝺ᝠ：（1）ࣃᅼ三角形的ː᣸᫂分ѿ˞ 3，4，ර第三᣸的ԩϙᔵڊ. ឰ任и出一

组໘ᡜ౎件的三角形᣸᫂.
ᅼ直角三角形的一౎直角᣸᫂˞ 3，ப᣸᫂˞ 4，ᤈನ的直角三角形有ї˔Ὕࣃ（2）

౧直角᣸᫂˞ 4，ப᣸᫂˞ 7 քὝݠ

౧ː˔直角三角形的ப᣸ᄱ等，一౎直角᣸˷ᄱ等，ᥧ˦ᤈː˔直角三角形ݠ（3）
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

全等ՙὝ与Տͧ̔ื. 
师生活ү：学生ᤰ᣿ᝠካǌ分ౢ，发ဘ H L  定理，教师ळ࠮学生ॆጪǌ证明. 
与Ғ᭧的方ขᄱඋ，ᤈመ᝺ᝠ方ข˞学生ଢΙ的ଊጊቇᫎᣗ࠵. 学生ښ学习活ү中ᤰ᣿

应用Ӈ股定理，ႀ直角三角形中᣸的ྲ൴关系ॢࠔ௜ଌ受 H L 定理ԣХ证明方ข，ࠫ学生的

ᝣᅼඵ平要රᣗͰ. 
第三መ方式：ႀ一ᓊ三角形全等的౎件出发，гፇ合直角三角形᣸的性质，̰Ꮻᖍ४

直角三角形全等的౎件. ݠ本课的᝺ᝠ. 
教学᝺ᝠ要఩务̆学生的实ᬅ，ښ教学中可̿ಪ据学生的Цʹৱцᤥહ্े的方ข，

ੋώ᧝ᤈ三መ方ข的一ᦊ分. 

ʹǌವΓកౢ

ᔵᏥ师᝺ᝠ的ᤈᓬ课，᫈题᝺ᎶҒՑ֐应，ፇ౞合理ǌᒭཀྵὙድॷ᝺ᝠ̀学生活ү，

Γ题ǌ习题有̽᛫性. 
1. 直角三角形௧ྲ൴的三角形，࠭੽ː˔直角三角形全等的౎件，学生తࠔ௜ਇ҂的

௧ώҰ判定一ᓊ三角形全等的౎件. 本教学᝺ᝠጋጋઅͱ̀ᤈ一ག，᝺Ꮆ̀一˔ᣗ˞开ஊ的

᫈题ळК本ᓬ课的教学，ᝨ学生຋ҫ౎件Ύː˔三角形全等. ᤈ˔᫈题௅能ࣟҰ学生回顾一

ᓊ三角形全等的判定౎件，˷˞本ᓬ课学习“ப᣸ǌ直角᣸”定理ۡ下͒ቸ. ᬤᅌ三角形的

ྲ൴ӑ，判定三角形全等的౎件௧ա发生ஈԫὝᤈੇ˞学生关ฌ的ཥག. Κ据̿ड़的学习ፃ

ᰎ，学生͘ਇ҂图形ྲ൴ӑՑ，判定全等的౎件可能͘发生ஈԫ. ႀ൥可̿۲Щ学生发ဘ和

ଢ出᫈题的能ҧ. 
学生思考：ː᣸分ѿᄱ等˅Х中一组等᣸的ࠫ角分ѿ࠮第二ဗᓬ中，教师ԣ௑ळښ .2

ᄱ等ː˔三角形全等ՙὝݠ౧ᤈ˔角௧直角քὝឰត一ត. ଌᅌ，ᤰ᣿ࡇ᜻ͻ图ᤉ行ᰎ证，

ᤰ᣿଎理ᤉ行证明. ᤈ一᝺ᝠՔ学生ຖᤩ̀ႀ一ᓊ҂ྲ൴ڡᆑቃ᫈题的方ข，有Ұ̆学生ሥ

ግ数学思考的ፃᰎ. 
3. 教௄定ข，᠜ښ४ข. ᤈᓬ课的ळК方式可̿௧ܳನ的，教师可̿ಪ据ᒭࣂ学生的学

ৱ༧活ᤥહ教学方ವ. ௄᝷᧔ԩ哪መ方ವ࡙开教学，教师ᦐ要关ฌ学生的ை有ᝣᅼ，Ѝ分考

ᘽ学生学习᣿程中的ڈᬲ，ࣟݠҰ学生用数学的ឦᝓଢ出和᛫᣺᫈题，ώҰ图形直᜺ቊᆡ

ᬲག，᜻ᔵڡΎ用ኀ号ឦᝓ，ूូ全等概ঐǌӇ股定理等核ॷ数学ᅼគ的重要ͻ用，ʹ͘

一ᓊ҂ྲ൴ԣ合ৱ଎理与໦ፂ଎理的ᄱ̉ͻ用等. 
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ஔ࣎ஔ学用书

ᬄै二 学ሙᅼគ઩࡙

ї͵ˁ଎ေ

“ї͵”ᤈ˔ឈ的ឈ义౏ູ࣏̆ᑹ஡，Ԕਓ௧ڡژ฾᧚，ੋԷ฾ڡష，௧数学中తԱ

Ꮵ的分ஃ˨一. Ա̽中国ǌԱࣅඋ͠ǌԱ۠ԣǌԱ印एǌԱ࣏ᑹᦐ௧ї͵学的重要发ູڡ. 
ї͵˨ਫ਼̿能ੇ˞一᫃系ፒ的学科，Ա࣏ᑹ学Ꮸ的ࢺͻఢᡑ̀ӡ分关᪄的ͻ用. Ա۠

ԣǌԱࣅඋ͠的ፃᰎї͵҂࣏̀ᑹ̡的੤中，ҫ上࣏ᑹ̡本ᢶྲ有的理性与ݞᣳ᮳ಫ，ї

͵学˷̰“实ᰎї͵”ᤀК҂“଎理ї͵”，ᤈ௧数学Ծ上一次ܸ͛的అҧ᭩命. 
౼ઢ图ં᤿ᣤ学的思ਇ方ขळК̀ї͵，ΎԔݽ的ї͵ᅼគ受᤿ᣤ学的ૉ࠮ᤪ൦ᡖՔ

̆系ፒ，ࣳՔˑࠛ的方Ք发࡙. ̎᧗ܳܣॴᜂ公ᝣ௧᤿ᣤ学的ѹ̡ݽ，̵ਫ਼ଢ出的“三段

᝷”的໦ፂ଎理的方ข，ౝܸ̀־ॖڡї͵学的发࡙. 直҂̭ܹ，ښ初等ї͵学中，˟要̯

௧ᤂ用三段᝷的形式౏ᤉ行଎理. 
三段᝷ႀ三ᦊ分组ੇ，ː˔እӭ判லͻҒଢ：一˔ܸҒଢ，一˔࠵ҒଢὙ一˔እӭ判

லͻፇ᝷. Γݠ

ܸҒଢ——等腰三角形ːअ角ᄱ等，

，Ғଢ——ǁABC ௧等腰三角形，˅∠B 和∠C ௧߲的ːअ角࠵

ፇ᝷—— ∠B =∠C. 
用三段᝷ᤉ行଎理௑，ХҒଢ一ᓊ应௧ᄾ实的，ኀ合ࠇ᜺实ᬅ的，աѷࡃ଎不出൤ᆸ

的ፇ᝷. 
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ኄӡʷቦ� ʷЋʷ൓ˀ኎रˁʷЋʷ൓ˀ኎रጸ

ʷǌǒಖюǓ᜶ර

1. ʹᰎ̰Цʹৱܒ中ચ៶出数学ኀ号的᣿程，理解不等式Ὑଂଧ必要的ᤂካ੿能Ὑଊ

ጊЦʹ᫈题中的数᧚关系和ԫӑ᜻॥，ଂଧ用不等式ᤉ行᛫ᤘ的方ข. 
2. ᤰ᣿用不等式᛫ᤘ数᧚关系的᣿程，ʹ͘模型思ਇ，थቡኀ号ਓគ. 
3. 初൦学͘ښЦʹ的ৱܒ中̰数学的角ए发ဘ᫈题和ଢ出᫈题，ࣳ፬合ᤂ用数学ᅼគ

和方ข等解хእӭ的实ᬅ᫈题，ूܙ应用ਓគ，ଢᰴ实᡻能ҧ. 
4. ፇ合Цʹ᫈题，̀解不等式的ਓ义，ଊጊ不等式的基本性质. 
5. 能解数字系数的一元一次不等式，ࣳ能ښ数ᣉ上᛫ᇨ出解集Ὑ͘用数ᣉᆸ定ႀː˔

一元一次不等式组ੇ的不等式组的解集. 
6. 能ಪ据Цʹ᫈题中的数᧚关系，ѵ出一元一次不等式，解хእӭ的᫈题. 

̄ǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ࠲一̏实ᬅ᫈题ચ៶˞不等式的᣿程，ᤉ一൦ʹ͘模型思ਇ，थቡኀ号ਓគ. 
2. ፇ合Цʹ᫈题，̀解不等式的ਓ义. 
3. ଊጊࣳଂଧ不等式的基本性质. 
4. 理解不等式（组）的解ԣ解集的ե义Ὑ͘解እӭ的一元一次不等式，ࣳ能ښ数ᣉ上

᛫ᇨ一元一次不等式的解集Ὑ͘解一元一次不等式组，ࣳ͘用数ᣉᆸ定Х解集. 
5. ᤰ᣿用数ᣉ᛫ᇨ不等式（组）的解的᣿程，发࡙ї͵直᜺. 
6. 能ಪ据Цʹ᫈题中的数᧚关系，ѵ出一元一次不等式，解хእӭ的实ᬅ᫈题，ࣳ能

ಪ据Цʹ᫈题的实ᬅਓ义，ೝᰎፇ౧௧ա合理，发࡙应用ਓគ. 
7. 初൦ʹ͘不等式ǌ方程ǌ函数˨ᫎ的内ښᐏ系与ӝѿ. 
8. ᤉ一൦感受数学和生活的ᐏ系，ʹ͘数学的价ϙ. 

ʼǌ᝺ᝠন᡹

不等式௧ဘ实ˇႍ中不等关系的一መ数学᛫ᇨ形式，߲不̩௧ဘ᫽段学生学习的重ག

内ࠔ，Ꮻ˅˷௧学生Ց፞学习的重要基ᆩ. 本ቦښ学生学习̀一元一次方程ǌ二元一次方程

组和一次函数的基ᆩ上，开ݽᆑቃእӭ的不等关系. ᤰ᣿Ғ᭧的学习，学生ࣃ初൦ʹ͘҂生

活中᧚与᧚˨ᫎ的关系௧͕ܳᏫ˅复ా的，᭧ܸࠫ᧚的Տዝ᧚，తࠔ௜Ύ̡ਇ҂的ࡃ௧߲

̓有ܸ࠵˨分. ښ൥˨Ғ，学生ࣃ初൦ፃԋ̀थቡ方程模型和函数关系解х一̏实ᬅ᫈题的

“数学ӑ”᣿程，˞分ౢ᧚与᧚˨ᫎ的关系ሥግ̀一定的ፃᰎ，̿൥˞基ᆩ࡙开不等式的

学习，ᮋ理ੇቦ. 
本ቦᯫЏᤰ᣿Цʹ实Γथቡ不等式，ଊጊ不等式的基本性质，̀解一ᓊ不等式的解ǌ

解集̿ԣ解不等式的概ঐ. ཀྵՑЦʹᆑቃ一元一次不等式的解ǌ解集ǌ解集的数ᣉ᛫ᇨ，一

元一次不等式的解ข，̿ԣ一元一次不等式的እӭ应用Ὑᤰ᣿Цʹ实Γຖᤩ一元一次不等
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式ǌ一元一次方程和一次函数的内ښᐏ系. తՑᆑቃ一元一次不等式组的解ǌ解集和一元一

次不等式组的解ข. 
ಪ据学生ဘ有的ᝣᅼ基ᆩ和ᝣᅼྲག，本ቦ的᝺ᝠ˟要有下ѵྲག：

1. ଢΙ˘ࠝ的实ᬅᑀఀ. ݠ等և᫈题ǌ฾ಞڊᆑቃಞᴔ᫈题ǌ੪ઉᩙ׬᫈题等，ᤈ̏

ᦐ˞学生ଊጊ实ᬅ᫈题中的不等关系ଢῚ生үǌ˘ࠝ的ᑀఀ. ᤰ᣿ᆑቃᤈ̏᫈题，可̿ᤉ

一൦发࡙学生的ኀ号ਓគ，ଢᰴ学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题ǌ解х᫈题的能ҧ，

发࡙模型思ਇ. 
2. ቊ出ᅼគ˨ᫎ的内ښᐏ系. 不等式与方程ǌ函数一ನ，ᦐ௧Ԧ௢ࠇ᜺事ྭԫӑ᜻॥

ԣХ关系的模型. 函数能ܵ҉ႇ事ྭ˨ᫎࠫ应ԫӑ的᣿程，方程能ܵ҉ႇ౽˔ԫӑ᣿程的一

ᅯᫎ，Ꮻ不等式ѷ҉ႇԫӑ᣿程中Տዝ᧚˨ᫎ的一˔௿᥆ဘ៶. 本ቦ教科书Ѝ分ฌਓ̀ᤈ三

Ꮸ˨ᫎ的ᐏ系，ࣳ˄᝺一ᓬ“一元一次不等式与一次函数”，ਓښळ࠮学生初൦ʹ̰͘ட

ʹ中ંଧᦊ分的思፥方ข，ຖᤩ函数ǌ方程ǌ不等式等重要的数学思ਇ，发࡙ї͵直᜺. 
Цʹ౏ᝯ，第 1 ᓬ“不等关系”用实ΓळК，Ύ学生ॆښጪ的᣿程中ᝣគ不等式模

型，ʹ͘҂生活中的不等关系ܸ᧚ښߛ，ࣳ初൦थቡ用不等式模型解хእӭ实ᬅ᫈题的应

用ਓគ. 第 2 ᓬ“不等式的基本性质”ዝඋ等式的基本性质ᆑቃ不等式的基本性质，ᝨ学生

ፃԋዝඋ࿯ਇǌ࠽តǌॆጪǌ४出ፇ᝷的合ৱ଎理᣿程，ଊጊ不等式的三౎基本性质，Ύ

学生能ܵ࠲不等式ᤉ行እӭᣁӑ. 第 3 ᓬ“不等式的解集”用ཏᔉळ༢线的实ΓळК，ښ

थቡ不等式˨ՑᆑቃХ解集ԣ数ᣉ᛫ᇨ，ᝨ学生ፇ合实ᬅਓ义౏理解不等式的解集，ࣳळ

学生感受不等式的解与方程的解的पՏ. 第 4 ᓬ“一元一次不等式”ፃԋᝣគ一元一次不࠮

等式的概ঐǌර解一元一次不等式，̿ԣ应用一元一次不等式的᣿程，ᤪ൦ሥግ数学活ү

ፃᰎ. 本ᓬ᝺ᝠܸ̀᧚实ᬅ᫈题，ݠ੪ઉᩙ׬ǌᅼគቤᠿ等，ਓ图௧ᤉ一൦۲Щ学生的数学

应用ਓគ. 第 5 ᓬ“一元一次不等式与一次函数”ᆑቃ一元一次不等式与一次函数的ᐏ系，

发࡙学生ࠫ数学的፬合ᝣគ，थቡ数学学科内ᦊᅼគ˨ᫎ的ᐏ系，߹ؓ学生的ᝣᅼፇ౞，

ࣳᤂ用ᤈመᐏ系解х一̏እӭ的实ᬅ᫈题，发࡙学生的应用ਓគ. 第 6 ᓬ“一元一次不等式

组”࠲解一元一次不等式组的᫈题ᣁӑ˞解一元一次不等式的᫈题，гώҰ数ᣉᆸ定Х解

集. 

ǌិ௑߷ଆथᝬپ

1 不等关系            1 课௑

2 不等式的基本性质           1 课௑

3 不等式的解集            1 课௑

4 一元一次不等式           2 课௑

5 一元一次不等式与一次函数          2 课௑

6 一元一次不等式组           3 课௑

  回顾与思考            2 课௑
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ஔ࣎ஔ学用书

̋ǌ教ߦथᝬ

数学教学௧数学活ү的教学，௧师生̔ड़ǌ̉ү和СՏ发࡙的᣿程. 教学中，要࠲学生

଎҂学习的Ғ෹，ฌ重发૙学生的学习˟ʹ性和˟᜺能ү性. 
1. 关ฌ与ࣃ有ᅼគ的ᐏ系，ଢᰴ学生的思፥能ҧ. 
“有஍的教学一定要̰学生ᅼ᥋̤̀˦开ݽ. ”不等关系与ᄱ等关系有ᅌᣳ证的ᐏ

系，ڂ൥要ዝඋ等式（方程）ᤉ行不等式的教学，ᤈನ不̩有Ѿ̆学生ᝣគ不等式，Ꮻ˅

可̿Ύ学生ʹ͘ᅼគ˨ᫎ的内ښᐏ系，டʹ上ંଧᅼគ，发࡙学生的ᣳ证思፥. Γݠ，ᆑቃ

不等式的基本性质௑，可̿ዝඋ等式的基本性质，ࣳඋᣗХपՏ. ښ教学᣿程中，ᤇ要关ฌ

不等式ǌ函数ǌ方程的内ښᐏ系，̰式ǌ形ܳ角एʹ͘ХपՏ，发࡙ї͵直᜺. 
2. ᝺Ꮆ˘ࠝ的᫈题ৱܒ，ʹ͘ᅼគ的发生ǌ发࡙᣿程. 
教学中，要Ѝ分Ѿ用教科书中“Ϣ一Ϣ”“ਇ一ਇ”“ᝬ一ᝬ”等ಝᄬଢΙ的᫈题ৱ

不等关系”一ᓬ的教学中，要ᝨ学生ፃԋଊጊ不“ښ，ݠ组ጻ学生࡙开ଊቃ性学习. Γ，ܒ

等式模型的形ੇ᣿程，要ፌ学生႑有Ѝ分的思考与活ү௑ᫎ，Ύ̵̓初൦ʹ͘学习不等式

的价ϙὙ应ेᝨ学生Ѝ分ፃԋ᜺ࠣǌ实ᰎǌॆጪǌዝඋǌચ៶ǌ概઺和数学᛫ᇨ的᣿程，

̰Ꮻᒭཀྵڡચ៶出数学模型. 教师不要ফ̆රੇ，ࠫ学生的活ү不可ӊҩ̽ణ，ᙊཀྵ初中᫽

段的学习重ག௧一元一次不等式，ͮ学生ଢ出的ܳ元ǌᰴ次不等式ᦐ࡛̆不等式模型，教

师要́̿ᴂҵ，ࣳ适௑ፌ্́े的ळ࠮，发࡙学生发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х

᫈题的能ҧ. 
3. ̿基ᆩᅼគ˞ᣒʹ发࡙ᤂካ能ҧ. 
不等式的基本性质ǌ不等式（组）的解ขԣ不等式解集的数ᣉ᛫ᇨ௧学生Ցፙ学习的

重要基ᆩ和必ܬ੿能，一定᧚的ጷ习௧߹全必要的，ͮ不ࠂϣ႑ښእӭ的模͌ᝫጷ与఻೚

ᝮॺ的ࡏ次上，更不必ूូ解不等式（组）的൦ᰡ. 要ळ࠮学生能ܵឭ出一˔不等式˞̤˦

可̰̿一መ形式ԫ形˞Գ一መ形式，理解Х中的ካ理. ᝨ学生思考不等式的解集˞̤˦能

ᆸ定不等式组的解集，发࡙Х̽数ԫ形能ڡ数ᣉ上᛫ᇨ，˞̤˦ᤰ᣿数ᣉ能ܵ᣾ᤴюᆸښ

ҧǌឭ理能ҧ和数形ፇ合能ҧ，Щੇ൦൦有据ǌюᆸ᛫᣺的ᓢݞ的数学学习习ਅ. 
一ࠂᒰጼҫ̿关ฌ，Ꮻ不ݽ教学᣿程中，ࠫ学生ර解不等式（组）的基本ᝫጷ要ᒭښ

൦҂ͯቊѤᝫጷ. ݠ解х一̏实ᬅ᫈题௑，थቡ不等式模型˨Ց，Տನ要关ฌХර解᣿程ǌ

解的юᆸ性ԣ解的合理性，ښᤈ˔᣿程中，Ύ学生ᤉ一൦ʹ͘解不等式（组）与解方程

（组）的पՏ. 
4. ্ेંଧ实ᬅᑀఀ题ᄬ的ᬲए，关ฌ学生ܳ角ए的思考. 
ᤂ用一元一次不等式解х实ᬅ᫈题的ᬲག௧थቡ不等式模型. 教学௑，教师要ᴂҵ学生

ᒭ˟ଊጊ与合ͻ̔ื，ळ࠮学生ܸᐿ࠽តර解，ࣳᤪ൦Щੇᰎ证与Ԧ思的习ਅ，Տ௑要ᴂ

ҵ解ข的ܳನ性. Γݠ，ࠫ౽̏实ᬅ᫈题，学生可能用方程ǌ函数ᅼគܫ理，Զ要学生的解

ข合理，ࡃ应े́̿ᴂҵ，不必ूරፒ一. 重要的௧发࡙学生的思፥ኖ႕，Ψᤉ学生一ᓊ数

学᜺的थቡ，发࡙学生的数学应用ਓគ. 教学要ቡᡜ̆学生ᒭᢶ的ᝣᅼඵ平，实ᬅᑀఀ的题

ᄬᬲए要଍制ښ教科书Γ题ǌ习题的ඵ平上，不要̡˞ҫܸᬲए. 
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5. 关ฌ学生的˔ʹࣀप，ଢᰴ学生的学习ሥౝ性. 
教学᣿程中，要࠴重学生的˔ʹࣀप，关ฌ学生的学习ৱ感和ᒭηॷ的थቡ. 本ቦ教

学要ଢϏ解х᫈题ኖ႕的ܳನӑ，发࡙学生的学习˔性，Њ᝵出ᩲ，ᴂҵѹ新. ྲѿ௧ࠫ学

习有ڈᬲ的学生，教师要ᏭॷϚզ̵̓的ᄺข，适௑ळूܙ，࠮Х学习的Уᡚ和ᒭηॷ. ࠫ
̆学有͸ҧ的学生，要ܳଢΙ一̏ె料，ळ̵̓࠮ᒭ学，发̵࡙̓的数学੦能.

Оǌក͉थᝬ

1. 关ฌ学生的学习᣿程. 
ǒಖюǓૉ出：“ក价不̩要关ฌ学生的学习ፇ౧，更要关ฌ学生ښ学习᣿程中的发

࡙和ԫӑ.”“数学思考和᫈题解х的ក价要Κ据঴ᄬಖ和学段ᄬಖ的要ර，ʹဘښட˔数

学学习᣿程中. ”本ቦ的教学要ྲѿ关ฌ学生ښथቡ不等式模型᣿程中的᛫ဘ. Γݠ，௧Х

࿘ቡ思考ᤇ௧合ͻ̔ืᖍ४的Ὕ௧ա有౎理ڡ思考Ὕ᫞឴理解ǌኀ号᛫᣺ǌර解不等式

（组）等基本能ҧᣗ̿Ғ௧ա有ਫ਼发࡙Ὕ要发ဘ学生的གໟᤉ൦，ԣ௑ᴂҵ. 
2. ্ेក价学生᫈题解х的ᄱ关能ҧ. 
ࠫ̆学生ښ发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题ǌ解х᫈题等方᭧的能ҧ要ර，要ฌਓ॰

ऀຒᤉ，ᛃ஽上Ӥ，্ेळ࠮，不可要ර᣿ᰴ. Γݠ，ᤂ用不等式解хእӭ的实ᬅ᫈题，学

生不一定能一次߹ੇݞ，ͮԶ要有合理的ڡ方（උݠ，能ܵώҰѵ᛫ǌႇᄱ应的函数图៶

等方ข౏分ౢ），ࡃ要ፌ́ᴂҵ. 
3. 关ฌ学生ࠫ不等式内ࠔ的实质性ᝣគ. 
ࠫ学生ଂଧ不等式（组）的有关性质和解ข的ក价，要关ฌ学生ࠫ᫈题的实质性ᝣគ

和ࠫካ理的理解，不ଢϏӭጦᝮॺ和఻೚模͌. ࠫݠ不等式的三౎基本性质，可̿考ಊ学生

能ա用有关的实Γᤉ行ឭ明，能աຍఁڡឭ明ښ不等式的ᄱ关ԫ形᣿程中ᤂ用̀哪౎基本

性质等. 
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���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

教ߦ目ಖ

1. 感受生活中ښߛᅌܸ᧚

的不等关系，̀解不等式的ਓ

义，初൦ʹ͘不等式௧҉ႇ᧚

与᧚˨ᫎ关系的一መ重要模型. 
2. ፃԋႀЦʹ实Γथቡ不

等式模型的᣿程，ᤉ一൦发࡙

ኀ号ਓគ. 
3. ͘用不等号᛫ᇨእӭ的

不等关系Ὑ能用实ᬅ生活ᑀఀ

和数学ᑀఀ解᧖እӭ不等式的

ਓ义. 

本ᓬᤰ᣿有一定ଊጊ性的

᫈题，ᝨ学生Ѝ分感受生活中

᧚的不等关系，ႀ൥ឭܸښߛ

明不等式ښ实ᬅ生活中௄ܫ不

初൦ʹ͘不等式௧҉ႇ᧚与 .ښ

᧚˨ᫎ关系的一መ重要模型. Տ
௑，初൦ຖᤩಪ据数᧚关系ѵ

不等式的方ข. 
ᭊ要ฌਓ的௧，本ᓬ教学

的关ฌག应ஊښ学生௧ա͘分

ౢ᫈题中的数᧚关系，௧ա͘

थቡ合理的不等关系. 本ᓬ出ဘ

的不等式不̩̩ࡍ限̆一元一

次不等式，Хਓ图௧ᝨ学生ʹ͘ဘ实生活中不等关系的ܳನ性，更ڡݞ感受模型思ਇ. 

ό1ύ᝺Ꮆᤈ˔᫈题的ਓ图௧：ᤰ᣿᫈题（1）（2）直ଌथቡ不等关系Ὑᤰ᣿᫈题（3）ʹ͘Տዝ

᧚˨ᫎత࣢᜹的௧උܸ࠵᫈题，ࣳ发࡙学生的ॆጪ࿯ਇ能ҧ. ښ解хᤈ一˙᫈题的᣿程中，ᝨ学生

ʹ͘不等式与方程ǌ函数一ನ，˷௧҉ႇ事ྭԫӑ᜻॥的重要模型，ࣳ初൦感ᅼత͖ӑ思ਇ. 
᫈题（1）（2）๘ԣ“不ܸ̆”“不̆࠵”，ࠫ൥教科书̿ᑮฌ的形式ᤉ行̀解᧖. 教学௑，教

师可ښଢ出ស᫈题˨Ғ，Џᝨ学生ˡΓឭ明̵̓ࠫᤈː˔ឈ的ᝣគ，ښ൥基ᆩ上，教师г明ᆸᤈː

˔ឈ的ե义ԣХኀ号᛫ᇨ. 
ࠫ̆᫈题（3），可̿ᝨ४҂࿯ਇ的学生ᤉ一൦解᧖Х合理性，̿Χ˞ᆑቃ不等式的性质ۡ下

͒ቸ. 

ό1ύ

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社࡙

山
东

教
育

出
版

社࡙

ᇨ

山
东

教
育

出
版

社
ᇨእ

山
东

教
育

出
版

社
እӭ

山
东

教
育

出
版

社
ӭ的

山
东

教
育

出
版

社
的

ᬅ

山
东

教
育

出
版

社
ᬅ生

山
东

教
育

出
版

社
生活

山
东

教
育

出
版

社
活ᑀ

山
东

教
育

出
版

社
ᑀఀ

山
东

教
育

出
版

社
ఀ

᧖

山
东

教
育

出
版

社

᧖እ

山
东

教
育

出
版

社

እӭ

山
东

教
育

出
版

社

ӭ不

山
东

教
育

出
版

社

不等

山
东

教
育

出
版

社

等式

山
东

教
育

出
版

社

式

本

山
东

教
育

出
版

社

本ᓬ

山
东

教
育

出
版

社

ᓬᤰ

山
东

教
育

出
版

社

ᤰ᣿

山
东

教
育

出
版

社

᣿有

山
东

教
育

出
版

社

有

᫈

山
东

教
育

出
版

社

᫈题

山
东

教
育

出
版

社

题，

山
东

教
育

出
版

社

，ᝨ

山
东

教
育

出
版

社

ᝨ学

山
东

教
育

出
版

社

学生

山
东

教
育

出
版

社

生

ߛ 山
东

教
育

出
版

社

山ښߛ
东

教
育

出
版

社

山ܸښ
东

教
育

出
版

社

ܸ᧚山
东

教
育

出
版

社

᧚的山
东

教
育

出
版

社

的

不山
东

教
育

出
版

社

不等山
东

教
育

出
版

社

等

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

cm

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

cm

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

 cm

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

 cm

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

系

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

系ѵ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ѵ

本

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

本ᓬ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᓬ教

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学

学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学生

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

生௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௧ա

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ա͘

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

͘分

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

分

数

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

数᧚

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᧚关

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

关系

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

系，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௧

的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的不

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不等

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

等关

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

关系

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

系 本

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

本

等

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

等式

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

式不

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不̩

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̩̩

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࡍ̩

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࡍ

次不等式，Хਓ图௧ᝨ学生ʹ͘ဘ实生活中不等关系的ܳನ性，更ڡݞ感受模型思ਇ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

次不等式，Хਓ图௧ᝨ学生ʹ͘ဘ实生活中不等关系的ܳನ性，更ڡݞ感受模型思ਇ

ό

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ό1

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

1ύ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ύ

᧚

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᧚˨

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

˨

ʹ͘不等式与方程ǌ函数一ನ，˷௧҉ႇ事ྭԫӑ᜻॥的重要模型，ࣳ初൦感ᅼత͖ӑ思ਇ山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ʹ͘不等式与方程ǌ函数一ನ，˷௧҉ႇ事ྭԫӑ᜻॥的重要模型，ࣳ初൦感ᅼత͖ӑ思ਇ
山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社cm

山
东

教
育

出
版

社cm

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社cm

山
东

教
育

出
版

社cm

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
.  

山
东

教
育

出
版

社
.  

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

次不等式，Хਓ图௧ᝨ学生ʹ͘ဘ实生活中不等关系的ܳನ性，更ڡݞ感受模型思ਇ

山
东

教
育

出
版

社

次不等式，Хਓ图௧ᝨ学生ʹ͘ဘ实生活中不等关系的ܳನ性，更ڡݞ感受模型思ਇ

）

山
东

教
育

出
版

社

）直

山
东

教
育

出
版

社

直ଌ

山
东

教
育

出
版

社

ଌथ

山
东

教
育

出
版

社

थቡ

山
东

教
育

出
版

社

ቡ不

山
东

教
育

出
版

社

不

࿯ 山
东

教
育

出
版

社

࿯ਇ山
东

教
育

出
版

社

ਇ能山
东

教
育

出
版

社

能ҧ山
东

教
育

出
版

社

ҧ

ʹ͘不等式与方程ǌ函数一ನ，˷௧҉ႇ事ྭԫӑ᜻॥的重要模型，ࣳ初൦感ᅼత͖ӑ思ਇ
山

东
教

育
出

版
社

ʹ͘不等式与方程ǌ函数一ನ，˷௧҉ႇ事ྭԫӑ᜻॥的重要模型，ࣳ初൦感ᅼత͖ӑ思ਇ



205

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

（1）要Ύ൤方形的᭧ሥ不ܸ̆ 25 c m ௧ࡃ，2

（
l
4
）2≤25，

ԁ

l2
16

≤25. 

（2）要Ύړ的᭧ሥ不100 ̆࠵ c m ௧ࡃ，2

π（ l
2π ）2≥100，

ԁ

l2
4π ≥100. 

（3）े l = 8 ௑，൤方形的᭧ሥ˞ 8
2

16
 = 4（ c m 的᭧ሥ˞ 82ړ，（2

4π  = 16π （ c m 2），4 

὚
16
π ，൥௑ړ的᭧ሥܸ. 

े l = 12 ௑，൤方形的᭧ሥ˞ 12
2

16
 = 9（ c m 的᭧ሥ˞ 12ړ，（2

2

4π  = 36π （ c m 2），9὚ 

36
π ，൥௑ᤇ௧ړ的᭧ሥܸ. 

ஈԫ l 的ԩϙ，̯能४҂ᄱՏ的ፇ᝷. 
ੈ̓可̿࿯ਇ，用᫂एک˞ l c m  的ːಪ፤ߕ分ѿੇڊ一˔൤方形和一˔ړ，௄᝷ l ԩ

͵ϙ，ړ的᭧ሥ঴ܸ̆൤方形的᭧ሥ，ԁ

l2
4π  ὜ l2

16
. 

ϢʷϢ

ᤉ一൦ᝨ学生ፃԋႀ实ᬅ᫈题थቡ不等式的᣿程，˞Ց᭧४出不等式的概ঐሥግጉె. 
（1）ᤈ௧一˔用三元一次不等式౏҉ႇ不等关系的᫈题. 学生ܸܳࠫگ༢ᢼ有一定的

ᝣគ，൥ܫ教科书ࣃፃ用字ඇ᛫ᇨ出᫂ǌࠕǌᰴ，ᄱη学生能ܵॢࠔ௜ڡѵ出不等式. 
a + b + c ≤160. 

（2）ᤈ௧一˔用一元一次不等式౏҉ႇ不等关系的᫈题. 分ౢ᫈题ৱܒᭊ要一定的生

活ᅼគሥግ，ᄱη学生能ܵѵ出൤ᆸ的不等式. ݠ౧有̏学生受方程ॖ־Ꮻѵ方程，ཀྵՑг

用不等式и出ንವ，教师˷不要ফࣰ̆๘，ᤈ্্Ԧ௢̀方程与不等式的内ښᐏ系. 教师可

̿发ү学生一ᡑᝧ᝷ǌ̔ื，తጼፒ一˞直ଌѵ出不等式. 
6 + 3 x὜30. 

ࠫ学生ѵ出的不等式，要ᝨ̵̓តᅌឭ明理ႀ，Զ要合理，ࡃ应ेᴂҵ，不必ूូ形

式的ፐࠫፒ一. 
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inequality .  
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x      

x    x   

x    x   .

a 

x  

  x    x

x  x .

1. .  

2. 

a 

 a  c 

x     

  .  

1. 

x      x   

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ᝬʷᝬ

ਓښᝨ学生ચ៶概઺不等

式的概ঐ .  教学௑，ݠ౧学生

࠲ᬲ，ᥧ˦可̿ᝨ学生ڈښߛ

ਫ਼ѵ出的不等式与等式ᤉ行ࠫ

උ，ཀྵՑዝඋ等式的概ঐ४出

不等式的概ঐ，发࡙学生的ዝ

උ思ਇ和ឦᝓ᛫᣺能ҧ. 

ό1ύࠫ̆不等号“὚”（ ੋ
“≤”），“὜”（ੋ“≥”），

教师要组ጻ学生ឭ出߲̓Պᒭ

的ե义，Ύ学生理解ኀ号的ਓ

义，发࡙学生஡字ឦᝓ与ኀ号

ឦᝓᄱ̉ᣁ૱的能ҧ. 
ᭊ要ឭ明的௧， 用“ķ”

ᤌଌ的式ߕ˷௧不等式. 

ᬤ۶ጷ˸

1. ႕. 
2.（1）a≥0Ὑ

（2）a὚cὙ
（3）x + 17὚5xὙ
（4）a2 + b2≥2ab. 

ό1ύ

˸ᮥ����

1.（1）3x + 8 > 5xὙ
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1   不等关系���

（2）x2≥0Ὑ

（3）S1 > S2（S1 ᛫ᇨုڡ上的

๒ภ᭧ሥ，S2 ᛫ᇨᬆڡ᭧

ሥ）Ὑ

（4）x > 2y（x ᛫ᇨᏥ师的年

ᴔ，y ᛫ᇨ࠵明的年ᴔ）Ὑ

（5）m1 > m2（m1 ᛫ᇨᨥု的

质᧚，m2 ᛫ᇨወု的质

᧚）. 
ࠫ̆第（3）（4）（5）题，

可能͘有学生Ꭵˬ用字ඇ᛫

ᇨ的ਓគ，ࠫ൥教师要ฌਓ

ळ࠮. 
2. ႕. 教师可թ发学生开઩思

路，૎ଈ不等式与实ᬅ生活

的ࣹฅᐏ系. 
3. 600x + 100（10 - x）≥
  4 200Ὑ
4. 8x + 4（10 - x）≤72. 
5. x≤5，y≤10. 
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 _______ .  

 

 _______ . 

. 

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

教ߦ目ಖ

1. ፃԋ不等式基本性质的

ଊጊ᣿程，初൦ʹ͘不等式与

等式的पՏ. 
2. ଂଧ不等式的基本性质，

ࣳ能初൦ᤂ用不等式的基本性质

ંඋᣗእӭ的不等式ᣁӑ˞“x 
> a”ੋ“x < a”的形式. 

本ᓬ课分ː˔᫽段ଊጊ不

等式的三౎基本性质 .  ᯫЏ，

基̆学生ࠫ等式基本性质的

ᝣគ，᧔用ዝඋ的方式ᤉ行教

学. Х次，考ᘽ҂学生理解不等

式的基本性质 2 和基本性质 3
（ྲѿ௧基本性质3）可能͘有

一定的ڈᬲ，教科书᝺ᝠ̀一

˔“Ϣ一Ϣ”，ᝨ学生ᤰ᣿Цʹ

ᤂካ感受不等号方Ք的ԫӑ. 
ࠫ̆不等式的基本性质 

1，教师可̿ᯫЏᤰ᣿ܹ平实

ᰎǌՏಸː̡ՏᄆԼ᫽ǌՏਖ਼

等一̏生ү形៶的生活实ߕࣥ

Γթ发学生思考，ཀྵՑዝඋ等

式的基本性质४出࿯ਇ，гˡ

ї˔Цʹ的Γߕҫ̿ᰎ证. ݠ
3 < 7，

3 + 1 = 4，7 + 1 = 8，
4 < 8，

ਫ਼̿          3 + 1 < 7 + 1Ὑ
3 - 5 = -2，7 - 5 = 2，

-2 < 2，
ਫ਼̿          3 - 5 < 7 - 5Ὑ

3 < 7，
3 + a < 7 + a. 
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要ฌਓळ࠮学生理解不等式的基本性质 1 中“Տ一˔ட式”的ե义. ښ学生理解̀不等

式的基本性质 1 ˨Ց，ᤇ可̿ಪ据学生的实ᬅৱц，ᝨ̵̓࠽ត用式ߕ౏᛫ᤘᤈ一性质：

 .౧ a < b，ᥧ˦ a±c <b±cݠ౧ a > b，ᥧ˦ a±c > b±cὙݠ

ϢʷϢ

ᤰ᣿ЦʹΓߕଊጊ不等式的Գܱː౎基本性质. 
Ғː˔ቇ܍“<”，Ց三˔ቇ܍“>”. 
学生回ንᤈ᧗ଢ出的᫈题可能有一定ᬲए（ྲѿ௧ࠫ̆基本性质 3 的४出），要ፌ学

生႑出Ѝ分的ᒭ˟ଊቃ与合ͻ̔ื的௑ᫎ，ࣳฌਓळ࠮学生与等式的基本性质ᤉ行උᣗ. 
ᬔ̀教科书上“2 < 3”的ৱ形ܱ，ᤇ可̿，ݠΓ .ߕ实ᬅ教学中ᤇ可̿ܳˡї˔Γښ

A መ఩装的ಖ价ᰴ̆ B መ ڤ׸ݠ，学生гˡ一̏实Γ࠮ҫ“-2 > -3”的ৱ形. ˷可̿ळܙ
఩装的ಖ价，ݠ౧ᦐ੪Мઉ出׬，ᥧ˦ᤇ௧ A መ఩装价ಫᰴ. 

Գܱ，ᤇ应ेᝨ学生ࡊ可能用ឦᝓଡᤘ不等关系与不等号方Ք的ԫӑৱц，̿ҫूࠫ
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 l 

 l    
l  .  

 x  a x  a

x    x  .  

  

     x 

      x  

 

       x  . 

1. x  a x  a

x     x   x  . 

2. x  y

x   y  x  y

x y  x   y .  

1.  a  b

a  _________ b   a _________ b

a _________ b   a b _________ .  

2. x a x a

x      x  
x       x  x . 

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ό1ύᤈ˔ፇ᝷௧൤ᆸ的. 事

实上，4 ˞ڂl2 > πl2，ਫ਼̿ 4l2
16π  

὜
πl2
16π，ԁ l2

4π  ὜ l2
16

. ेཀྵ，ႀ

߲̆̓的分ߕᄱՏ，ڂ൥˷可

̿Џඋᣗ߲̓分ඇ的ܸ࠵，ᤉ

Ꮻឭ明ፇ᝷的൤ᆸ性. 学生的回

ንԶ要有᥋理ࡃ应́̿ᐰ定和

ᴂҵ. 

Γ

ᤈ௧本ቦ第一次ᤂ用不等

式的基本性质࠲不等式ᤉ行ԫ

形，要ฌਓᝨ学生ឭ出ඈ一൦

ԫ形的Κ据，ҫूࠫ不等式基

本性质的理解. 

ᬤ۶ጷ˸

1.（1）x > 3Ὑ（2）x > - 5
6
Ὑ

   （3）x≤6. 
2.（1）不ੇቡὙ（2）不ੇቡὙ

   （3）ੇቡὙ  （4）ੇቡ. 

ό1ύ

˸ᮥ����

1.（1）<Ὑ  （2）<Ὑ （3）>Ὑ  （4）<. 
    ࠫ̆第 1（4）题，ᤇ可̿ळႂ҂

    a > b ௑，a - b _______ 0Ὑ
    a = b ௑，a - b _______ 0. 
2.（1）x < -4Ὑ （2）x > 9Ὑ （3）x < -15Ὑ  （4）x < -6. 
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3.  a  a       a .

4. . 

  m .   .  m/s

  m/s

 x cm
x

.    . 

x  .  

  cm.  

x .   x   

 x    x 

.  

solution set .   

 x    .  x    

 x   x    .  

3   不等式的解集���

3.（1）a < a + 2.
  （2）े a > 0 ௑，2 < 2 + aὙ
            े a = 0 ௑，2 = 2 + aὙ
            े a < 0 ௑，2 > 2 + a.
4. ႕. 

教ߦ目ಖ

1. 理解不等式的解与解集

的ਓ义. 
2. ̀解不等式解集的数ᣉ

᛫ᇨ. 

本ᓬ课˟要ᆑቃ不等式的

解与解集的ਓ义，̿ԣ不等式

解集的数ᣉ᛫ᇨ. ᯫЏ，教科书

ႀཏᔉळ༢线的安全᫂एᤈ一

᫈题ৱܒथቡ不等式，४҂不

等式的解集 .  一方᭧可̿ᝨ学

生г次ʹᰎ不等式௧҉ႇ᧚与

᧚˨ᫎ关系的有஍模型，Գ一

方᭧˷可ᝨ学生感受҂不等式

的解集ښဘ实生活中的ਓ义. ཀྵ
Ց，ᤰ᣿“ਇ一ਇ”ಝᄬ，ᝨ

学生感受不等式的解与方程的

解的不Տ˨ܫ，ʹ͘不等式的

解与不等式的解集的ਓ义. తՑ，学习不等式解集的数ᣉ᛫ᇨ，发࡙学生的数形ፇ合ਓគ. 

ό1ύښथቡ不等式˨Ғ，应Џᝨ学生分ᣲຍം᫈题中᧚与᧚˨ᫎ的关系. 
˞̀Ύ྇ஊᏨ有ᡜܵ的௑ᫎ҂᣺安全ӝ۫，ळ༢线྇དྷ的௑ᫎ应ܸ̆྇ஊᏨ҂᣺安全ӝ۫ਫ਼用

的௑ᫎ. 
：有的学生͘用方程౏解，ݠ解хᤈ˔᫈题௑，学生可能͘有不Տ的方ข. Γښ

᝺ळ༢线的᫂ए˞ x c m  ௑，྇ஊᏨ྇ښஊҒѸݞ可̿ᣁረ҂ 10 m ѷ，ܫ 

x
0.02 × 100  = 10

4
，

x = 5. 
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要҂᣺安全ӝ۫，ਫ਼̿ळ༢线的᫂ए要ܸ̆ 5 c˞ڂ m . 
˷有的学生͘用ካష方ข౏解：

ஊᏨሏ开的௑ᫎ要ܳ̆ 10྇˞ڂ
4

 = 2. 5（ s ），ਫ਼̿ळ༢线的᫂ए要ܸ̆ 0.02×2. 5 = 

0.05（m ），ԁ 5 c m . 
ࠫ̆学生的不Տ方ข，教师应ेፌ́ᴂҵ. Տ௑，教师ᤇ要ळ࠮学生࡙开ᝧ᝷ǌ̔

ื，ᝨਫ਼有学生ᦐ能理解ѵ不等式解х᫈题的方ข，̰Ꮻ˞下一˔教学ဗᓬϢݞюܬ. 
ेཀྵ，实ᬅ生活中的ळ༢线不͘௄限᫂，ڂ൥可能͘有学生ࠫᤈ᧗的ፇ᝷ଢ出质Ⴁ. 

ࠫ൥，教师Զᭊឭ明ܸ̆ 5 c m  ௧ळ༢线᫂ए必ᮌ໘ᡜ的౎件，ᒰ̆Цʹܳ᫂合适，ᤇ要考

ᘽХ̵ဘ实ڂጉ. 

ਇʷਇ

ᤰ᣿ࠫ一˔ЦʹΓߕ的思考，˞ळК不等式的解ԣ解集的概ঐϢюܬ. 
字ඇ可̿᛫ᇨ任͵数，ͮࠫ̆໘ᡜ x > 5 中的字ඇ x，߲能ܵԩ任͵数ՙὝݠ౧不能，

߲能ԩ哪̏数քὝթ发学生үᑨ思考ǌү੤ᰎ证，̰ࣳ中初൦ʹ͘不等式的解的ਓ义ԣ不

等式的解与方程的解的不Տ˨ܫ. 

ό2ύ可̿ᝨ学生ˡΓឭ明̤˦௧一˔不等式的解，̤˦௧一˔不等式的解集，不必要ර

学生൫ᝮᤈ̏概ঐ. 
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3   不等式的解集���

ᝬʷᝬ

ᴂҵ学生用ᒭࣂ的方式ં

不等式的解集᛫ᇨښ数ᣉ上，

发࡙学生的数形ፇ合ਓគ. 
教学௑，要ฌਓळ࠮学

生回ॺ实数与数ᣉ上ག的ࠫ应

关系，ᝣគ数ᣉ上的ག௧有

ऀ的，实数௧可̿උᣗܸ࠵的

（要ᝨ学生用Цʹ实数ࠫ应的

གҫ̿ឭ明），ڂ൥，不等式

的解集˷可̿用数ᣉ᛫ᇨ .  Տ
௑，ᤇ要ळ࠮学生ʹᰎ用数ᣉ

᛫ᇨ不等式解集Ц有直᜺的͖

ᡕ性，̿ूܙ学生数形ፇ合的

ਓគ. 
学生ଢ出的方式可能与教

科书̮ፁ的方ข不Տ，ࠫ൥教

师不要እӭڡա定，Ꮻ应要ර

学生᫨ᤘᒭࣂਇข，ᤰ᣿උᣗ

不Տ᛫ᇨ方式，ҫງ学生ࠫ不

等式的解集ԣХ数ᣉ᛫ᇨ的理

解. 

ᬤ۶ጷ˸

1.（1）ĥὙ （2）×. 
2. ႕. 
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ஔ࣎ஔ学用书

1.   _______  x  

_______  x    _______  x  . 

2. 

x      x .

x      x  .  

3.  x   

 x   .  

4.    N

. 

x x x x x
. . 

 linear inequality with one 

unknown .  

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

˸ᮥ����

1 .  -4Ὑ0，-4，3，-3，
1
5
，

4Ὑ-5，-10. 
2. ႕. 
3.（1）有௄数˔解，ݠ x = 3，

             5
2
，0，-8 等ᦐ௧߲的

             解Ὑ

   （2）有 3 ˔，x = 1，2，3. 
4. ܸ̆ 50 N . 

教ߦ目ಖ

1. ፃԋ一元一次不等式概ঐ的形ੇ᣿程. 
2. 能解数字系数的一元一次不等式，ࣳ能ښ数ᣉ上᛫ᇨ出解集. 
3. 初൦ᝣគ一元一次不等式的应用价ϙ，发࡙学生分ౢ᫈题ǌ解х᫈题的能ҧὙ初൦感ᅼ实ᬅ

᫈题ࠫ不等式解集的ॖ־，ሥግѾ用一元一次不等式解хእӭ实ᬅ᫈题的ፃᰎ. 

本ᓬС 2 课௑，˟要ᆑቃ一元一次不等式的概ঐǌ一元一次不等式的解ข和一元一次不等式的

应用. 
第 1 课௑˟要ळК一元一次不等式的概ঐ，学͘用不等式的基本性质解一元一次不等式. 
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  x x .  

x x .  

x  x.  

x .  

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ਇʷਇ

ᄬ的不̩௧ᝨ学生គѿ̤

˦௧一元一次不等式，Ꮻ˅ᤇ

要ᝨ学生回֊४҂不等式的थ

模᣿程，ʹ͘一元一次不等式

௧త基本ǌత重要的不等式. े
ཀྵ，˞̀ҫງࠫ一元一次不等

式概ঐ的理解，˷可̿ᝨ学生

̰Ғ᭧їᓬ课中੽出ї˔不௧

一元一次不等式的不等式. 

Γ 1

ळК一元一次不等式的概

ঐ˨Ց，教科书ᤰ᣿ː˔Γ题

̮ፁ一元一次不等式的解ข. 
ࠫ̆ර解一元一次不等式

的解集，学生ࣃ有ːܸ基ᆩ：

① ͘解一元一次方程ὙŁ ଂଧ

̀不等式的基本性质，ࣳ͘用

不等式的基本性质ં不等式ӑ

˞“x > a”ੋ“x < a”的形式. 
൥基ᆩ上，教科书ዝඋ解一ښ

元一次方程的方ข，ᤂ用不等

式的基本性质解一元一次不等

式. 教学௑要关ฌ一元一次不等

式ර解᣿程的书и᜻ᔵ，关ฌ

学生ࠫ解一元一次不等式基本൦ᰡ的感ৢ. 
Γ 1 උᣗእӭ，˟要௧̮ፁ解一元一次不等式的基本൦ᰡ. 教学௑，应ᯫЏᴂҵ学生ᒭ˟࠽ត

ර解，ࣳ̔ื解ን᣿程，ښ൥基ᆩ上гᤉ行适े的ॆጪ঴ፇ. 解不等式的ረᮊ᜻॥与解方程的ረᮊ

᜻॥一ᒱ，要ᝨ学生明Х中的᥋理（ݠ有必要，可ዝඋ方程的ረᮊᤉ行ឭ明）. ښ学习不等式解ข

的ᡑݽ᫽段，ረᮊԫ形的᣿程不可ᣐ௜እӑ. 

Γ2

与Γ 1 ᄱඋ，本Γ要复ా一̏，ᭊ要ፃԋԝ分ඇǌԝ઺号ǌረᮊǌ࠲ళᅼ数的系数ӑ˞ 1（ԁ

ӑ˞“x > a”ੋ“x < a”的形式）等᣿程. 教学௑，̯应ᯫЏᴂҵ学生ᒭ˟࠽តර解，ࣳ̔ื解ን

᣿程，ښ൥基ᆩ上гᤉ行适े的ॆጪ঴ፇ. 
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4   一元一次不等式���

ᬤ۶ጷ˸

1.（1）x < 40Ὑ
   （2）x > - 7Ὑ
   （3）x ≤- 8Ὑ

   （4）x > 7
5

. 

    数ᣉ᛫ᇨ႕. 
2. x = 1，2，3，4，5. 

˸ᮥ����

1.（1）x < 1
2
Ὑ

   （2）x≤-2Ὑ

   （3）x > 5
4
Ὑ

   （4）x < 19
3
Ὑ

   （5）x≤-18Ὑ

   （6）x≥ 9
2

. 

2. С有ː组：2，4，6Ὑ4，6，

8. 
ଢᇨ：᝺三˔ᤌ፞Ϧ数的中

ᫎ一˔˞ x，ѷԳܱː˔分

ѿ˞ x - 2，x + 2. 

3. 有ᩲ，ᩲឨ˨（1）：ܫԝ分ඇ௑， 公分ඇ 2 ໤˲“-1”ᮊὙ（2）ː᣸ᦐᬔ̿ -2 Ց，不等

号方Ք෥有ஈԫ. ൤ᆸ的解ข௧：ԝ分ඇ， ४ x + 5 -2 < 3x + 2. ረᮊǌ合ࣳՏዝᮊ，४ -2x < -1. ː

᣸ᦐᬔ̿ -2，४ x > 1
2

. 
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���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

第 2 课௑的重ག௧一元一

次不等式的应用. 

ϢʷϢ

తܳ可ો七ઉᩙ׬. 
教师可̿ळ࠮学生回ॺᤉ

价ǌಖ价ǌ੪ઉǌѾ๧ǌѾ๧

率等ឈឦ的ե义，४出Х中的

˟要不等关系：

੪ઉՑ的ᩙ׬价-ᤉ价
ᤉ价

≥5%. 

解х᫈题的᣿程中，教师应ښ

关ฌ学生的ᝣᅼඵ平，发ဘ̵

的᫈题，̀解学生௧աښߛ̓

用不等式解х᫈题的ܬፃЦࣃ

ਓគ. 

Γ 3

本Γ௧不等式थ模的ፙ

፞. 教学௑，教师一方᭧要关ฌ

学生分ౢ᫈题中不等关系，ᤉ

Ꮻथቡ不等式的᣿程ὙԳ一方

᭧ᤇ要ፙ፞关ฌ解一元一次不

等式的੿能ᝫጷ，ࠫ̆学生解

一元一次不等式᣿程中的௜ᩲ

ག，要与学生СՏ分ౢ出ᩲԔ

־ଢ出解х的ࠫኖ. ൥ܱ，ᤰ᣿本Γ，要ᝨ学生ʹ͘实ᬅ᫈题ࠫ不等式解集的ॖڡ有᧫ࠫ性ࣳ，ڂ

（ಪ据᫈题的实ᬅਓ义，本Γ应ԩ൤ட数解）. 

Γ 4

̯௧不等式的थ模᫈题，ᝨ学生分ౢ᫈题中的不等关系，ᤉᏫथቡ不等式.
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219

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᬤ۶ጷ˸

1.  ᝺ોಖ价的 x % 出׬，ಪ据题ਓ，४

500·x % - 400
400

≥10%. 

解ᤈ˔不等式，४

x≥88. 
ਫ਼̿ᒰܳ可̿੪ММઉ. 
2.  ᝺̵ᤇ可˼ x ಪ༢ᒒᐦ，ಪ据题ਓ，४

2x + 3×5≤26. 
解ᤈ˔不等式，४

x≤11
2

. 

ਫ̵਼̿తܳᤇ能˼ 5 ಪ༢ᒒᐦ. 
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ஔ࣎ஔ学用书

 y x   

x y

x y 

x y 

x y 

.  

1. 
x x    x x

 x   x    x x x . 

2.   .     .  

  .  

3.   

    .  

   

4.    .  .  

 .  .  

 

 O                           x

y
y x 

A .

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

˸ᮥ����

1.（1）x὚3Ὑ

   （2）x≥15
2
Ὑ

   （3）x὚45
8
Ὑ

   （4）x≥-
1
3

. 

2. ᝺ݝᤇ可˼ x ஃቸ，ಪ据题

ਓ，४

3 x + 2.2×2≤21. 
解ᤈ˔不等式，४

x≤83
15

 . 

ਫ਼̿ݝᤇ可能˼ 1 ஃǌ2ஃǌ

3 ஃǌ4 ஃੋ 5 ஃቸ. 
3. ᝺ᭊ要 x ՐМ年级学生参ҫ

活ү，ಪ据题ਓ，४

15（60 - x）+ 20x≥1 000. 
解ᤈ˔不等式，४

x≥20. 
ਫ਼̿ᒰ࠶ᭊ要 20 ՐМ年级学

生参ҫ活ү. 
4. ᝺Ꮵဍ印̀ x 份ࣹշ，ಪ据

题ਓ，४

200 + 0.4x≤0.5x.
解ᤈ˔不等式，४

                  x≥2 000.
ਫ਼̿Ꮵဍᒰ࠶印̀ 2 000 份.

教ߦ目ಖ

1. ᤰ᣿᜺ࠣ函数图៶ǌර方程的解和不等式的解集，̰中ʹ͘一元一次方程ǌ一元一次不等式

与一次函数的内ښᐏ系. 
2. ᤰ᣿Цʹ᫈题初൦ʹ͘一次函数的ԫӑ᜻॥与一元一次不等式解集的ᐏ系. 
3. 感ᅼ不等式ǌ方程ǌ函数的不Տͻ用与内ښᐏ系. 
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���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ϢʷϢ

ಪ据图៶可ᅼ，

（1）x = 3 ௑，y1 = y2Ὑ

（2）x὜3 ௑，y1὜y2Ὑ

（3）x὚3 ௑，y1὚y2.

ᬤ۶ጷ˸

x὚ 7
4

. 

解хᤈ一᫈题，学生௅可̿用

解方程的方ข，˷可̿用解不

等式的方ข，ᤇ可̿用函数图

៶的方ข. 要ᴂҵ学生用不Տ的

方ข解х᫈题，Տ௑要ᝨ学生

࡙ᇨՊᒭ与͕不Տ的解ข，ࣳ

重᜽ࠫ不Տ解ข的分ౢ与ក价. 

˸ᮥ����

1. x὜4 ௑ y1὚y2.
᧚ᡔ᣿ 4 t׬ᩙ .2  ௑，生̗សֶ̗੦能ᡅѾ.
3. ႕. 
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3.   km

  km/h   km/h.  

.  

  m .    m

  m

 x  y m

 x s

.

 y m  x s  y x 

 y x.  x   x  x  x  

x x  x  x x .

 

      .  

.  

 x 

 y   y  

y . x  y x

5   一元一次不等式与一次函数���

ϢʷϢ

分ѿѵ出׎׎ǌषषᠿᡫ

௑ਫ਼ᡫ的ᡰሏ y1（m ），y2（m ）

与׎׎ᡫ的௑ᫎ x（ s ）˨ᫎ的

关系式：y1 = 4x，y2 = 9 + 3x，
ႇ出图៶（႕），᜺ࠣ可४：

ᡫ௑，9 sݽ开׎׎（1）  Ғ
षषᡫ׎׎ښҒ. 

（2）9 s  Ց׎׎ᡫښषषҒ. 

ᝬʷᝬ

ࠫ̆᫈题，要ᝨ学生ࣹฅ

发᛫ᒭࣂ的᜹解，学生的Ϣข

可能௧ܳመܳನ的，Զ要合理

学࠮应́̿ᴂҵ. 教学௑可ळࡃ

生ᝧ᝷：׎λឺᡫښҒ，关᪄

௧要ᅼ᥋׎׎͵௑ᤝ上षष. 学
生可能直ଌ解不等式（应ेᝨ

Х解᧖Х中的᥋理）. 
函数ǌ方程ǌ不等式ᦐ௧

҉ႇဘ实ˇႍ中᧚与᧚˨ᫎԫ

ӑ᜻॥的重要模型. 本ᓬ的ᄬ的

௧ᤰ᣿ЦʹΓߕຖᤩ三Ꮸ˨ᫎ

的内ښᐏ系，ࣟҰ学生̰டʹ

上ᝣគ不等式，感受函数ǌ方

程ǌ不等式的ͻ用. 教学中不要ҫܸᬲए. 

Γ

要ፙ፞关ฌ学生的ኀ号᛫ᇨ，̿ԣ分ౢ᫈题ǌ解х᫈题等能ҧ的۲Щ，ᤇ要关ฌ学生解ข的ܳ

ನ性. 
Գܱ，“a ᒰ b”᛫ᇨ一˔数ϙᔵڊ，ᒰ̆ᤈ˔ᔵڊ௧աӊե a，b，要ಪ据实ᬅৱц౏ᆸ定. 

，本Γ中，参ҫ஻຤的̡数˞ 10 ̡ੋ 25 ̡௑，᫈题̯有ਓ义，Ꮻ˅ોི̡̓的ெ࣢ឦᝓ习ਅښ

“̡数ͥᝠ˞ 10 ᒰ 25 ̡”ᤰ࣢˷ਓ֊ᅌӊե 10 ̡和 25 ̡. 
教学௑学生可能ࠫ͘ᤈዝ᫈题有不Տ理解，൥௑教师可ळ࠮学生ᤉ行适े的ᝧ᝷，ͮ不必᣿分

ጘᎍ. ेཀྵ，˞̀ᥘВ̗生不必要的᳤ད，ښᤉ行有关฾ត௑，可ͻ出明ᆸ᜻定，ݠ“̡数ͥᝠ˞

10 ᒰ 25 ̡（ե 10 ̡和 25̡）”. 
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.  .  

.  

y . x  y x . 

 y y  x x  x .

 x x x

 x x x .  

     x  

  x    x 

.  

1. .       

  .  

2. 

   . 

  . 

3. .    

  min  .    min  .  .  

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ࠫ̆一元一次不等式与一

次函数的关系，教学中要ᅌᅋ

̆学生ࠫ关系的理解，ࡊ可能

ᤰ᣿图៶ǌ᛫᣺式和஡字等ܳ

መ方式ᝨ学生ᤪ൦ᝣគ҂二Ꮸ

的内ښᐏ系 .  教学中ѭॼᝮॺ

ፇ᝷，Ꮻ௧要̰டʹ上ંଧ᫈

题，ຖᤩ௿᥆ᐏ系的思ਇ. 

ᬤ۶ጷ˸

᝺ស公司参᜺Ꮸ中有ܣݙ x 
̡，ᤥહ᠔˼ܣݙ五ઉᇾ௑ਫ਼

ᭊᠠ用˞ y1 元，ᤥહ᠔˼团ʹ

ᇾ௑ਫ਼ᭊᠠ用˞ y2 元，ѷ （ᤈ

᧗一张ᇾ的Ԕ价᝺˞ 1 元，˷

可̿᝺˞ a 元）

y1 = 0.5 x + 40 - x，
          y2 = 40×0.8. 
不ᡜ 16 ̡௑，᠔˼团᫳ܣݙे

ᇾ合ካὙेݞ্ܣݙ௧ 16 ̡
௑，ːመ方ವਫ਼ᭊᠠ用ᄱՏὙ

ܣݙ˼௑，᠔̡ 16 ̆ܳܣݙे

五ઉᇾ合ካ. 

˸ᮥ����

1. े制ͻె料ᡔ᣿ 300 份௑，ᤥહႁ公司උᣗ合ካὙ े制ͻె料300 ̆࠶ 份௑，ᤥહ˳公司උᣗ

合ካὙे制ͻె料˞ 300 份௑，ː公司ஆᠠᄱՏ，ᤥ哪ࠒ公司ᒭࣂ可ᦠৱ考ᘽ. 
ଢᇨ：᝺制ͻ x 份ె料௑，ႁ公司ஆᠠ y1 元，˳公司ஆᠠ y2 元，ѷ

y1 = 20 x + 3 000，
        y2 = 30 x. 

 .ក价学生ͻˊ௑，要关ฌ学生ፇ合实ᬅ᫈题༧活思考的能ҧښ
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2.（1） ᠔˼ႃᑨᡔ᣿ 5 Լ௑， ႁڤ׸更͖ৼὙ

   （2） ᠔˼ႃᑨ5 ̆࠶ Լ௑， ˳ڤ׸更͖ৼὙ

   （3） ᠔˼ 5 Լႃᑨ௑，ːڤ׸ࠒஆᠠᄱՏ. 
3. ेᤰភ௑᫂ᡔ᣿ 100 分᧿௑，ᤥ用ႁመˊ务合ካὙेᤰភ௑᫂不ᡜ 100 分᧿௑，ᤥ用˳

መˊ务合ካ.

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

用˳

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

˳

山
东

教
育

出
版

社



 

226

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

  .   

    

  .  

 x 

     x          

     x .        

 x    .     

      
x

x .                    *

system of linear inequalities with one unknown . 

*
. 

.  . 

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

教ߦ目ಖ

1. ፃԋᤰ᣿Цʹ᫈题ચ៶

出不等式组的᣿程. 
2. 理解一元一次不等式组

ԣХ解的ਓ义，初൦感ᅼѾ用

一元一次不等式解集的数ᣉ᛫

ᇨර不等式组的解和解集的方

ข. 

本ᓬ˟要ᆑቃ一元一次不

等式组的概ঐԣ一元一次不等

式组的解ข. 本ᓬС分 3 课௑. 
第 1 课௑，教科书ᯫЏᤰ

᣿“ԩఌ用཰”的ৱܒ，ᝨ学

生感受҂不等式组必ᮌՏ௑໘

ᡜː˔ੋܳ˔不等式的要ර，

̿ࣟҰ学生ᮗ͘不等式组的ե

义. ࠫ̆不等式组的解与解集，

一方᭧要关ฌ与方程组解的प

Տ，Գ一方᭧要重᜽用一元一

次不等式解集的数ᣉ᛫ᇨර不

等式组的解与解集. 教科书෥有

ፌ出解不等式组的԰᝼，˟要

௧ᅌᅋ̆ࠫ解不等式组的实质

理解，不ܙҫ学生的ᝮॺ᠇ઞ. 

ό1ύ学生ښᆑቃᤈ一Цʹ᫈题௑，ᒭཀྵ感ᅼ҂要解х的᫈题Տ௑໘ᡜː˔ጞౌ౎件，Ꮻᤈː˔

ጞౌ౎件ᦐ௧不等式. ᤈನळК不等式组උᣗᒭཀྵ. 
ᆑቃ不等式组一定要ጋࠛᐏ系不等式，要ᝨ学生理解组ੇ一元一次不等式组的ඈ一˔一元一次

不等式的ͯڡᦐ要ᄱՏ. 

ਇʷਇ

学生可̿ᤰ᣿ѵ᛫ǌႇ数ᣉ图等方ข，࠭ර不等式组的解集. 要ᝨ学生ښЍ分̔ื的基ᆩ上ʹ

࠭͘੽组ੇ不等式组的Պ˔不等式的公С解的方ข. 
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Γ 1

要ᝨ学生ᝣគ҂юᆸǌྀ

ጷڡ解不等式௧解不等式组的

基ᆩ，Ꮻᤂ用数ᣉᆸ定不等式

组的解集（੽公Сᦊ分）௧关

᪄. ᝨ学生г次ʹ͘数形ፇ合思

ਇ的᱋ҧ. 

ᬤ۶ጷ˸

1.（1）
1
2
὚ x὚ 3Ὑ

   （2）1὚ x὚ 7
3

. 

2. 20὚x὚22

˸ᮥ����

1.（1）
2
3
὚ x὚6Ὑ

   （2）
5
2
὚ x὚4Ὑ

6   一元一次不等式组���
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���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

   （3）2὚x὚3Ὑ

   （4）0὚x≤-1Ὑ

   （5）-  5
3
≤x≤0Ὑ

   （6）-4὚x὚1. 
2. 不等式组的解ᦐ௧组ੇស不

等式组的ඈ一˔不等式的

解ὙͮԦ᣿౏，ඈ一˔不等

式的解不一定௧Х组ੇ的不

等式组的解. 
3. -2὚ a὚2. 
4. 36 h  ҂ 44 h . 

ଢᇨ：᝺要用  x  h  ੦能装

߹，ಪ据题ਓ，४

1  800≤50x≤2  200  ੋᏨ 

50x≥1 800，
50x≤2 200.

第 2 课௑，教科书ᯫЏᤰ᣿“Ϣ一Ϣ”ಝᄬ，ᝨ学生̿ᒭ˟ଊቃ与合ͻ̔ื的方式ᤉ一൦感受

不等式组的解的ਓ义，ཀྵՑ̿ЦʹΓ题̮ፁ一元一次不等式组的解ข. ښ教学中，要ྲѿฌਓ൤ᆸ

ර४不等式解集的重要性，̿ԣ用数ᣉᆸ定不等式组解集的᣿程与ྀጷ程ए，要有Ѝ分的௑ᫎᝨ学

生理解ǌ᛫ᤘǌ̔ื用数ᣉᆸ定一元一次不等式组解集的᣿程与ፇ౧. 
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ϢʷϢ

第三᣸，ਫ਼̿̆࠵ࣀ˨三角形任ਓː᣸˨和ܸ̆第三᣸，任ਓː᣸˞ڂ

3 + x὜7，

x - 3὚7.
 

解ᤈ˔不等式组，४ 4὚x὚10. 
ਫ਼̿，Գ一౎᣸᫂໘ᡜ：4὚x὚10. 
学生ѵ出的不等式组中，不等式可能更ܳ一̏，Х中有̏有解，有̏௄解. ڂ൥教学௑

要组ጻ学生ࠫਫ਼ѵ不等式ᤉ行分ౢǌ೛理，发࡙学生的ӑॆ能ҧ. 
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 x a b

6   一元一次不等式组���

4. -6. 

ଢᇨ：ႀ
2 x - a὚1，

x - 2b὜3
४

x὚a + 1
2

，

x὜3 + 2b.
Х解集˞ -1὚x὚1，ਫ਼̿ڂ 

a + 1
2

 = 1，

3 + 2b὜= -1.
解४ a = 1，b = -2. 

2.（1）x὚2Ὑ

   （2）x὜3.

˸ᮥ����

1. （1）x὚-10Ὑ

    （2）x὜3Ὑ

    （3）x὚-10Ὑ

    （4）x≥ 3
4

. 

2. a ὚-2. 
3. ᤈನ的不等式组ॢܳ，ݠ

2x + 1≥1，

-3x + 24≥0，
Х解集˞ 

0≤x≤8. 
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ϢʷϢ

本不等式组௧௄解的ৱ

ц，ᝨ学生明ᄇ，有的不等式

组௄解.

Γ 4

本题ᤌ用̀不等式，实ᬅ

上߲等Տ̆一˔不等式组，ட

数解௧解集中的一ᦊ分.
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25
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    解४ 9὚ x὚11.
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᣸˞ 10 c m .

5. 不等式组ӑ˞
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���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

ᮏˁনᏦڀ

᝺Ꮆ“ 回顾与思考”的˟

要ᄬ的௧：（1）ᤰ᣿一系ѵ的

᫈题ळ࠮学生঴ፇ೛理本ቦᅼ

គ，ંଧ和分ౢ重ᬲག，Ψᤉ

学生ࠫ本ቦᅼគ内ࠔ有更全᭧

的理解，Տ௑系ፒӑ回顾本ቦ

ᅼគ发生ǌ发࡙的᣿程，ʹ͘

数学的基本思ਇ与方ข. （2）

ᤰ᣿回顾与思考，ଢᰴ学生঴

ፇǌ概઺和Ԧ思的能ҧ，ሥግ

学习不等式的ፃᰎ. 
ᤰ᣿Ғ᭧的学习，学生ࣃ

ፃሥግ̀与本ቦ内ࠔዝͫ的回

顾与思考的ፃᰎ，ݠ一元一次

方程ǌ一次函数等内ࠔ的回顾

与思考. ڂ൥，教学௑应ᯫЏᴂ

ҵ学生࿘ቡ೛理本ቦ内ࠔ，形

ੇ一˔ᣗ˞߹ட的ᅼគʹ系. 教
师可̿ଢҒ࣋Ꮆͻˊ，ݠᝨ学

生̿࠵组˞ӭͯ回顾本ቦՊᓬ

的学习内ࠔԣ思ਇ方ข，思考

ᤈ̏内ࠔ˨ᫎ的ᐏ系，用适े

的方式೛理本ቦ的ᅼគᎪፏ，

ࣳ要ර̵̓ૉ出本ቦ的学习重

གǌᬲགੋ௜ᩲག，̿ԣ重要

的思ਇ方ข. 不̩ݠ൥，教师ᤇ可̿ښ൥基ᆩ上，要ර学生ᦡᎶᄱ应的Γ题̿ڍࢾᤈ̏内ࠔ，ࣳࠫ

ᒭࣂᦡᎶ的ඈ᥋题ᄬ，ፌ出分ౢ和解ን. 
课۶教学௑，教师可ᤥહ有̽᛫性的学生ͻֶ，要ර࠵组̽᛫ᤉ行࡙ᇨ，全ိ师生СՏកᝬ. 

កᝬ௑应关ฌ：（1）ቦᅼគፇ౞图᝺ᝠ的ࡏ次௧աຍఁ，内ࠔ௧ա߹ட，௧աቊ出̀核ॷᅼគ. 
（2）学习重གǌᬲགԣ௜ᩲགǌ思ਇ方ข的ંଧ௧աюᆸ，题ᄬᤥԩ௧աЧ型ǌ解ን௧ա᜻ᔵእ

ฝ等. 要ྲѿ关ฌ学生解一元一次不等式（组）௑出ᩲ的ಪູ，᧫ࠫ学生的ᩲឨ，一方᭧̰解不等

式的基本Ԕ理出发ҫ̿ळ࠮，Գ一方᭧要ጋጋΚ᭥数ᣉᤈ一直᜺ࢺЦࣟҰ学生ᝣគᒭࣂ的ᩲឨ，ю

ᆸ᛫᣺一元一次不等式（组） 的解. （3）ښ复习一元一次不等式的应用௑，要ྲѿ关ฌ学生௧ա

有与一次函数ੋ一元一次方程ᤉ行ᐏ系的ਓគ，ฌਓळ࠮学生ં函数ǌ方程ǌ不等式ᐏ系˞一˔ட

ʹҫ̿ᝣគ，ʹ͘ᅼគ˨ᫎ的内ښᐏ系. 

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社ቦ

山
东

教
育

出
版

社ቦ

ʹ

山
东

教
育

出
版

社ʹ͘

山
东

教
育

出
版

社͘

ข

山
东

教
育

出
版

社
ข.

山
东

教
育

出
版

社
. （

山
东

教
育

出
版

社
（2

山
东

教
育

出
版

社
2）

山
东

教
育

出
版

社
）

ଢ

山
东

教
育

出
版

社
ଢᰴ

山
东

教
育

出
版

社
ᰴ学

山
东

教
育

出
版

社
学生

山
东

教
育

出
版

社
生঴

山
东

教
育

出
版

社
঴

思

山
东

教
育

出
版

社

思的

山
东

教
育

出
版

社

的能

山
东

教
育

出
版

社

能ҧ

山
东

教
育

出
版

社

ҧ，

山
东

教
育

出
版

社

，ሥ

山
东

教
育

出
版

社

ሥ

学习不等式的ፃᰎ

山
东

教
育

出
版

社

学习不等式的ፃᰎ. 

山
东

教
育

出
版

社

. 
᣿

山
东

教
育

出
版

社

᣿Ғ

山
东

教
育

出
版

社

Ғ᭧

山
东

教
育

出
版

社

᭧的

山
东

教
育

出
版

社

的学

山
东

教
育

出
版

社

学习

山
东

教
育

出
版

社

习

ግ

山
东

教
育

出
版

社

ግ̀

山
东

教
育

出
版

社

̀与

山
东

教
育

出
版

社

与本

山
东

教
育

出
版

社

本ቦ

山
东

教
育

出
版

社

ቦ内

山
东

教
育

出
版

社

内

顾

山
东

教
育

出
版

社

顾与

山
东

教
育

出
版

社

与思

山
东

教
育

出
版

社

思考

山
东

教
育

出
版

社

考的

山
东

教
育

出
版

社

的ፃ

山
东

教
育

出
版

社

ፃ

方 山
东

教
育

出
版

社

方程山
东

教
育

出
版

社

程ǌ山
东

教
育

出
版

社

ǌ一山
东

教
育

出
版

社

一次山
东

教
育

出
版

社

次

思山
东

教
育

出
版

社

思考山
东

教
育

出
版

社

考

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

.  
.  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社.  

   

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

   

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

    

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

    

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

a

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

a

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

b 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

b 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

  __________ 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

  __________ 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

  

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x 

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

x 

4.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

4.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᝨ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᝨ学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

学

ቦ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ቦՊ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Պᓬ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᓬ

方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方ข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ข，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，思

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

思考

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

考

ᐏ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᐏ系

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

系，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，用

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

用适

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

适े

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

े

本

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

本ቦ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ቦ的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ᅼ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᅼគ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

គᎪ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ꭺ

̓

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̓ૉ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ૉ出

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

出本

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

本ቦ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ቦ的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的

ᬲ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᬲག

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

གੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ੋ௜

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௜ᩲ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᩲག

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ག

思

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

思ਇ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ਇ方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方ข

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ข.

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

. 不

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不

ᒭࣂᦡᎶ的ඈ᥋题ᄬ，ፌ出分ౢ和解ን

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᒭࣂᦡᎶ的ඈ᥋题ᄬ，ፌ出分ౢ和解ን

课

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

课۶

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

۶

ក

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

កᝬ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᝬ 山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
.

山
东

教
育

出
版

社
.

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社
x

山
东

教
育

出
版

社
x

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

山
东

教
育

出
版

社

x 

山
东

教
育

出
版

社

x 

山
东

教
育

出
版

社

ᦡ

山
东

教
育

出
版

社

ᦡᎶ

山
东

教
育

出
版

社

Ꮆᄱ

山
东

教
育

出
版

社

ᄱ应

山
东

教
育

出
版

社

应的

山
东

教
育

出
版

社

的Γ

山
东

教
育

出
版

社

Γ

，

山
东

教
育

出
版

社

，要

山
东

教
育

出
版

社

要ර

山
东

教
育

出
版

社

ර࠵

山
东

教
育

出
版

社

组࠵

山
东

教
育

出
版

社

组̽

山
东

教
育

出
版

社

̽

ա 山
东

教
育

出
版

社

աຍ山
东

教
育

出
版

社

ຍఁ山
东

教
育

出
版

社

ఁ，山
东

教
育

出
版

社

，内山
东

教
育

出
版

社

内

ю
山

东
教

育
出

版
社

юᆸ
山

东
教

育
出

版
社

ᆸ



235

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

下᭧௧一˔可Ι参考的本ቦᅼគፇ౞图. 

下᭧的Ч型Γ题Ι参考. 
Γ� 一˔不等式的解集ݠ图ਫ਼ᇨ，ѷᤈ˔不等式的൤ட数解௧ ____________ . 

ᝍὉ不等式的解集˞ x < 3，஌Х൤ட数解˞ x = 1，2. 

Γ� 解不等式：1 - 7x - 1
8

὜ 3x - 2
4

，ࣳࠫඈ一൦ԫ形ҫ̿ឭ明. 

ᝍὉ8 -（7x - 1）὜2（3x - 2）（ː᣸Տ˲ 8，不等号方Ք不ԫ），

        8 - 7x + 1὜6x - 4（ԝ઺号），

        -7x + 9὜6x - 4（合ࣳՏዝᮊ），

        -7x - 6x ὜-4 - 9（ረᮊ），

        -13x὜-13（合ࣳՏዝᮊ），

        x὚1（ː᣸Տᬔ̿ -13，不等号ஈԫ方Ք）. 
Γ� ౽ֶ׸Ԕ价 50 元，ݠ౧ᬌ价 x% Ց̯不Ͱ̆ 40 元，ᥧ˦ x 的ԩϙᔵڊ˞_____. 
ᝍὉಪ据题ਓ，४ 50（1 - x%）≥40. 解४ x≤20. 
ԡڂ˞ x὜0，ਫ਼̿ 0὚x≤20. 
Γ� ࣃᅼ三角形三᣸᫂分ѿ˞ 3，1 - 2a，8，តර a 的ԩϙᔵڊ. 
ᝍὉಪ据题ਓ，४ 8 - 3὚1- 2a὚8 + 3. 
解४ -5὚a ὚-2. 
Γ� ݠ౧ 2m，m，1 - m ᤈ三˔实数ښ数ᣉ上ਫ਼ࠫ应的ག̰ࢻ҂ԿΚ次ଆѵ，ᥧ˦ m
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的ԩϙᔵڊ௧（ ） . 
ᝍὉಪ据题ਓ，४ 2m὚m὚ 1 - m. 
解४ m὚ 0，

m὚
1
2

. 

ਫ਼̿ m 的ԩϙᔵڊ௧ m὚0.

ᮥ˸ܭ

1.（1）x + 1὚0Ὑ （2）x2≥0Ὑ  （3）2 x - 3὚ 0Ὑ  （4）10≤5a - 3≤20.
2. a὜0，a὚0. 
3.（1）x ὚-2Ὑ （2）x ὜-1  （3）x ὚-12Ὑ  （4）x≥4Ὑ

   （5）x≤- 2Ὑ （6）x὜6Ὑ  （7）x ὚- 2Ὑ  （8）x ὜- 7
16

. 

    数ᣉ᛫ᇨ႕.  

4.（1）-3὚x ὚ 5
2
Ὑ （2）2὚ x὚15  （3）x ὚-1Ὑ  （4）௄解. 
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6.  y x . 

 x y    x y

 x y 

7.  x x . 

8. 

 a   a             

 a     a            

 a  b  a  b            

 a  b  a m  b m           

 a  b a b            

  a  a.           

9. a b 

b                                                a
  

11.   

.  

. 

 x 

12.  

. 

 

a _____ b     a _____ b 

a b _____    a b _____ 

a b _____ a b    ab _____ a. 

10. 
x  x 

x m
 x  m   . 

A m   B m     C m   D m 

复习题���

6.（1）x ὜- 5
3
Ὑ

   （2）x = - 5
3
Ὑ

   （3）x ὚- 5
3

. 

7. x = 1，2，3，�，12. 
8.（1）ĥὙ （2）ĥὙ

   （3）ĥὙ （4）ĥὙ

   （5）×Ὑ （6）×.
9.（1）὜Ὑ （2）὚Ὑ

   （3）὚Ὑ （4）὜Ὑ

   （5）὚Ὑ （6）὚. 
10. B . 

11.  ेԶ有 4 Ր学生௑，ႁǌ˳ːࠒ஻行社ஆᠠ一ನ，ᤥહ哪一ࠒᦐ可̿Ὑेܳ̆ 4 Ր学生௑，ᤥ

હႁ஻行社Ὑे4 ̆࠶ Ր学生௑，ᤥહ˳஻行社. 
ଢᇨ：᝺ႁ஻行社ஆᠠ y1 元，˳஻行社ஆᠠ y2 元，ಪ据题ਓ，४

y1 = 500 × 2 +（500 × 70
100

）x，ԁ

y1 = 350 x + 1 000Ὑ

y2 =（500 × 80
100

）·（x + 2），ԁ

y2 = 400x + 800. 
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13.  x  x a x   a . 

14.  A B   A B 

      .   B  A   

 A 

15.

     _______ 

     _______ 

    _______ 

    _______ . 

 a b 

. 

.

���第十一章 一元一次不等式与一元一次不等式组

12.（1）᝺ᡔ市᠔ᤉᤈ੻ඵ౧

的঴᧚˞ p k g ，ඈ千Бᤉ

价˞ q 元，ѷతጼᩙᮩ׬

˞

p（1 - 5 %）·q（1 + 5%）

= pqό1 -（5%）2ύ（元）. 
 pqό1 -（5%）2ύ὚ ˞ڂ
pq，ਫ਼̿ᡔ市̇本. 

    （2）᝺ඵ౧的׬价应ଢᰴ

x%，ಪ据题ਓ，४

p（1 - 5%）·q（1 + x %）

≥pq（1 + 20%）. 
解४ x≥26.4. 
ฌਓ：第（2）题ښԩᤃͫ

数௑应᧔用ஆࡋข，ԁಪ

据ድᆸए的要ර，ԝ଀ܳ

͸ᦊ分的数字Ց，ښδ႑

ᦊ分的తՑ一ͯ数上ҫ 1. 

13. a ὚-7. 

ଢᇨ：解方程 3x + a = x - 7，४ x = -a - 7
2

. 

ಪ据题ਓ，४ -a - 7
2

὜ 0. 

14. ेરᐐ A  .࠶资తࢺ௑，可Ύඈ月ਫ̷਼̡ 50 ̡ࢺመࢺ 
ଢᇨ：᝺રᐐ A x ̡，ѷરᐐ B ̡ࢺመࢺ   .ಪ据题ਓ，४150 - x≥2x，̡（x - 150）̡ࢺመࢺ 

15.（1）὜，=，὜，=Ὑ

     （2）任ਓː˔数的平方和ܸ̆ੋ等̆ᤈː˔数˲ሥ的 2 φ，ԁ a2 + b2≥2abὙ
 .2≥0，ԁ a2 + b2 - 2ab≥0，ਫ਼̿ a2 + b2≥2ab（a - b）˞ڂ（3）     
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ᬄै ЧیವΓកౢ

ʷЋʷ൓ˀ኎रˁʷ൓Ѧ஝὆ኄ � ិ௑὇

᝺ᝠ὘Ӓ̛࣊ኄ̋ӡ̋˗学 सʷഺ

         កౢ὘ᯫᦐ师ᔵܸ学 ဍ၌᭕

ʷǌ教ߦ目ಖ

1. 理解一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数的关系，ଂଧ用函数的᜺གᄺ方程

与不等式的方ข. 
2. 能用ႇ函数图៶的方ข解᧖一元一次方程的解与一元一次不等式解集. 
数学活ү中，初൦थቡ函数与方程的ᐏ系，Ϣ҂“үॷ”Ὑ能ࠫਫ਼发ဘ的数学ፇښ .3

᝷ͻ出合理解᧖，Ϣ҂“үᑨ”ὙѾ用函数᜺ག൤ᆸ解᧖̽数᫈题的ї͵ᑀఀ，Ϣ҂“ү

੤”Ὑ感ᅼ数形ፇ合的思ਇ，发࡙ચ៶思፥，Ϣ҂“үৱ”. 
4. ̰不Տ角ए࠭ර解х᫈题的方ข，࠽តក价不Տ方ข˨ᫎ的ࣀप. 
重与理解̵̡的᜹解，能̰̔ื中࠴，的᜺གࣂ࿘ቡ思考的基ᆩ上，஘̆发᛫ᒭښ .5

ᖍᄞ. 

̄ǌ教ߦ᧘ག֗ᬲག

教学重ག：一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数˨ᫎ的内ښᐏ系. 
教学ᬲག：用函数᜺གᄺ一元一次方程与一元一次不等式. 

ʼǌ教ߦ᣿ሮ

1. ଊጊழᅼ

活ү内ࠔ：ଊቃ一次函数与一元一次方程ǌ一元一次不

等式˨ᫎ的关系. 
活ү᣿程：教师ଢ出᫈题，学生思考ͻን. 
᫈题：ႀ y = 2x - 5 ਇ҂̤̀˦Ὕ

图៶与 x ᣉ̔ག（ 5
2
，0）的ਓ义௧̤˦Ὕ

͵௑ 2x - 5 = 0Ὕ͵௑ 2x - 5 > 0Ὕ͵௑ 2x - 5 < 0Ὕ
教师೛理学生ንವ，ࣳፇ合ᤈ一ЦʹΓߕຖᤩ一次函数

与一元一次方程ǌ一元一次不等式的关系. 
活үᄬ的：̰学生ྀ৙的᫈题К੤，༏活学生ࣃ有ᅼគ，थቡ不等式ǌ方程与函数˨

ᫎ的ᐏ系. 

4
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活ү内ࠔ：ᤉ一൦ፇ合 y = -2x - 5 ଊቃ一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数的

关系. 
活ү᣿程：教师ଢ出᫈题，学生思考̔ื. 
᫈题：ݠ౧ y = -2 x - 5，ᥧ˦े x ԩ͵ϙ௑，y὚0Ὕे x ԩ͵ϙ௑，y > 0ὝͿ௧টನ

ර解的Ὕ与Տͧ̔ื. 
学生࿘ቡ࠽ត解х᫈题，ፙᏫᝧ᝷̔ื. 
活үᄬ的：ፃԋ̰一次函数҂一元一次不等式的ԫӑ᣿程. 
活ү内ࠔ：ଢ出新的᫈题. 
活ү᣿程：ࠫ̆ y = -2x - 5，͵௑ y = 1ὝͿ可̿用ܳመ方ข解᧖ᤈ˔᫈题ՙὝ͵௑ y 

>1Ὕ͵௑ y < 1Ὕ与Տͧ̔ื. 
活үᄬ的：ᝨ学生感受҂一次函数与一元一次方程˨ᫎښ“数”与“形”ː˔方᭧的

关系，ᤉ一൦ᝣគ一次函数与一元一次方程˨ᫎ的关系. ᤂ用̰ྲ൴҂一ᓊ的思ਇ方ข，۲

Щ学生ଊቃ᫈题的能ҧ. 

2. ˡ一Ԧ三

活ү内ࠔ：ឰ学生̿࠵组˞ӭͯ，ᒭࣂଢ出一组᫈题，ᒭࣂᤉ行解ን. 
活ү᣿程：̿࠵组˞ӭͯ，ː˔学生合ͻ᝺Ꮆ一次方程ੋ一次不等式，ࣳଢ出᫈题，

Х̵学生੽҂ࠫ应的一次函数，ႇ出图៶解х᫈题. 
学生࿘ቡ思考Ց，̿࠵组˞ӭͯ̔ืଊጊ，集ʹ解х᫈题. 学生ˡ出Цʹ的一元一次方

程的Γߕ，师生СՏଊቃ߲̓௧ա可̰̿函数的᜺གҫ̿ᆑቃ. 教师可᧔用ї͵ႇ౜ႇ函数

图៶ᤉ行ᰎ证. 
学生ښᝧ᝷中᛫ဘ४ӡ分活ᡤ，᝺ᝠ的方程ੋ不等式ᦐॢ有̽᛫性，有不࠶可̿用ܳ

መ方式ҫ̿理解. ݠ解不等式 2x - 4≥0，௅可̿ႇ出一次函数 y = 2x - 4 的图៶，˷可̿ώ

Ұ一次函数 y = 2x 与直线 y = 4 的̔ག౏ᆑቃ. ॆጪᤈ̏解ข，分ѿ̰“数”与“形”ː方

᭧४出ᄱՏ的ፇ౧. 
活үᄬ的：̿ӧ开ஊ性任务的形式ᝨ不Տࡏ次的学生ᦐ可̿ᖍ४ࠫ数学思ਇ的理解，

ᤉ学生的̔ื能ҧ和өͻ能ҧ，ࠫ༏发学生的学习ሥౝ性有௭ᗃ஍ܙ组合ͻ的᣿程可̿࠵

౧. 

3. ॆጪழᅼ

活ү内ࠔ：ॆጪ一次函数 y = kx + b 与一元一次方程 kx + b = 0（k，b ˞࣢数，k ķ 
0）ԣ一元一次不等式 k + b὜0（k，b ˞࣢数，k ķ 0）˨ᫎ的关系. 

活ү᣿程：ښҒ᭧ї˔ဗᓬ的基ᆩ上，࠲ї˔᫈题ଊቃ४҂的ፇ᝷଎ࣹ˞一ᓊ性ፇ᝷. 

解方程 kx + b = 0（不ݱ᝺ k ˞൤

数），˷ࡃ௧රे x ˞͵ϙ௑函

数 y = kx + b 的ϙ˞ 0

ᆸ定直线 y = kx + b 与 x ᣉ̔ག的

ഷگಖ x0，ᤈ௑不等式 kx + b὜0 
的解集˞x὜x0
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ஔ࣎ஔ学用书

活үᄬ的：ଫᇨ函数ਫ਼Ц有的一ᓊ性，ʹ͘函数ࠫ方程和不等式的ፒᮗͻ用. 

4. ऄ用ڍࢾ

活ү内ࠔ：

1. 用图៶解х᫈题

Ќषλᠿᡫ，׎׎Џᝨषषᡫ 9 m ，ཀྵՑᒭࣂ੦开ݽᡫ. ࣃᅼषषඈሚᡫ 3 m ඈ׎׎，

ሚᡫ 4 m . ឰಪ据ࣃᅼ౎件ѵ出函数关系式，ႇ出函数图៶，᜺ࠣ图៶回ን下ѵ᫈题：

（1）͵௑׎׎ᤝ上षषὝ

（2）͵௑षषᡫ׎׎ښҒ᭧Ὕ

（3）͵௑׎׎ᡫښषषҒ᭧Ὕ

（4）ឺЏᡫ᣿ 20 m ὝឺЏᡫ᣿ 100 m Ὕ

（5）Ϳᤇ能ଢ出Х̵᫈题ՙὝ与Տͧ̔ื. 
活ү᣿程：նဘ᫈题，教师ଢ᫈，౜໦用一元一次方程解х的解题᣿程. թ发学生用

函数方ข౏解хᤈ˔᫈题，学生ښ学ವ上ͻን. 
活үᄬ的：ښ᫈题解х᣿程中，教师要ᡑ҂ळ࠮ͻ用，适௑ૉ出学生ଊቃ᣿程中ښߛ

的᫈题，ࠫܳನ的解ข要Ѝ分ᴂҵ，ࣳळ࠮学生用图៶分ౢ᫈题. 学生ࠫ第（5）题可̿ଢ

出ॢ˘ࠝ的ਇข，课۶上要ᤰ᣿师生̔ืǌ生生̔ืҫງࠫՊመ方ข的理解. 
2. ጷ习：ࣃᅼ不等式 ax + b < 0 的解集௧ x < -2，下ѵ哪˔图៶有可能௧直线 y = ax + 

bὝ

（1） （2） （3） （4）

-2
-2

y

x
O

-2

y

x
O -2

y

x
O -2

y

x
O

ፇ࠵ .5

ᤰ᣿ᤈᓬ课的学习，Ϳࠫ一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数的关系有̤̀˦

新的̀解Ὕ

ˊᎶ作࣋ .6

႕. 

ǌವΓកౢپ

本课௧一元一次不等式与一次函数关系的第 1 课௑，教科书中安ଆ̀᫈题ৱܒǌਇ一

ਇ和Ϣ一Ϣ，张Ꮵ师࠲త开ݽ学生ଊቃ一元一次方程ǌ一元一次不等式与一次函数的关系
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᦊ分Ѝ分ஊܸ，ፌ学生ᡜܵ的ቇᫎ思考和分ౢ᫈题. ੈ̓可̿ࡃ൥内ࠔͻ一̏ଊᝧ. 
1. 一元一次方程ǌ一元一次不等式与一次函数的关系ښ数与̽数ᮗ۫中̤̆ܫ˦ನ的

Ὕͯڡ

函数ǌ方程ǌ不等式ᦐ௧҉ႇဘ实ˇႍ中᧚与᧚˨ᫎ关系的重要模型，߲̓可̰̿数

与形等不Տ角ए解᧖事ྭ发࡙ԫӑ的᜻॥. ̰டʹ上ᝣគ不等式，感受函数ǌ方程ǌ不等式

的ͻ用ࠫ学生ښ数与̽数ᦊ分的学习有重要ਓ义. 
学习̀一元一次方程ǌ二元一次方程组ǌ一次函数˨Ց，本ቦԡ学习̀一元一次不ښ

等式，学生ࠫᤈ̏̿线性ᤂካ˞基ᆩ的数学模型有̀ᣗ˞߹ட的ᝣគ，̵̓有ᡜܵ的ᅼគ

ϲܬ和ᝣᅼ能ҧ౏ଊᝧᤈ̏模型˨ᫎ的关系. ൥ᦊ分内ࠔ的ܫ理，更ܳ的௧ᚸ合数与形˨ᫎ

的ᐏ系，෥有必要ښ方程ǌ不等式的数᧚ੋ形式上᝺Ꮆ᣿ܳ的ᬲए. 用图៶ขර一元一次不

等式的解集的᫈题，更ܳ的关ฌག不̆ښ解௧̤˦，重要的௧ᝨ学生ᝣគ҂一次函数图៶

与 x ᣉ̔ག的ਓ义，ʹ͘模型ᣁӑ的᣿程. थᝬ教师ښ教学中᝺Ꮆ᠛ᤃ学生生活的实Γ，̿

ΧࣟҰ学生੽҂᫈题的ቊᆡ԰，थቡ合理的数学模型，理解函数图៶̔ག的实ᬅਓ义，͖

ᤥ方ข解х᫈题. 
2. 一元一次方程ǌ一元一次不等式与一次函数的关系ࠫ̆学生౏ᝯᬲښ哪᧗Ὕ

ᤰ᣿函数图៶੽҂ࠫ应方程的解ǌࠫ应不等式的解集，ᤈࠫ学生౏ឭ不ڈܸॢښߛᬲ. 
ᤈᦊ分内ࠔతܸ的ᬲག̆ښ学生能աባښ一定的ᰴएᝣគ一元一次方程ǌ一元一次不等式

与一次函数˨ᫎ的ᐏ系，̰டʹ上ᝣគ᫈题的本质. थᝬ教师ښ教学中ᯫЏ̰理解一次函数

图៶与 x ᣉ̔ག的ਓ义К੤，不ல生ੇࠫ̆ x ᣉ上方ᦊ分ǌx ᣉ下方ᦊ分ਓ义的ᝣគ，ࢾ

ᤈᦊ分的理解˨Ցгᤉ一൦ᝧ᝷图៶与直线 y = 1 ᄱ̔的᫈题. 教师ਫ਼ˡᇨΓ可̿ᥖ॰̀ڍ

Џྲ൴ӑǌእӭӑ，г一ᓊӑǌ复ాӑ的方式，ᤪ൦ງКҫ̿ॆጪ. 
3. 本ᓬ课的教学̝གࠫ̆数与̽数ᮗ۫的ᄱ关内ࠔ有͵ώ᧝Ὕ

第二˔活ү“ˡ一Ԧ三”௧本ᓬ课᝺ᝠ的̝ག˨一. ښ全ိ一ᡑᆑቃ̀ y = 2 x - 5 与 y 
= -2 x - 5 的图៶与ᄱ应方程ǌ不等式˨ᫎ的关系Ց，教师ஊ੤ᝨ学生ᒭࣂᤉ行ଊቃ，᧔用

分组ᝧ᝷的方式，一ͯ学生出题，全组学生一ᡑͻን. 
学生᭧ࠫ出题ᤈ一任务，一定要ࠫᄱ关᫈题有ᣗ全᭧的ᝣគ，੦能δ证ਫ਼出题ᄬ的൤

ᆸ性. ᝨ学生出题ᆸ实௧ࠫ学生᭤ݞ࣢的᪐ངὙ全组学生СՏᆑᝧ不Տ解ขԣХ͖ᤥ௧ॢ有

ਓ义的. 分组˨Ց，Պ组ਫ਼出题ᄬ一定ࣳ不ᄱՏ，解х᫈题௑ਫ਼用的方ข˷不ࡊᄱՏ，教师

可̿උᣗᤥહ，࠲有̽᛫性的Ч型᫈题ښ全ိ̔ื分ౢ. 
教学中，教师可̿Κ据ৱцᤥહዝͫ的方式ᤉ行教学，ፌࠔ数与̽数ᮗ۫的ᄱ关内ښ

学生一定౎件限制下的ᒭ˟ቇᫎ，ࠫښ᫈题的Ѝ分理解基ᆩ上ᒭࣂ出题ǌᒭࣂ解х. ᤈ一᣿

程可̿有஍ڡ发࡙学生ଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题ԣ合ͻ̔ื的能ҧ，不ܿ˞一መ有ᄞ的࠽ត. 
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̰டʹ上ᝣគ不等式，感受函数ǌ方程ǌ不等式
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ࠫ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ࠫ应

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

应不

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

不等

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

等式

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

式的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的

ա

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

աባ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ባښ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一ښ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

一定

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

定的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ᰴ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᰴ
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ᤈᦊ分的理解˨Ցгᤉ一൦ᝧ᝷图៶与直线̀ڍ
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本ᓬ课的教学̝གࠫ̆数与̽数ᮗ۫的ᄱ关内ࠔ有͵ώ᧝Ὕ
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ᝨ学生出题ᆸ实௧ࠫ学生᭤ݞ࣢的᪐ངὙ全组学生СՏᆑᝧ不Տ解ขԣХ͖ᤥ௧ॢ有

分组˨Ց，Պ组ਫ਼出题ᄬ一定ࣳ不ᄱՏ，解х᫈题௑ਫ਼用的方ข˷不ࡊᄱՏ，教师
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分组˨Ց，Պ组ਫ਼出题ᄬ一定ࣳ不ᄱՏ，解х᫈题௑ਫ਼用的方ข˷不ࡊᄱՏ，教师

可̿උᣗᤥહ，࠲有̽᛫性的Ч型᫈题ښ全ိ̔ื分ౢ
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学生一定౎件限制下的ᒭ˟ቇᫎ，ࠫښ᫈题的Ѝ分理解基ᆩ上ᒭࣂ出题ǌᒭࣂ解х
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学生一定౎件限制下的ᒭ˟ቇᫎ，ࠫښ᫈题的Ѝ分理解基ᆩ上ᒭࣂ出题ǌᒭࣂ解х
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஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

፬Ռˁࠄ᡻� ၷำ˗ᄊþʷ൓വیÿ

ʷǌ教ߦ目ಖ

1. ፃԋ用数学的ᅋ光发ဘဘ实生活中的数学᫈题，࠽តଢ出᫈题，ࣳҫ̿解х的全᣿

程，ʹ͘模型思ਇ，发࡙应用ਓគ，ଢᰴ实᡻能ҧ，̀解数学的价ϙ. 
2. ፬合ᤂ用一元一次不等式与一元一次方程ǌ一次函数的ᄱ关ᅼគ解х᫈题，ʹ͘三

Ꮸ˨ᫎ的内ښᐏ系. 
3. ͘Ԧ思参与活ү的全᣿程，࠲ᆑቃ的᣿程和ፇ౧形ੇઑշ，ࣳ能ᤉ行̔ื，ᤉ一൦

ሥግ数学活үፃᰎ. 

̄ǌ᝺ᝠন᡹

҂ᄬҒ˞ൣ，学生ࣃፃ学习̀一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数，ሥግ̀

一定的ᅼគ基ᆩ和活үፃᰎ，˷发ဘ߲̀̓ज़൥˨ᫎ的ᐏ系，初൦感受҂ᤈ三˔“一次模

型”的ࣹฅ应用. 本፬合与实᡻௧̿ଊጊ一元一次不等式与一元一次方程ǌ一次函数的፬合

应用˞˟题的实᡻活ү，Х˟要价ϙʹဘښː˔方᭧：第一，可̿Ύ学生ʹ͘一元一次不

等式与一元一次方程ǌ一次函数˨ᫎ的内ښᐏ系，初൦形ੇࠫ数学ᅼគ系ፒ性的ᝣគὙ第

二，ᤰ᣿ូಊ活үΎ学生Ѝ分ᝣគ数学ᅼគښဘ实生活中的ࣹฅ应用，ूܙ学生的应用ਓ

គ，ࣳښᤈ一᣿程中发࡙学生的ચ៶能ҧ和应用能ҧ. 
考ᘽ҂学生ࣃᤉК七年级下学ర的学习，̵̓ښ˨Ғࣃፃፃԋ̀一定的፬合与实᡻活

ү，ሥግ̀不࠶፬合与实᡻活ү的ፃᰎ，ڂ൥本፬合与实᡻̿一መ新的形式նဘ. Цʹ౏

ឭ，教科书ፌ出的任务උᣗࠕฅ，෥有ፌ定的ᑀఀ，෥有Цʹ的安ଆ，Զ௧ፌ出̀一˔Ԕ

一元一次方程ǌ一元一次不等式和一次函数集中࠲的᫈题，᜻定̀一˔ܸ的方Ք：要රݽ

ᚸК一˔᫈题ৱܒ，ᒰ̆Цʹᆑቃ哪̏᫈题ǌݠ͵ᆑቃ等߹全ႀ学生ᒭ˟ᤥહ. ᤈನ᝺ᝠ，
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数据. 第 2 课௑ᤉ行̔ืកౢ. 
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ஔ࣎ஔ学用书

学模型ࣳර解Ὑᤰ᣿࠵组ලઑԣ师生的̔ื与កౢ，ळ࠮学生Ԧ思ᒭࣂ的ូಊ᣿程与ᆑቃ

ፇ౧，要ර学生ଢ出ᤉ一൦ξ൤与߹ؓ的ਓ᜹，ࣳଢ̔ᆑቃઑշ. 
ฅ的课题，௄ขᆸ定ਫ਼要ᆑቃࠕ˞实ᬅ教学᣿程中，可能͘有学生᭧ࠫᤈನ一˔ᣗښ

的ࠫ៶，ੋᏨᙊཀྵᆸ定̀᫈题ৱܒ，ͮՊ˔᧚˨ᫎ的关系ᣗ˞复ా，ڂ൥不能ોི课题的

要රଢ出解х方ವ. ᤈ௑，ᭊ要教师Κ据学生的学习ඵ平，ፌ্́े的ࣟҰ，ښ数学模型的

थቡ，方程ǌ不等式ǌ函数关系的౞ᤵ等方᭧，可̿ᝨ不Տᝣᅼඵ平ԣ能ҧࡏ次的学生ᦐ

ፃԋ“᫈题ৱܒ—थቡ模型—ර解—解᧖与应用”的ᆑቃ᣿程. ښງए上，不Տᝣᅼࡏ次的

学生可̿ᤥહ不Տ的᫈题ৱܒ，可̿不Տ程एڡᚸ合数学ᅼគ，ᝨ不Տ的学生ښ数学上४

҂不Տ的发࡙. 学生ᤰ᣿ፃԋᤈನ的数学活ү，ʹ͘数学学习不̩̩௧Ϣ习题，Ꮻ˅要学͘

用数学的᜽角᜺ࠣဘ实生活中的有关ဘ៶，ଢ出ᄱ应的数学᫈题，分ౢࣳ解х一定的ဘ实

᫈题. 必要௑，教师可̿ଢΙ一̏ᑀఀ，ଢ出ᆑቃ方Ք，ፌ出一̏Цʹ的᫈题等. 

ǌក͉थᝬپ

ᯫЏ，本፬合与实᡻活ү௉ښᝨ学生ፃԋ发ဘ᫈题ǌଢ出᫈题ǌ分ౢ᫈题和解х᫈题

的全᣿程，̵̓ूܙ发ဘ和ଢ出᫈题ǌ分ౢ和解х᫈题的能ҧ，ڂ൥学生ښᤈ一᣿程中的

᛫ဘ࿄ц应ੇ˞ក价的重ॷ. Γݠ，要关ฌ学生ݠ͵发ဘ᫈题，ݠ͵ᤥહ适合ᒭࣂ߹ੇ的᫈

题，ݠ͵ં实ᬅ᫈题ԫੇ数学᫈题，ݠ͵᝺ᝠ解х᫈题的方ವ，ݠ͵ᤥહ合ͻ͗ͧ，ݠ͵

有஍ڡնဘᆑቃੇ౧̿Χᝨѿ̡ʹ͘ᒭੇࣂ౧的价ϙ等. 
Х次，本፬合与实᡻活үᭊ要学生̰ဘ实生活ੋЦʹৱܒ中ચ៶出数学᫈题，用数学

ኀ号थቡ方程ǌ不等式ǌ函数等᛫ᇨ数学᫈题中的数᧚关系和ԫӑ᜻॥，ර出ፇ౧ࣳᝧ᝷

ፇ౧的ਓ义. ᤈ̏൤௧模型思ਇ的Цʹʹဘ. 教学௑应关ฌ学生ښᄱ关ဗᓬ中的᛫ဘ，ࣳ据

൥ក价学生ࠫ模型思ਇ的ᮗৢඵ平. 
ႀ̆本፬合与实᡻උᣗ开ஊ，ڂ൥教学ក价͘有一定ᬲए. थᝬក价ፇ౧᧔用四˔等

级： A ， B ， C ， D ，Х分ѿࠫ应：͖ሒǌᓢݞǌ中等ǌ基本合ಫ. 一ᓊৱц，ࡊ᧚不ፌ́不

合ಫ的ក价，ᬔ᭤Х与 D  级ඵ平有明௭ࣀप. ̿下௧ក价等级ಖюଡᤘ，Ι参考. 
D  ——̩̩ᤥ定̀一˔ᣗ˞እӭ的课题开࡙ᆑቃ，ࣳፌ出̀൤ᆸǌ合理ӑ解ን，᫈题

本ᢶǌර解᣿程෥有፬合ᤂ用三˔“一次模型”ὙੋᏨᙊཀྵଢ出̀一˔ᣗ˞合适的ᆑቃ᫈

题，ͮ෥有ଢΙ߹ட的ර解思路ǌ಴౶ǌ൦ᰡ，̿ԣᆸ定的୲ͻ程ऀ和明ᆸ分ࢺ. 
ଢ̔的ᆑቃઑշ中̩̩᫨ᤘ̀ᦊ分课题活ү᣿程，ͮښߛ一̏明௭的᛫ᤘ᫈题，ݠፇ

౞不߹டǌ一̏ឦᝓ᛫ᤘ不юᆸǌΎ用̀不े的数学ឦᝓੋኀ号等Ὑ෥有ࠫ课题活үᤉ行

Ԧ思的ਓគ. 
C  ——能ܵ基本юᆸڡଢ出与一元一次不等式ǌ一元一次方程ǌ一次函数ᄱ关的ᆑቃ

课题，能࠲一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数集中ᚸК一˔实ᬅ᫈题，̰ࣳ中ଢ

ԩ有用的ηৌ，౞थ൤ᆸ的数学模型，፬合ᤂ用一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函

数的ᅼគර解Ὑ࠵组合ͻ制ᝡ൤ᆸǌ可行的ᆑቃ方ವ，ӊ઺解х᫈题的基本思路ǌ基本ኖ

႕ǌ活ү಴౶ǌЦʹ୲ͻ和实ஷ的൦ᰡǌ必要的̡ր分ࢺ和ᭊ要ஆ集的资料等，Ꮻ˅能ܵ
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ஔ࣎ஔ学用书

ࠫ方ವښ数学方᭧的൤ᆸ性ͻ必要的ឭ明. 
ଢ̔的ᆑቃઑշፇ౞基本合理，ࠫ活ү᣿程的ଡᤘ基本൤ᆸ，可឴性一ᓊὙͮ内ࠔᒰ

ǌᖍ४数据的᣿程ǌथቡ的数学模型ǌර解᣿程ǌ解᧖与应用等ܒӊ઺：ᤥહ的᫈题ৱ࠶

ї方᭧Ὑፇ合实ᬅ᫈题ৱܒ，分ዝи出ܳ˔函数关系，ࣳᤂ用不等式ੋ方程ᆸ定函数关系

ੇቡ的౎件，г࠲ਫ਼有可能的解用图៶᛫ᇨὙ能ᣗ˞൤ᆸڡΎ用一̏数学ឦᝓǌኀ号ǌ图

៶等ᤉ行解᧖和ᰎ证Ὑ有ࠫᆑቃ活ү的᣿程ǌ方ขǌፇ౧ᤉ行Ԧ思的ਓគ，ࠫ活ү᣿程中

出ဘ的ਓܱৱцͻ必要的ܫ理，ӊ઺ஈԫ方ขǌូட方ವ等. 
B  ——能࠲一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数集中ᚸК一˔实ᬅ᫈题，̰ࣳ

中ଢԩ有用的ηৌ，౞थ൤ᆸ的数学模型，፬合ᤂ用一元一次不等式ǌ一元一次方程与一

次函数的ᅼគර解Ὑ࠵组合ͻ制ᝡ൤ᆸǌ可行的ᆑቃ方ವ，ӊ઺解х᫈题的基本思路ǌ基

本ኖ႕ǌ活ү಴౶ǌЦʹ୲ͻ和实ஷ的൦ᰡǌ必要的̡ր分ࢺ和ᭊ要ஆ集的资料等，Ꮻ˅

能ܵࠫ方ವښ数学方᭧的൤ᆸ性ͻ必要的ឭ明. 
ଢ̔的ᆑቃઑշፇ౞合理，ࠫ活ү᣿程的ଡᤘຍఁǌюᆸ，Цܬᓢݞ的可឴性和可̔

ื性Ὑ内ࠔ应ӊ઺：ᑀఀ᫈题௧ݠ͵ᤥԩ的，᫈题的哪̏方᭧๘ԣ三˔“一次模型”的ᅼ

គ，࠵组中Պ˔ੇր分ѿ੾ઞ的Цʹᐌ责，߹ੇ̀方ವ的基本൦ᰡ，ᣗ˞明ᆸǌງ҉ڡᤂ

用一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数的ᅼគࠫࣃᤥ定的实ᬅ᫈题ᤉ行分ౢ，൤ᆸ

Ύ用̀必要Ꮻ্े的数学ឦᝓǌኀ号ǌ图៶等ᤉ行解᧖和ᰎ证，方ขእฝǌ合理ǌܳನڡ

ӑ，๘ԣॆጪǌዝඋǌ数学ӑǌ଎理等数学思ਇ方ข. 
能ܵ߹ੇᮕ᝺方ವ中的基本൦ᰡ，ݠ能ܵᖍ४解х᫈题ਫ਼ᭊ的数据，ࠫ数据Ϣ必要的

理，合理ᤂ用与थቡ三˔“一次模型”，ࣳᖍ४൤ᆸ的ᆑቃፇ౧ὙଢΙ解᧖ፇ౧൤ᆸ性ܫ

的᝷ᤘ᣿程. 
能ࠫட˔课题活ү的᣿程ǌ方ขǌፇ౧ᤉ行Ԧ思，能ܵࠫ活ү᣿程中出ဘ的ਓܱৱц

ͻ合适的ܫ理，ӊ઺ஈԫ方ขǌូட方ವ等. 
A B ښ——   级基ᆩ上，Цܬ下ѵ᛫ဘ中的 2 ˔方᭧：

ᬔ能ܵ፬合ᤂ用一元一次不等式ǌ一元一次方程与一次函数的ᅼគܱ，ᤇ能ѹᤵ性༧

活应用Х̵ᄱ关ᅼគੋ方ข̆解х᫈题的᣿程中Ὑ

能ܵଢ出ࠝ有ѹਓ的解х᫈题的思路Ὑ

能ܵࠫᆑቃ的᣿程ǌ方ขǌፇ౧ᤉ行ᣗ˞ງ҉的Ԧ思Ὑښ൥基ᆩ上ᤉ一൦发ဘ一元一

次不等式ǌ一元一次方程与一次函数ښՏ一᫈题中ښߛ的关系和不Տਓ义，࠲ਫ਼ᖍ४的ፇ

᝷ᤉ行实质性଎ࣹੋඋᣗюᆸڡଡᤘ不Տ方ข的͖Ү等Ὑ

能ܵᤉ一൦ଢ出更一ᓊ的三˔“一次模型”的ᄱ关᫈题. 
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2. .

���综合与实践 生活中的“一次模型”

ό1ύ

本፬合与实᡻活ү的一˔

重要ਓ图௧۲Щ学生的模型思

ਇ. 模型思ਇ的थቡ௧学生ʹ͘

和理解数学与ܱᦊˇႍᐏ系的

基本᤭य़. थቡ和ර解模型的᣿

程ӊ઺：̰ဘ实生活ੋЦʹৱ

中ચ៶出数学᫈题，用数学ܒ

ኀ号थቡ方程ǌ不等式ǌ函数

等᛫ᇨ数学᫈题中的数᧚关系

和ԫӑ᜻॥，ර出ፇ౧ࣳᝧ᝷

ፇ౧的ਓ义. 
数学थ模ࡃ௧ᤰ᣿थቡ模

型的方ข౏ර४᫈题解х的数

学活ү᣿程. ᤈ一᣿程可̿用下

ѵ಴图᛫ᇨ：

ό1ύ教科书ᯫЏଢ出̀本፬合与实᡻活ү的ᆑቃ任务，ᤈ一任务උᣗࠕฅ. 教学௑，可̿ႀ学生

ፃ࠵组ᝧ᝷形ੇᭊ要解х的Цʹ᫈题，ᤈ൤௧下᭧“ᝬ一ᝬ”的᝺ᝠਓ图. 

ᝬʷᝬ

ᴂҵ学生分组ᝧ᝷Պᒭᭊ要ᆑቃ的Цʹ᫈题. थᝬ教师ᯫЏ̔ॠຍം活үᄬ的，ଢ出活ү要

රὙཀྵՑႀ学生ᒭႀ组ੇᆑቃ࠵组（4�6 ̡˞一组），ᒭᕛ组᫂ὙతՑႀ࠵组ᆸ定ᆑቃ˟题，લ

定ᆑቃ方ವ，ӊ઺࠵组ੇր的分ࢺǌஆ集数据的方式，̿ԣ可能᥅҂的ڈᬲ等. 
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ႀ̆教科书ଢ出的ᆑቃ任务උᣗࠕฅ，ڂ൥学生ښᤥહᆑቃ˟题௑可能͘᥅҂ڈᬲ，

ԁΎᆸ定̀˟题，˷可能͘感҂ဘ实᫈题උᣗ复ా，௄̰下੤. ਫ਼̿，ښЦʹ教学᣿程中，

教师应ಪ据学生的实ᬅৱцፌ́必要的ૉ࠮与ࣟҰ. ࠫ̆ᆑቃ˟题，教师可̿ፇ合ेڡ实ᬅ

ፌ学生一̏ଢᇨ，ݠӂ૬᫈题ǌ学ಣ用ႃ᧚的合理分ᦡ᫈题ǌࠒऑ理᠉᫈题��ૉ࠮学生

不要ᤥહ๘ԣڂጉ᣿ܳǌԫ᧚关系᭤“一次”的复ా᫈题ৱܒ. 
ᆸ定˟题Ց，ᤇᭊ要લ定ᆑቃ的Цʹ᫈题和ᆑቃ的Цʹ方ವ. 
̿下ѵ出一̏ᆑቃ˟题和ᆑቃ᫈题，Ι参考. 
˟题一：ଊጊ出ምᢼݠ͵ᝠ价

1. ெᫎ出ምᢼ价与᧗程数˨ᫎ的函数关系. 
2. ܴᫎ出ምᢼ价与᧗程数˨ᫎ的函数关系. 
3. े᥅҂ጚ༥ੋ܄ᢼ௑的ᝠ价ৱц. 
˟题二：ଊጊڤ׸的Ψᩙဘ៶

ᓬϜெڤ׸ፃ࣢੪出੪ઉ的ྡښ，ߕՊመ̿੪ઉՐ义ᤉ行的Ψᩙ活ү中，ݠ͵ᤥહత

实ৼ的ֶ׸௧ܸܳ数̡࣢࣢᭧˚的᫈题. ូಊ学ಣੋࡐͱ࠵ӝᬄᤃ౽一ڤ׸的Ψᩙ方式，ѵ

出ᄱ应的方程ǌ函数ੋ不等关系ࣳͻ出分ౢ，用Ϳ४҂的ፇ᝷ૉ࠮ևڊ的̡理性๗ᠠ. 
˟题三：关̆教育ஃ出的ូಊ

1. ᝠካ一下ᒭ̰ࣂဘښᡑ҂参ҫࢺͻ，঴Сᭊ要ܳ࠶教育资᧛. 
2. 考ᘽͿݠ͵ஃ̷ᤈ̏ᠠ用，ࣟࠒ᫂и一˔ϲᗨᝠѳ. 
3. 用不等式౏᛫ᇨͿ̰Պመນ᥋ਫ਼能ϲᗨ的ᨑ的తͰ数᧚. 
౧可能，ឰ̵̓ଢΙݠ .ᄺᄺͿ的ូಊ௧ա可行ࠒͿ的ូಊ与Տ学̔ื一下，ᝨܸ࠲ .4

ஈᤉ的थᝬ. 

ϢʷϢ

实ᬅ教学௑，本ဗᓬ可̿̿“᫂ͻˊ”的形式出ဘ. ࠲课۶内的数学活үणͩ҂课۶

ܱ，ᝨ学生ፃԋ数据ஆ集ǌಊ᫞资料ǌ࿘ቡ思考ǌ合ͻ̔ืǌ实᡻ೝᰎǌ଎理᝷证等ܳመ

形式的活ү. 
（1）ᆸ定ᆑቃ˟题和ᆑቃ的Цʹ᫈题Ց，࠵组ੇր分ࢺ᧔᝻有关̡րੋᤉ行ូಊ，ஆ

集ਫ਼ᭊ数据，ᆸ定数᧚关系Ὑښ൥基ᆩ上࠵组合ͻ，用ਫ਼ஆ集的数据和ࣃᆸ定的数᧚关系

౞ᤵ一˔ੋї˔用一元一次方程ǌ一元一次不等式ǌ一次函数解х的᫈题，ԁંဘ实᫈题

ᣁӑ˞数学᫈题，ර解ࣳࠫර४的解ͻ出合理解᧖. 
（2）ࠫ̆学生的ᆑቃઑշ，不̩要关ฌፇ౧，Ꮻ˅更要关ฌ̵̓ሥግ活үፃᰎǌ࡙ဘ

思考ԋ程ǌ̔ืஆᖍʹ͘ǌ༏发ѹᤵ໸能的᣿程. ࠫ̆ᆑቃઑշ的内ࠔ，教师可ଢ出适े的

要ර，ݠ要ӊ઺ᤥહ的᫈题ৱܒǌᖍ४数据的᣿程ǌथቡ的数学模型ǌර解᣿程ǌ解᧖与

应用等Ὑፇ合实ᬅৱܒ，分ዝи出ܳ˔函数关系，ࣳᤂ用不等式ੋ方程ᆸ定函数关系ੇቡ

的౎件，г࠲ਫ਼有可能的解用图៶᛫ᇨ等. 
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ᝬʷᝬ

˟˔ፉ一ڊ组࠵˔组߹ੇᆑቃઑշՑ，ᤉ行ိ级ලઑ与̔ื. 教学௑，可要රඈ࠵Պښ

题ᤉ行ලઑ̔ื，ښ൥᣿程中教师要ฌਓϚզ和思考，关ฌ学生ࠫட˔活ү᣿程的Ԧ思，

ࣳԣ௑Κ据̔ื内ࠔଢ出ᄱ关᫈题ळ࠮学生ᝧ᝷. Γݠ，可̿ळ࠮学生分ౢ哪̏ವΓ̰数学

角एᄺ௧ᄱՏ的，哪̏ವΓ̰数学角एᄺ௧不Տ的，ᝨ学生ʹ͘数学模型的内๰Ὑԡݠ，

可̿ळ࠮学生关ฌՊ࠵组ਫ਼ᆑቃ的内ࠔ，̵̓˞̤˦͘ਇ҂ᤈ̏᫈题，௧ট˦解х的，ښ

解х᣿程中௧ݠ͵ᤂ用一元一次方程ǌ一元一次不等式和一次函数ᅼគ的，ᤈ̏᫈题ᤇ能

Ϣ哪̏଎ࣹ和ஈᤉ��

˸ᮥ

Ԧ思௧学生ሥግ数学活үፃᰎ和ଢӤ解х᫈题能ҧ的重要方式，ᤰ᣿ࠫХ̵࠵组ੇ౧

的ώ᧝和ࠫᒭ࠵ࣂ组ੇ౧的Ԧ思，࠲本࠵组的ᆑቃઑշᤉ行ξஈட理. 教学௑，可̿̿ܗઑ

 .᝷஡集等形式࡙ᇨ学生的ᆑቃੇ౧，̿ԣ学生˔̡的活ү感ਇ࠵ੋ
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᝷஡集等形式࡙ᇨ学生的ᆑቃੇ౧，̿ԣ学生˔̡的活ү感ਇ࠵ੋ

山
东

教
育

出
版

社

᝷஡集等形式࡙ᇨ学生的ᆑቃੇ౧，̿ԣ学生˔̡的活ү感ਇ࠵ੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学௑，可要රඈ˔࠵组ڊፉ一˔˟

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

教学௑，可要රඈ˔࠵组ڊፉ一˔˟

Ԧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ԧ思

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

思，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社
，

Γݠ，可̿ळ࠮学生分ౢ哪̏ವΓ̰数学

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社Γݠ，可̿ळ࠮学生分ౢ哪̏ವΓ̰数学

内

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

内๰

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

๰Ὑ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

Ὑԡ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ԡݠ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ݠ

௧

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

௧ট

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ট˦

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

˦解

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

解х

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

х的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的

គ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

គ的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的，

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

，ᤈ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ᤈ̏

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

̏᫈

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᫈

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

能ҧ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

ҧ的

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的重

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

重要

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

要方

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

方式

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

式

的ώ᧝和ࠫᒭ࠵ࣂ组ੇ౧的Ԧ思，࠲本࠵组的ᆑቃઑշᤉ行ξஈட理

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

的ώ᧝和ࠫᒭ࠵ࣂ组ੇ౧的Ԧ思，࠲本࠵组的ᆑቃઑշᤉ行ξஈட理

᝷஡集等形式࡙ᇨ学生的ᆑቃੇ౧，̿ԣ学生˔̡的活ү感ਇ࠵ੋ

山
东

教
育

出
版

社
   

   
   

   
 山

东
教

育
出

版
社

᝷஡集等形式࡙ᇨ学生的ᆑቃੇ౧，̿ԣ学生˔̡的活ү感ਇ࠵ੋ

山
东

教
育

出
版

社



249

஝ߦ 七年级  下册

ஔ࣎ஔ学用书

ᬄै ЧیವΓកౢ

ၷำ˗ᄊþʷ൓വیÿ

ଢΙᏨ὘෈ᔚᄵӯ̛࣊ኄ̄ӡ˵˗学 Ѷ᳭昉

   កౢ὘ෲӒᄵᆃ࣊ࣻࠒ教育ሙ学ᆑቃਫ਼ सৼᔮ

ᆑቃ˟题：ࠒऑ用ႃੇ本᫈题. 
ವΓឭ明：本ವΓ̿ᤝරࠒऑతͰ用ႃੇ本˞˟线，̰ࠒऑ࢏៮用ႃ᧚的实ᬅ数据ǌ

组ᆑቃ课题的࠵用ႃ٨Ҫ率̿ԣ用ႃ௑ᫎ的ូಊǌட理分ౢ，࡙ᇨࠒप，҂ࣀ៮ႃ价的࢏

ਓ义ǌᆑቃ方Ք的൤ᆸ性ǌᆑቃ方ข的合理性，̿ԣᆑቃፇ᝷的实用性. ेཀྵ，教师ᤇ可̿

ૉ࠮学生ዝͫڡᆑቃඵ᛫ᠠ用和཰ඡ᛫ᠠ用的᫈题. 
 .ǌсᓥᘘǌੀፁႄǌ路ᄑݑ组ੇր：ˑ௞ǌᐟంǌᔚဖ࠵

ळᝓ

੪ல̀ੈ̓的ᝧ᝷，Ԕܦᝧ᝷数学活ү.  ቊཀྵ，一᫼ஞ᫃ࠒ路ᄑښ组൤࠵̓ੈ，ܹ̭

౏௧࠵ӝ的ྭˊኮ理̡ր౏ಊႃ᛫. 一ͯՏ学थᝬ：˞̤˦不̿࠵ӝ内的用ႃ方ವͻ˞ੈ̓

的活ү˟题քὝ

ஆᬷ数据

南̛市ဘ有ːመ用ႃஆᠠ方ข：

分௑ႃ᛫௿ᤰႃ᛫

௑（8：00�21：00）࢏ ៮௑（21：00 ҂次ெ 8：00）

ႃ价 0.55 元／千ၧ·௑ ႃ价 0.35 元／千ၧ·௑ ႃ价 0.52 元／千ၧ·௑

路ᄑࠒਫ਼ښ的࠵ӝ用的ႃ᛫ᦐ૱ੇ̀分௑ႃ᛫. 
᫈题：ࠒऑΎ用分௑ႃ᛫௧不௧一定උ௿ᤰႃ᛫合ካքὝ

ᝍх᫈题

᝺౽ࠒऑ౽月用ႃ঴᧚˞ a kW ·h （a ˞࣢数），Х中៮௑用ႃ x kW ·h ，ѷ࢏௑用ႃ

（a - x）kW ·h ，分௑ᝠ价௑঴价˞ y1 元，௿ᤰᝠ价௑঴价˞ y2 元. 
函数关系式˞：y1 = 0.35x + 0.55（a - x），y2 = 0.52a. 
1. े 0.35x + 0.55（a - x）= 0.52a ௑，解४ x = 0.15a.  ൥௑，y1 = y2 . 
ឭ明：ݠ౧一˔ࠒऑંඈ月的用ႃ᧚的 15% ஊښ៮௑Ύ用，ᥧ˦ːመ方ขᠠ用ᄱ等. 
2. े 0.35 x + 0.55（a - x）὜0.52a ௑，解不等式，४ x὚0.15a.  ൥௑，y1὜y2 . 
ឭ明：ݠ౧一˔ࠒऑඈ月ښ៮௑的用ႃ᧚̆࠵ඈ月঴用ႃ᧚的 15%，ᥧ˦Ύ用௿ᤰႃ

᛫合ካ. 
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3. े 0.35x + 0.55（a - x）὚0.52a ௑，解不等式，४ x὜0.15a.  ൥௑，y1὚ y2 . 
ឭ明：ݠ౧一˔ࠒऑඈ月ښ៮௑的用ႃ᧚ܸ̆ඈ月঴用ႃ᧚的 15%，ᥧ˦Ύ用分௑ႃ

᛫合ካ. 
路ᄑࠒతᤃː˔月用ႃ的数据：

៮௑用ႃ᧚／kW ·h ௑用ႃ᧚／kW࢏  ·h 合ᝠᠠ用／元

181 239 0.35×181 + 0.55×239 = 194.80

ಪ据上᛫，ੈ̓ᤉ行̀ᝠካ:
x = 181，a = 181 + 239 = 420. 

xpa = 181p420 ≈ 0. 43. 
0.43὜0.15，

ਫ਼̿用分௑ႃ᛫௧合ካ的. 
ेཀྵ，̩̩ಪ据一˔月的数据౏判ல௧ᤊᤊ不ܵ的，ᭊஆ集ܳ˔月的数据౏判ல. ᤈ

᧗ႀ̆௑ᫎᣗᆁ，௄ขஆ集ᴏ全. 

ງКଊ究

ಪ据分௑ႃ᛫的ྲག，ᬔ̀ெ࣢必ᮌો௑ᤉ行的一̏用ႃܱ，ݠ౧能࠲可ូ用ႃ௑ᫎ

଍制21：00 ښ ҂次ெ 8：00（៮௑），Ύ x
a  的ϙࡊ可能ܸ，ࡃ可̿తܸ限एڡᓬᄵႃᠠ. 

ࠫ൥，ੈ̓ᤉ行̀ॆጪ和分ౢ：

ᦊ分ࠒऑඈ月ႃᠠ明ጺ᛫

ႃ٨
Րሦ

Ҫ率 / W ௑ᫎ /（௑ / ܹ） 用ႃ᧚ / kW ·h ៮௑ႃᠠ / 元 ௑ႃᠠ / 元࢏ 元 / ᮩࣀ ௑ᫎ௧
ա可ូ

ฤᛨ఻ 294 1.5 13.23 4.63 7.28 2.65 ௧

ႃ༥ 40 5.0 6.00 2.10 3.30 1.20 ա

ႃඵܨ 1 800 0.5 27.00 9.45 14.85 5.40 ௧

ႃᯌཱུ 500 0.5 7.50 2.63 4.13 1.50 ա

ႃтኸ 140 10.0 42.00 14.70 23.10 8.40 ա

ႃ᜽఻ 80 6.0 14.40 5.04 7.92 2.88 ա

᫃༥ 3 24.0 2.16 0.76 1.19 0.43 ա

合ᝠ 2 857 47.5 112.29 39.31 61.77 22.46

ฌ：1 kW ·h  = 1 000 W ×1 h

月用ႃ঴᧚（kW ·h ）= Ҫ率×௑ᫎ×30p1 000
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ಪ据上᛫，ੈ̓ᝣ˞，可̿࠲௑ᫎ可ូǌҪ率ᣗܸ的ႃ٨（ฤᛨ఻ǌႃඵܨ等）ஊښ

៮௑ࢺͻ，ᤈನࡃ可̿Ѝ分发૙分௑ႃ᛫的͖ҹ，Ύ x
a  的ϙࡊ可能ܸ，ࡃ可̿తܸ限एڡ

ᓬᄵႃᠠ. ݠ౧ࠒࠒਗ਼ਗ਼ᦐ能ᤈನϢ的ភ，必定可̿ᓬᄵ一ቸ不࠵的开ஃ. 
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教师ᯫЏᴂҵ学生ᒭࣂ回

顾本册的学习内ࠔ，ࣳ与Տͧ

合ͻ߹ੇ本册内ࠔ಴౶图，ඈ

组制ੇ的಴౶图可̿Պ有࠵˔

ྲᓤ，ͮ应ӊ઺ਫ਼有的学习重

ག.
教师ᤇ应组ጻ学生̔ืښ

本册学习中的ஆᖍ和不ᡜ，۲

Щ̵̓的Ԧ思ਓគ.

1.（1）
x = 2，
y = 5Ὑ

 （2）
x = -4，
y = -1Ὑ

 （3）
x = 1

2
，

y = 5.
 （4）

m = 1，
n = -2Ὑ

   （5）
x = 10，
y = 10Ὑ

 （6）
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y = 110Ὑ

 （7）
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y = 4Ὑ
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y = -1，
z = 1.
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3.  AB CD  EF EF  AB  CD  P 

Q  PR  QS BPF DQF. 

 BPR DQS. 

    

4.  AB CD AEP CFQ. 

 EPM FQM. 

5.  AB A B A C A A A D A A

A E A A B A  . 

6. ABC A B C 

   AB   AB . 

7. BD AC CE AB  D E BD  CE  O AO

    BAC.  

    OB OC. 

  

  

8. DE ABC  AB  AB  BC  D E AE 

BAC.  B C . 

9. 

 x x    x x   

  x x     x x   

  x x   x x

 x x    . x . x. 

A

E

B C

D

O

B E C

A

D

  

总复习题���

3. ଢᇨ：ႀ ABĩCD ४∠BPF 
=∠D F，̆௧∠B P R  = 
1
2
∠B P F  =  1

2
∠D F  = 

∠D S.
4 .  ଢ ᇨ ： ႀ  A B ĩ C D  ४

∠AEF = ∠CFM，гፇ合

∠AEP=∠CF ，可४∠PEF 
= ∠ FM，̰Ꮻ PE ĩ F.

5.∠A4 = 10c.
6. AB = 8.
7. ଢᇨ：Џ证ǁAEO≌ǁADO

（ A A S ），४ EO = DO，г

证ǁBEO ≌ǁCDO（ A S A ）.
8.∠C = 90c.

9.（1）x ὚5Ὑ  （2）x ὚-6Ὑ  （3）x὜0Ὑ  （4）x὜3Ὑ

   （5）x὜1Ὑ  （6）x≥-  3
2
Ὑ  （7）x≥-2Ὑ  （8）x≥-100.
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10.（1）௄解Ὑ

     （2）x὜4Ὑ

     （3）-1 ὚x ὚- 5
7
Ὑ

     （4）x ὚-1Ὑ

     （5）0 ὚x ὚1Ὑ

     （6）x≤1.

11. ̔ག௧（1，
3
2
）Ὑ方程组

的解௧
x = 1，

y = 3
2

.

12. 证明：ı∠E= 90c，
      İ∠1 +∠3 = 90c.
      ԡı∠1 =∠2，∠3 =∠4，

      İ∠1 +∠2 +∠3 +∠4 
          = 180c.
      İ AB // CD.
13. 证明：ıGE // AD，

      İ∠CAD =∠G，∠BAD
          =∠BFE.
      ı∠BFE =∠G，

      İ∠CAD =∠BAD.

14. ንವ不௧׭一，Զ要合理ᦐ要ፌ́ᴂҵ. Γݠ：

15. Զ要ቡ方ʹ有ː˔᭧上и有数字“6”ԁ可.
16.（1）分ѿ᣿ག A 与 B ښ AB 的ՏΟͻ AB 的垂线，AE 和 BF.
     （2）分ѿͻ∠EAB 和∠FBA 的平分线 AM 和 BN，AM 与 BN 的

̔གΧ௧ਫ਼要੽的ག C.

ጚ

ጚ

὆ᣁᄨᜂ኎Ѭੇ 5 ˔੡ॎ὇

（第 14 题）
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17.  DEF 

  ABC . 

  AD BE CF. 

  

18.        .

       .  ?

19.   .   

    .  

  

20.       .

  

21.  . 

22. .  

    

    .    

  

23. 

    ~  / .   a /

   t /

  t  a  a t a.    /

  

24.     

      . 

  

       

    .      

          . 

25. ABC AB  AC A  ACB  CD  AB 

 E BDC  .  

      CE  BD.

总复习题���

17. ଢᇨ：证明ǁADF ≌ǁBED 
≌ǁCFE.

18. 有ܸࠗᒼ 16 ᫎ，ࠗ࠵ᒼ 14 
ᫎ.
ଢᇨ：可᝺有ܸࠗᒼ x ᫎ，

ᒼ y ᫎ，ѷ有方程组ࠗ࠵

x � y = 30，
8x � 5y = 198.

19. ႁֶ׸Ԕ价 40 元，˳ֶ׸Ԕ价 60 元.
ଢᇨ：可᝺ႁֶ׸Ԕ价 x 元， ˳ֶ׸Ԕ价 y 元，ѷ有方程组

x + y = 100，
（1 - 10％）x + （1 + 40％）y =（1 + 20％）×100.

.ࡧ 和 40ࡧ 的年ᴔ分ѿ௧ 15ښဘݥݥ明和࠵ .20
ଢᇨ：可᝺࠵明和ݥݥဘښ的年ᴔ分ѿ௧ x ࡧ和 y ࡧ，ѷ有方程组

y - 10 = 6（x - 10），

y + 10 = 2（x + 10）.

21. С 4 组：0，1，2Ὑ1，2，3Ὑ2，3，4Ὑ3，4，5.
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22. े̡数8 ̆࠶ ̡௑，˳஻行社的ஆᠠ更͖ৼὙे̡数等̆ 8 ̡௑，ːࠒ஻行社的ஆᠠ一

ನὙे̡数ܳ̆ 8 ̡௑，ႁ஻行社的ஆᠠ更͖ৼ.
23. ᒰ࠶应˞ 0.4 元.

      ଢᇨ：ႀ题᝺，解४ a = 1 070 - 100t
103

，ಪ据题ਓ，४

      6≤ 1 070 - 100t
103

≤10.

      解४ 0.4≤t≤4.52. ൥௑，஋ऊᛪ᠛ t ᒰ࠶应˞ 0.4 元.
24.（1）270 ̡Ὑ

     （2）1 400 元.
      ଢᇨ：᝺本次௣຤ᭊም 45 ऐࠇᢼ x ᣚ，ಪ据题ਓ，४

      
45x + 60（x + 1）≥270，

250x + 300（x + 1）≤1 500.

25. ଢᇨ：ण᫂ CA，BD ̔̆ག F，证明ǁACE ≌ǁABF.
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总复习题���

26.  ଢᇨ：∠ECB =∠F = 1
2
∠AGC

       = 1
2
∠ACG.

27.（1）AE = EB，∠BED = 
              ∠AED，∠BDE =∠ADE 

          BD = AD，∠B =∠DAE 

（2）ଢᇨ：Ѿ用 A A S  证明

          ǁACD ≌ǁAEDὙ

（3）不能.

28. 180c.  
      ଢᇨ：ݠ图，

      ∠AFB =∠1 +∠2 +∠4，

      ∠AFB =∠EFC，

      ∠EFC +∠3 +∠5 =180c，
      ਫ਼̿∠1 +∠2 +∠3 +∠4 +∠5 =180c.

1

2

3 4

5

C D

B E

A

F

（第 28 题）
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